ان درس الأول 


الدرس التانی 
ال درس التالت 
ال درس الرايع 


الدرس الخامس 


4 


اذا درس الأول 


الدرس التانی 


الدرس الأول 
الندرس التاتی 


الدرس التالت 
الدرس الرایع 
الدرس الخامس 
الدرس السادس 
اندرس السايع 


المصقوفات 


تنظیم البیانات فى مصفوفات. 


جمك وطرع المصفوفات. 
ضرب المصفوفات. 


المحددات. 


المعكوس الضربی للمصفوفة. 


البرمجة الخطية 


المتباينة الخطية 
- حل آنظمة من المتباينات 
الخطية بیانیا. 


البرمجة الخطية والحل الأمثل. 


اب |[ تا تات 


المتطابقات المثلثية. 

حل المعادلات المثلئید. 

حل المثلث القاتم الزاوية. 
زوايا الارتفاع وزوايا الانخفاض. 
القطاع الداتری. 

القطعة الدائرية. 

المساحات. 


gi‏ : الجبر وحساب المتلتان 


الدرس الأول 


الدرس التاتى 
الدرس التالت 


الدرس الرايع 


الدرس الأول 
الدرس التاتى 
الدرس التالت 


الدرس الرايع 


الدرس الخامس 


الخمیات الفياسية والكميات المتجهة 


المتجهات 
العمليات على المتجهات. 


تطبيقات على المتجهات. 


الخط المستقيم 


معادلة الخط المستقيم. 


قياس الزاوية بين مستقيمين. 


طول العمود المرسوم من نقطة 
إلى خط مستقيم. 


المعادلة العامة للخط المستقيم الماربنقطة 


تاا و ا اس 


حساب 1 متلنا لت 


۱ افتح التطبيق وامسح 5-5 


@R 6 QR code reader 


على هاتفك الذکی باستخدام الكاميرا الخاصة با لها تف 


Ap store ٢ Google play‏ € وابدا حل الامتحان مباشرة 


4 بعد الانتهاء من الامتحان يمكنك معرفة نتيجتك لتقييم نفسك مع عرض تقریر مفصل 
بالإجابات الصحيحة. 


موقع 


ايجي هاي دوت کوم 


نواتج الاتعلےم 


فى نهاية هذه الوحدة من المتوقع أن يكون الطالب قادرا على أن : 


+ يتعرف مفهوم | لمصفوفة ونظمها. 


+ ينمذج بعض المشكلات الحياتية باستخدام المصفوفات. 


> يتعرف بعض المصفوفات الخاصة. 

+ يتعرف تساوى مصفوفتين. 

+ يوجد مدور المصفوفة. 

+ يضرب عددًا حقيقيًا فى مصفوفة. 

٭ يتعرف مفهوم المصفوفة المتمائلة والمصفوفة شبه 
المتمائلة. 


> یتعرف خواص جمع وضرب المصفوفات. 

٭ یوظف استخدام المصفوفات فى مجالات الحياة المختلفة. 
مكف وح المصقو هو من قد الع وا اا 
و نود قیمة محمد EI Î)‏ 

٭ یوجد مساحة سطح المثلث باستخدام المحددات. 

ه كل HES‏ من المعادلات الخطية بطریفه کزامر, 

> یوجد معکوس المصفوفة المربعة من التظم ۲ > ۲ 

> يحل معادلتین آنیتین باستخدام المعکوس الضربی 


٭ یجری عملیات الجمع والطرح والضرب على المصفوفات. للمصفوفة. 
او مر «مصفوفة «MalrixX‏ ۱ 
ول من ستحدم مصطلح : سی ا اہ ان 
هو العالم الانجلیزی : جيمس جوزیف سلفستر (۱۸۱۶ - ۱۸۹۷ع) )1897 - 1814( 1.J. Sylvester‏ گا 


انتشرت المصفوفات فى عصرنا الحاضر فشملت 
والاقتصاد والاجتماع وعلم النفس, كما أن لها د 


المصفوفات هو العالم البریطانی کیلی (۱۸۲۱ - ۵۱۸۹۵) وهو عالم ریاضیات له الكثير من 
الأبحاك خاصة فى الجبر وتضمنت تلك الأبحاث نظرية اللصفوفة. 


العديد من فروع العلوم والمعرفة فنجد استخداماتها فى علوم الاحصاء 
ورا هامًا فى علم الرياضيات وخاصة فى فرع الجبر الخطى. 


« آحد محلات بیع البیتزا يبيع آريعة آنوا ع من البيتزا : 1 Piz‏ 


restaurant‏ جم 


(بیتزا بالخضروات - بیتزا بالدجاج - بیتزا باللحوم - 
بیتزا بالچین) 


وينتج لكل نوع من الانواع السابقة ثلاث آحجام مختلفة : 
(صغير - وسط - کبیر) 


ه لسهولة تذکر العلومات والقارنة بینها 


القطع المبيعة یومیّا قى الجدول المقايل 35 


يصورة مختصرة. 


بیتزا الجين ۱۸ 
» کل عدد قى هذا الجدول له دلالة » فالعدد ۱۰ يدل على عدد القطع البيعة من بیتزا اللحو 
ہی 5 5 


والعدد ٢‏ يدل على عدد القطع البيعة من بیتزا الدجاج الحجم الکبیر» ... وهكذا . 


حجم الوسطء 


6 ا کنا تعلم مسا آن الاعدا ف الآ 1 3 203 

تعلم مسبقا أن عداد بالصف الأول هى متوسط القطع البيعة یومیًا من بیتزا الخضووا 
الصغیرء الوسط | 5 ذل الك ف الاد 
ا » الكبير على الترتيب» وبالمثل الأعداد بالصف الثانى من بيتزا الاجاج؛ 
بيتزا الجبن بنفس الترتيب فإننا نستطيع الاستغنا 


ت من الأحجام و 
والثالث بيتزا اللحوم» والرابع 


ہیں ال ۱ 2 هد + ۶ص 
عن الجدول لسابق وكتابة البیانات فى صورة أكثر اختصارًا بکتابه 


الدرس الأول 
| 


الأعداد فقط التضمنه فیه بنفس ترتییها داخل قوسین كبيرين من النوع | ۱ 
٤‏ "زا ۹ 

۱31 

فنکتب : متوسط البیع البومی للمحل - ۸ ۱۳ 
۱۳ حك يكام 
ME ۱۸‏ 

ه تسمى هذه الصورة مصفوفة أعداد » كما تسمی الأعداد بين القوسين عناصر المصفوفة. 

۰ هذه المصفوفة تتکون من : العمود العمود العمود 
و ا د الأول الثانی التالث 
آریعه صفوف وثلاتة اعمدة كما بالشکل القابل 1 1 | 

: ۱ 

لذلك نقول إنها مصفوفة على النظم 5 × ۳ الضف الأول | ۱۵ ۱۳ ۹ 

۶ کے مت الصف التانی-4| ١١‏ ۱۸ ۱۲ 
۱ 

(ای اختصتار! مصفوفة © رتا الصف الثالتسه] ۱۲ ۱۰ ۸۰ 


ونلاحظ آننا ذکرنا عدد الصفوف آولا ثم عدد الاعمدة ولیس العکس. الصف الرابم-٩/‏ ۱۸ ۲۰ ۱۷ 
کر 
۱ 3 پک 3 
٠‏ يمكن لصاحب المحل تنظیم بياناته السابقة فى جدول آخر مثل الجدول التالی : 


۱ 


۱ ع 
بیتزا الخضروات ۱ بیتزا الاجاج بیتزا اللحوم 


صغیر ۱۵ ۱ ۱3 ۱ ۱۳ 


وسط ۱۳ ۱ ۱۸ 14 
کبیر ۹ ۱ ۲۲ ۸ 
وبالمثل بمکن الاستغناء عن الجدول السابق بكتاية الأعداد داخل مصفوفة. 
۱0 ۱۹ ۱۳۳ ۱۸ 
فب متوسط بيع یط | ۸ ۰ ۰۱۰ ۲۰ وهی A‏ الك ×٠۳‏ 8 
AEN ۵ ۹‏ 


مما سبق يمكن تعريف المصفوفة كما يلى : 


٭ الصفوفة هی ترتيب لعدد من العناصر (متغيرات أو آعداد) فى صفوف اقفن واعمده راسبه بین قوسین تہ 


یکون الوقع فى الصفوفة له معنی. 

7 -صسص۹ من م فا » ہعمودًا تكون على النظم م × دأو من الرتبة م × لهأو من التوع م امه 
(وثقراً م فى لم) حیث م » لہ عددان صحیحان موچبان. 

۰ عدد عناصر المصفوقة = عدد الصفوف'< عدد الاعمدة < ۾ > له 


EgyHigh.Com‏ و 


7 جي هاي نوت كوم 


11 ۷ 
ن 


> التعبير عن العنصر داخل المصفوفة : 

٣‏ ال قوفه عاده يتك الصروف الکتیره مس لبي لت ارہ مت 
۶۲ ۰ ل الحروف ا 0 او 0 
1ن ال ع العتصر لاحل الصفوقة یئالط ص والعمود ج 
قإننا تکتیه على الصورة آس ع 

گت العنصر ې مقع فى الصف الثانی والعمود الثالت [ویقرً : | اثنین ثلاثة] 


» العتصر أ یقع فى الصف الثالث والعمود الثانی [ويُّقرأ : ؟ ثلاثة اٹنین] 


امه 


إذا كانت | مصفوفة علی النظم م × دم فیمکننا کتابتها على الصورخ : 


E بح‎ © ١6 USE 4 ۰... ۰۲ ۰۲۰۱ (سم) حیث کن‎ -١ 


اكتب جميع عناص المصفوفتين الآتيتين مبينًا نظم کل مصفوفة : لی 
]١[‏ المصفوفة : 0 ۳۹ ۱ 
حتت . کک ل ۰ ذل 6 856 2 5 


(۲] الصفوفة :ص = ( سی ) 


سے رح" 


گے مصفوفة الوحدة 
هی مصفوفة قطرية » یکون فیها کل عناصر القطر الرئیسی مساوية الواحد ويُرمز لها بالرمز 1 


الدرس الأول 


گے مصفوفة الصف 


نے ا 
۳ > مثا ت کر کی 5 ۰۰ 
اتد ات کی من : واحد وى عدد من الأعمدة مغلا 1 0 ١‏ | هی مصفوفة وحدة على النظم ۲ × ۲ 


فمثلا ٢(-۱‏ ۲ -۱) هى مصفوفة صف على النظم ٣ × ١‏ 


۶٤۔ ١۰٠|‏ .| هی مصفوفة وحدة على النظم ۳ × ۲ 


|[ مصفوفة العمود ۱ ۱ ES‏ 
هی الصفوفة الى تتکون من عمود واحد وی عدد من الصفوف ا تحقق من فهمك 
اکتب نوع ونظم کل مصفوفة مما يأق : 


فمثلا س - | م | هی مصفوفة عمود على النظم ۲ ا 
7 المصفوفة المربعة 
هی الصفوفة التی فيها عدد الصفوف بساوی عدد الأعمدة 


5 | هى مصفوفة مربعة على النظم ۲ × ۲ 


دوت کقھ 


غوفة التى جمیع عناصرها جو جا نو ۲ 


٦‏ اهاي دووت کوم 


06۱ 1 ۱ کت یش 
2 سا ہے من ال 


آوجد قيمة کل من س » ص ء ع إذا کان : 


| إذا كانت ۱ مصفوفة على التظم م × ندمفإن حاصل ضرب أى عدد حقيقى لت فى الصفوفة | هى الصفوفة 


گی دك ۹ علی نفس النظم م × نہوکل عنصر من عناصر المصفوفة 


- حبت ڪن ۱ 


س 4 31 


E‏ “م 


۷ , و 
2۰ 


الدرس الأول 


اک هاي دوت كوم 


Se le ۹‏ 
و انا کاتت : | -۲ مصفوفة على النظم ۳ × ۱ (مصفوفة عمود) 
1 


فإن : م = ٩(‏ ۲ ) مصفوفة على النظم ١‏ × ۲ (مصفوفة صف) 


۲۰۱۸" یا ۲۰" 
۳ ا 


إذا كانت - ۳ 


فأوجد قيمة كل من :سس » ص 


موقع ايجي هاي دوت كوم 


1 1۱ 
1 
ام 
10 


كن ۸ 
8 كلك ۳ 5 ۲ ٦‏ مصفوفة متماقة 
سب ا ا کے ٦‏ ۳ 
فأوجد قيمة كل من : سس » ص 
9 الاح ۷ 
نت ۳ EE‏ 6 مصفوفة شيه متمائلة 
۲ کل < رد 1 


فأوجد قيمة كل من : سس ء ص ء ع 


الكل _- 

0 7 ۱ مضقوقه متماعة: ہے ا كم 

»سن + ۲ ص = ۸ ۲۲ ص -۸ومنها| ص - ه 
۱ .۰ ب مصفوفة شبه متماقة ےت اق 


ویالتعویض قی (۱) : ۰۰ ۳ + ۲2-۲ ن ومنها س = ۲2 


۱ وبالتعویض فى (۲) : .۳.۰ ص + ۲ = -۷ ومنها | ص = -۲ ] 


87 کاتك۱۰-| موک 


۲2 بسن ١‏ | مصفوقة متماقة فأوجد قيمة : س 


۵ 


۰ 7 
.رب | اس ہی 


-م 


٥‏ عت ون 


مه و۲ 


من أسئلة الکتاب | لمدرسی 


13 أسئلة الاختیار من متعدد 


© 


© 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات املعطاة : 


(۱) المصفوفة (۲ ۲ )١‏ على النظم SS‏ 


9 (ب) ۱ × ۲ با ۱۰ (د) ۲ ۱ 
۱ 0 
ادات | ۱ فان : ۲ + اب - 2 
۷ 

(۸)1 (ب) ۱۲ (ج) صقر (د) ۱۰ 
و نا كات ۱۰[ ۳ ۰ 0 أ قان - ۹ 

(9)1 (ب) ٤‏ (ج) <ه (د) ۲ 
(ع) انا كانت | مصفوفة على النظم ۲ × ۲ قإن : عدد عناصر الصفوفة | = EE i‏ 

(1) ء (ب) ٩‏ (ج) 1 (د) ۰ 
(ه) اذا كانت ب مصفوفة على النظم ۲ ١‏ فإن :تہ مصقوقة على النظم ی 

< (ج) ۱ ۱ (د)‎ XE) TO) 
فان عدد عناصرها يساوى یک ہہ‎ ۲ × ٢ إذا كانت [ .۰ ] مصفوفة صفرية على النظم‎ 6( 

(1) صفر (ب) 2 (ج) ۲ (د) ۶ 
(۷) إذا كانت | مصفوفة من الرتبة ۲ × 6 قإن الصف یحتوی على پور یع ما 

(1) ۳ (ب) ٤‏ (ج) ۷ (د) ۱۲ 
(۸) إذا كانت | مصفوفة على النظم ٢× ٢‏ قان المصفوفة ٢‏ ! على النظم ا 

0 2 (ب) ۳ < ۶ (ج) 1 * ۲ (د) ۲ ۲ 
(@ إذا كات ۱[ 3 ۲ ٦ب‏ ٭> E AE‏ 

(1) ۶ (ب) ٩‏ ۱ (ج) ۱۶ (د) ۱۰ 
اکت ۶۱[ فان 2۱ ا ا 


سوا ٦‏ س 
0 ۵ ۱۲ 


EgyHigh.Com 


موقع ايجي هاي دوت كوم 


۱ 


0 
۴ 
3 


مو ۳ 00 


60 کان عدد عناصر مصفوفة يساوى ٩‏ عناصر قان عبد طرق تكوين هذه الصفوفة يساوي ss.‏ 


(۱)1 (ب) ۲ (ج)1 


٤‏ 62 إذا كانت | مصفوقة مريعة عدد عناصرها لہ قان له‌بمکن أن تساوی 


0 (ب) ٦‏ (ج) ٩‏ 
و6 ادا كان عدد عناصر الصفوقة سح يساوى ۱ عنصر فای مما يأتى لا یمکن أن يكون نظمًا 
للمصفوقة س-؟ 


(1) ۳۲ ۷« ۶ (د) ۱۲*۱ 


60 الصفوقة | = 


(1) وحدة. 


)ذا كانت ] 7 
5 


00 
ا لت ےئ سواہ سوہ 


(د) أى عدد حقيقى ماعدا -6 
وت 
لار ی مھ تج 


0 مجمو‎ 
RET ۰ 


(ج) 0 م 


© 9 إذا كانت :| 


۵ ©6 إذا كانت : 0 


(۲۱) اذا كانت :| 


دنا 


۳ 
لد 


۷۷۷۳۵ 
٤ 


( أ ) وحدة. 


(1) صفر 


۲ 1 © اذا كانت الصفوفة 


"(OT 


1 

() إذا كانت : |= 

(07 

۲ 
(© اذا كاقت : سنا ا 
() إذا كانت | مصفوفة على النظم ۲ وان ۲ کے 

48ص ۱ تو زان سے ES‏ و ٠‏ 
1 (1) ۶ (ب) ۲ 
ا 0 3 و ی 
0 ۱ ۲ () إذا كانت | مصفوقة على النظم ۲ × ۲ وكان : ۰۲,۴ 


¶ 69 إذا كانت المصفوفة : ۱ 3 = 3 ۰ ابر - چ کی فان الصفوفة سس 


۲+ )1( 


6 9 |ذا كانت : 


(1) ؟ 


: ا کاتت الصفوقة‎ ٩ 


۱۲)1( ۱ 
© 


۲۵ إذا كانت : = سل 
ص - ۷ 
فان : س + ص + ع = ںی یہ یں 
0 (ب) ٢‏ 3ت 
مت 3 


6 69 إذا كانت := ص سے A ANS‏ 
۲ وکان : ۲-۱ و سن + ص + ع بل < کم 


(i 
إذا كانت ۱ مصفو‎ 6( © 


0 


موقع ايجي هاي دوت كوم 


لگا مہ سی مستويات ع 

٣ ناصرها یساوی‎ TET 
عدد عناصرها یسوی‎ : 

له 6 |ذا كانت الصقوقة !على النظم م × نہ حیث م < نہ وکان عدد ا 

وكاتت المصقوفة ب على النظم له × ۲ فان عدد عناصر المصفوفة ب يس وى 


(ج) 1 (د) ۹ 


(1) ۲ (ب) ۲ 
(ی) ادا کانت ! مصقوقة على التظم ۳ × ۲ وکان مجموع عناصر 
قاٍن مجموع عتاصر الصقوقة ۲ أ يساوى 
(1) سن (ب) ۲ حجن 
(ه) دا كانت : - (اس ء) مصفوفة متمائكة فى مما ياتى يمكن أن يمثل قاعدة لإيجاد عناصر ‏ ؟ 


2200700 


الصفوفة | یساوی سس 


(د) ۱۲ سن 


(ه) إا كانت الصقوقة : =| _ 1 


EAE ۲۰۱ )1(‏ ا ا ۰ 1۱۶ 

69 إذا كانتت | مصقوقة قطرية على التظم ٣‏ × ۳ وکان ای = ه لكل سن = ص. . فان : سس 
((=1 (ب) ۰-۱ 1 EAT NE)‏ ۰ ری لے ضيه 
)٥(‏ إذا كاتت الصفوقة | متمائلة وقی تقس الوقت هى شبه متمائلة :اله 
و كدت عبج 

1 تمه مات (د) | مصفوفة صف. 


۹ 


2 كانت ا مصفوقة شیه متصاظة ی لعظم * ۲ وکان اام شائ من العبارات اچ ` 


(۱) ۲ہی < -ع ۱ )۳ 0ھ ا + 0 تور 
(1) (۱) ققط. (ب) (۱) » (۲) فقط. 
9 (٢)ء‏ ۲7 ققط۔ 8( () ۴(۴۰) معاد 


(a: إذا‎ 69 : 


۲ أى مما يأتى یکفی لایجاد قيمة سن حیث | = 3 
3 

0= ۱-۱0 شد" 
(1) (۱) فقط. 2 
(ج) (۲) فقط. 

(۵۸) إذا كانت س- » صہ مصفوفتان فی مما یأتی یکون کافیا 
)١(‏ نم کت 
(1) (1) فقط. (ب) () قد 
(ج) (۱) ء () مفا. (ہ) (۱) 6 (9) غير 


() الشکل القابل یمثل انتشار کورونا فى أحد الدارس ‏ . 


اسم 


أوجد قيمة کل من ۲ »ب إذا كان :| 0 


AJ 
اال‎ ۲ 
إذا کات[‎ 


فأوجد قیمتی : سن » ص 


٤ 
ادا ا‎ 2 


(۱) اذکر نظم کل مصفوقه. 
7 چ“ 5 5 سن + ۸ 
(۲) اکتب کلاً من العناصر الآتية : اپ »سې »جح »أ »۳۳ ۳ ذا كانت :| ۳ 


کک 9 
10 ب توع کل مصفوفة ونظمها ۵0 إذا كانت :| ۸ i‏ 


آوجد قيمة کل من : س » ص » ع » ل 


16 


ا © إن كنت ۱۰-| ٣‏ وم 


بے ۱ ¥ 


38 أوجد مدور كل من ا مصفوفات التالية موضحًا نظم المصفوفة الناتجة : 
8 ۳ ۱ ۱ 
¥ 


(» 2 (۱ امم 


ص ا .+ ۵ ۲۵۰۷2 ۷ 
ص ل و كا 
حن - ۱ ۰ ۲ 3 ۶ <۱ 9 


جیسب 


e a‏ =0 لیک اما 2 ا 


55 


٠٦‏ لح هاي دوت ہوم 


3 و تذكر 

0 

لهل إذا كانت : | مصفوفة متمائلة حیث 1 = 
فأوجد قيمة کل من :سس » ص » ع 


پل إذا كانت : ص مصفوقة شبه متمائلة حیث ب = E‏ 
2 ۳ص + سس 


فأوجد قيمة :سس ص ع 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


۲ 
() إذا كان آ ست را | 
می بحن ہے - 


2-6 ۱۳ )1( 


لله () إذا كانت : 
اا 
() إذا كانت الصقوقة (آر س على النظم ۳ ۲ ۲ حیت ار 
وكان مجموع عتاصر الصف الأول = لع" 
(۲)1 (ب) ۲ 
٭ (0) !ذا كانت ! مصقوقة على النظم م × دم وكانن ۱ علی | 


3 
قان 4 ہے حور چیہ مو یہہ 


لنظم (۲ وا 2 (١‏ 


۳ ۳ 
١)إذا‏ كانت : | دن ات 


حن اق کیک ۲ 


۱۳۱ 
(۸) إذا كانت الصفوفة | 9 


(۱) | مصفوفة وحدة. 
(1) (1) فق 


(ج) (۲) » (۲) فقط. 


1 ۳ رجا ی 
27 | أى من الغبارات الال 
€ ماصفر | NE:‏ 


4 | مصفوفة متماظة. 


موقع 


۱ 9 
- 1 
2 0 


الربط بالطاقة : 
يمكن أن یقاس استهلاك الطاقة 
یالکیلووات/ساعه. 
تم تاف المعاكل اتسرح 
الطاقة وا لاستهلاك لبعض الدول. 
اکتب مصقوقه تمتل بیاتات الرسم 
الییاتی القابل. 
الربط بالصناعة : 
یبین الجدول القایل عدد الصانم الآهلية 
العامله قى قطاعی صناعة الأغزية والصتوعات 
الجلدیه قى ثلاث مدن مختلقة من مدن 
بعض محافظات جمهورية مصر العريية. 


تظم البیانات فی مصقوقة. 


١‏ أكتوير 
مدينة السادات 


العاشر من رمضان 


الاستهلاك 


ا 
۱ 


ا 


2 5 “| a PN NEN 
۲60-3 جمع عتاصر کل صف ».هل النتائج التی حصلت عليها يمكن أن تزودنا بيانات 5ا83 انا‎ 


عرد 


كيلو وات/ ساع 


۳۰ 
۲۰ 
أ 
انتا 1 1 ۱۰ 
۱ ۳ ۱ : 
۱ ۱ 
AN EGG‏ گے 
ے 
لاغذبة الصتوعات الجلدية 
1۸ 
o۲‏ 
E =‏ 
۳4 


فمثله إذا كانت : ۳۹ 


۱ 
اذا كانت : ۱۱-۱ © 
٤‏ 


1 
لگ 

آنا 
حم 

5 


جمع وطرة المصفوفات 


جمع المصفوفات 


۱ 


س 


۱ 
viz 
3 


۳ 
۳ 


۳ 


آوجد إن آمکن كلا من : ۲۱۱۱ +٩‏ 


1 الصفوفتان ب  »‏ لا يمكن جمعهما لاختلاف نظمهما 
حيث ان : ب مصفوفة على النظم ۲ ٢٢×‏ ۽ € مُصفوفة على النظم ۲ × ۲ 


۳۳ | انی‎ TE e) المحاصر‎ 


( ۲ 1 :+ 
» وه << ۲ ۳ ` سے 
ق متال ۱ 
9 س 9 ۲ 2 
م 7 ٦‏ 
۳ 1 
(۲آب+ع 
الكل - 
عد گے ۲ 
۳۳ لا پا ٤‏ 3 
0ل 7 1١‏ 


مصفوفة لها نقس النظم وکل عنصر فیها هو مجموع العتصرين التناظرین قى ٩‏ »ب 


إذا كانت ۱ » ب مصقوفتین لهما نفس النظم قإن عملية الجمع تکون ممكنة ویگون ناتج الجمع عبارة عن 


موقع ايجي هاي دوت كوم ۰ 


خراص عمقلية جمع المضفوفا 


1 : ] ای ۱ بفرض أن ! » ص » يب ثلاث مصفوفات من النظم م × له ون[‎ 7 ٤ 
7 1 - فحقق أن : (1+ س)‎ 5 5 8 ¥ ۲ 
: آذا کات : لاو ه ا 3 فان الخواص الاتية تتحقق‎ 
۱ x ۵ 79 کر‎ 
ے_۔.-حجہ‎ E ۔-_‎  .... 


الكل ب | خاصیة الانغلاق 


!+ ب تكون مصفوفة من نفس النظم ۸ نہ | 


ہے 


أوجد قیم ۲ ب » حالت تحقق المعادلة : ۲[ ۳ با پاوا 8 


ADEE ¥F‏ و مالع یل کہ 
7 کے EC MENS‏ ۳۳ (ضرب عدد حقیقی فی مصفوفة) 


a‏ ور ری aa‏ ا 


٦‏ جي هاي“ دوت كوم 


ا اس اسحمالت اسح ۱ حاول بنفشك 
3 6 -(-) + 1-1 حیث (- ) هو النظير الجمعى للمصفوفة 1 


E 
3 9 | 1 2: فمثلا إذا كانت ۰ ۱-[ ' ۲ ۱ اس الس لها هو‎ 


۳ م لاحظق ۸ 
NT‏ ع علا .)ا 5 دا ے سوب ۹ 
اي وام ادا بسي ا اب ۱ عملية طرح الصفوفات ليست |بدالية وليست دامجة. 


| هو الصقوقة يم من النظم م × مموالتی تعرف كما يلى : 
ع -1-س- !+ (-ص) حیث (- س) هی المعكوس الجمعى للمصقوفة ب 


فمتله نا كانت ٠١‏ - م 9 4 ۳ 8 


مرس )| 


۲ a 
>” مود بای‎ 
ب + + ع‎ ۲-۱ ٤ : آوجد قيمة‎ 


مد 


ا هاي دوت درم 


جاه ‏ ۱۱ ۶ ۳ ٥‏ 2 7 ۳2 
٤ 0‏ ا ۷ 8 ٦‏ ۱۱ 
پا دا گا ای 
٦‏ سیپ .۱ 
27۷۳٣‏ 
۳ کانت sS‏ 0 فأوجد : الصفوفة سح 
کل ۱ 
e‏ 0 
۹۷۳ 3 
کے اه INE‏ 
وباخذ مدور الطرفین اس ی جار 
تم ۶ ۲0( لاحظ ان 
١ ۳ ۶‏ 
ویضرب العادلة (۲) ۲-۷ : 7۰ -۱ + 
= ی سح لا 3 )۲( ۱۷ 
۲۸ ۱۳ / 
بجمع (۱) ء (۳) 7ج 1 3 لا ل © 
2 هد O‏ 52 سم ۳۰ 
حاول بنفسك ١‏ 5 
1 
دا کات 1١‏ | م ۳ 9ھ" 3 ۲ 
ك2 7 


فأوجد | مصفوفة س ر بحیث : ۲۳ ۲-۷ ب- ۲ س-- ۲ ۲ 
1 حيث 1 على النظم ۲ ۲ 
يمكن استخدام الآلة الحاسبة العلمة ذ 
۱ 3 ب فى ج م رطی ارفا ری ۳ کے 
کرت سفق عرض ذلك فی نهاية الوحدة. | 


١‏ لاحظ ان" 


ای مصفوفة مربعة | یکون 


+ +١ ۹۱ 


من أسئلة الکتاب المدرسن 


آولا i‏ سنلة الاختیار من متعدد 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 


3 


| 
پر 
ج- 
< 
"١‏ ]| 
8 01.. 
کت 
سے 
م 
5 رات 
۳ 1 كل 
۲ کٹ 
۷ 
سس 
8 


۱ 
ر 
ہم لہ 
۱ ۱ 
گس 
ھی 
ا 
ڪڪ 
اوت 
ٹب مم 
ت 
ہم 
ہم 
أ 
© 


(م) إذا كانت : سح + 0 ...سے 
سس (ب) 1 
(ح إذا كانت : 1 باجب 1 
۳ ۳ ۳ 


0۵0" 3 کا )۱ 


(۱) إذا كانت :[ ھی الصفوفة الصفرية على النظم ۲ × ۲ 


ع ۷ 
نعف | 7 سا 1ت - نودت 
(م) ٥‏ 


ا 
۳ 


EgyHigh.Com 


۳۹ 


موقع ايجي هاي دوت کوم 


د کہ رم مستويات عليا مرا 
1 1 و تذكر و فهم و تطبیق ۲ 3 
خی بت fF‏ ىف سل<< ۳ب وو ج۱ت ۱ او فوفة | یکون : ۱+ (-) - ای ا 00 
0 إذا کان :۲ سب[ اتا فان : | لصفوا (۱۷) لای مصفوا ) ۱ بات 
٢٢١) ۱ 3 ۳ 7‏ 28 اس 
7۶٥‏ تچ 7 مق 1 4 
0 ئا صفر 1 © (۸) انا كانت | مصفوفة على النظم ٢‏ × ۲ جیٹس 
۱ 
ال ‌( ها م فاٍن‌ب على النظم ا ا 
080۳0 (ب) ۴×۳ 5 
اہ 97- + 5 ۱ 7 
7 کی لوڈ وت ۱ © 6 إذا کات | مس یا ۲ ۲ بصن الط 
اا 5 ع Vs‏ 
سن ۱ ۳ 1 1 ۷۱+ (ب) بت و ۱ 
5 5 پآ ۳۹ ۳ فا“ : - مویہ E N‏ ||| ||| 59 
1 ۹ اکن | ٦‏ 58 ۳ 3 وت 1 © (۲۰) إذا اکت سا یر 
(۱1 (ب) N) ۱-۱ ۱ ۲۷ 9 ٤‏ ا ا 
60 كانت : ل )۷ 3 ی2 کت ال کا کن رمك کے E‏ امج اس ۳39 7 
0ر (ب) ا (ج) ۱ (د) +۸ 
$ 6 إذا كانت :| 0 067 8 ین[ ۳ 1 AND‏ 
۳ ۷-۲ ۱ ۰ ۱ 1 
۳ 40۳+ ۳ ۳ وم 2 
0 کان: إ٠‏ 
۶ 51 


ن کن ےہ 


هه 


(د) حلا 


کے ايحي هاي دوت كوم 


- 5 نويات عليا 
2 1 و تذكر و قهم و تطبیق 2 مسلول 
O‏ 0090 


77 |ذا کانت الصفوفتان | »ب لهما نقس النظم 7*۶ ۰ 0 إذا كانت ۱ » ب ۹۹۷۹۹۹۹" ٣7س‏ 
فان الصفوفة ۱- ٢ب‏ تکون على النظم .۰ ۶ .۲ ۲۳۲۲ فان 2۱۱۶ ٦٦0٦٣٤٣٣‏ ۱ ۲ ۱۲ ارا .یت 
(ج) لكام (د) ۵« 


(1) ۵ ×۱ (ب) ۱« له ۱ 0 نر 
: ۱ : 3 3 30 ۳۳ 

(۸) إذا كانت ۱ » ب مصفوفتين على النظم ۳ ×۲ فإن : الصفوفة (4 !+ "سم 1 ۱ 1 ۳ ۳ 

على النظم 1 © © إذا کات ۰ ۱+ - |( کان :ب-۱ = 


۲ * (ب) ۵ × ۲ (ج)۲‎ 02 (O) 


۴ كانت : | 1 : بح ۱ 2 0 3 1 i.‏ 
وکان : ۲-۲-۱ 2 فان : س ص = >كككدكبك كف ... کت ام( ۳ ۱ 7 ۳ 
ظ 1-01 (ب) -۲ (ج) 7 (د) ٩‏ ۱ 


ات کن ۱" ا 1 © )۲٩(‏ أبسط صورة للمقداز .ويل 


٣ 0 


( إذا كانت : ۱-[۱ کت 3 1 فا و ۳ 


2 
۵ 
0 ۳ 

۵م إذا کت( 

0 


موق ايجي هاي دوت كوم 


ا رس ا ا ۱ 
18 ۳ ه تذكر 6 فھم ای 1 1 کیا و 
E 1 9 Ole _ E‏ ۲ 5 
۱ ۱ 60 إذا كانت ۱۰-[۱ ۳ ۱ 00 ١‏ | وكات : ضرح ٤ک OE‏ ( اذا دا تک ۳ 
"0 86 8 ۷۱۰ ۱ رھ ۰ ۱ 1 9 ۱ ۱ 3 
فا ۱ ۱ ۳ فان ١ہ‏ + < 7۳ . 
eT‏ ۰ اا" " ۰.۰ ۱6۲۲۳ مو و ۳ 
۳ب 0 0" re‏ تن 
(1)٩عا0‏ +ب ما 9 20 ۱ ۳ ُ ۳ 0 
ہہ O‏ ۳٣پ‏ و 2 
کر + ع ؛ هل 2 ] 1 ۴ الأسئلة المقالية 
9 كانت : = (اس ) مصقوفة على النظم ۲ × ۲ حیث أ ص 3 


7 یو ہہ 1 فاوجد كلا مھا بان إن آمکن :() ۱+ بت 
7 1 7 (ب) ۷ ۰ 2 


4 CEES ا‎ 1 

۱ 1 تن اذا كانت ۰ ۱[ ۶ 2 ۱۳ ج 

۱ فإن از GIT ۰۳ ۳ ۳ 7:۰ ۳۳ ۲۸ a‏ سط 3 ےکی کڈ ۳ 2 1 ۱ 
ا ۰ 


9 إذا 0902 میم = | ص - ع | وكانتص مصفوفة على النظم . 


۲ و تا فان :۱ + = 52111 


20 (ب) 1 ما ۱ 


د سس = ار و کا کیک )> 6 و 


مو تا 007 مت تا 

۳۹ ۳) 0 ۳ ۳ ۳ 1 0 

69 إذا کان سح مصفوفه على النظم ۲ ×۲ وکان : س- + س مد 2 ا ۱ 77 ۰ 
فان مجموع عناصر سح بساوی یں ۱ ١‏ 


۳ 0 إذا كانت : =١‏ 7 0 وكانت الدالة د معرفة على مجموعة الصفوفات الربغة حيث 
© 


6 اجب هاي دوت كو 
© 


ای ۳0 مستويات علیا 
e 8‏ تذكر 1 مسبت 1 
EG‏ 


| -۸ 3 ۱ ۱ ہے سے ۱ 7 ۳ 5 ا 
ہے ۰ ۷ ۰ -6 ]| + ۷ 1 ہے ١ 5 ۷۱ ١‏ 1 
ا كانت 1[ ۷ س لاحن ڑا إذا كانت 71 .9 
رو و اس ۱ i A‏ 0 
کی ۰ له تعد اجراء مه : ۱ 
فأوجد ناتج كل من | لعملیات الآتبة إن آمکن ‏ مع ذكر | لسبب فى حا ر ۱ 
مد س ۱" بب فأوجد المصفوفة س- بحيث : ۲ | + ب - سح - [. ] 
)١(‏ ۷+بب (م) ا+ب ) 
٩‏ ۲ 
5 ۲ 1 9 إذا كانت 0 0 ۲ 0 
کات ۱ ۱-۰۱۲۱ ۲ أثبت أن : المصفوفة | معكوس جمعى للمصفوفة ۲ 
١ ۱۳ 1‏ 3 : : سے 
ِ حل المعادلة المصفوفية : [٤‏ س + ۳ 
۳ سےا HS 9 ۱ 9 O COREA‏ ا 
8 کات ۰ ۷ لاء ا ا ۱ج 3 
1 ا ۸۳ OIE‏ ہر اک 3 8 بنا كانت ١ >١:‏ 
آوجد قیم :سس ء ص ء ع ۰۱۰ ۰ ۲ءء گت 2 1 7 
۳ أ فأوجد الصفوفة سح بحيث : 
e) 5‏ کن ا ع مد ES‏ 1 
| کا ۰ ۳ ےت ۷ کے 
0 ×× ےل ہا کا 
آوجد قيمة کل من : سس » ص 0 


8 23 آوجد قيم ٢ء‏ ب » ح » ء التی تحقق المعادلة : 
ال | 
و آوجد قيم س ء ص » ع » ل التی تحقق أن : 3 
سا ا E.‏ 


RNS ۳۲‏ 
8 انا كان :| 2 ا ہت و 0 
آوجد قیم :س ء ص › ع » لے ` 5 ۱ 


6 


موقع ايجي هاي دوت کوم 


الوحدة 


1 ہہ 
ص - ع »عب مصفوفة على الدظم ۲ 
۶ ی اذا كانت ۱ مصفوفة علی النظم ۲۲ حیت اصع ‏ 
کا ۳ب ان ۳ 
1 یت ۱ ۲ | 
۱ ۱ ۳ 
VID‏ ۲ (با۲ ,۲ ۱ 
00 و 
۳۱ ب 
۳ 1 ۳ 
۱ ۱ ۲( ۷ کا ا 
: ۲ 
ES‏ ۳ ۳ ۱ ۱ 
۱ سس 2 -۱۳2 ۰ 
۵ (م إذا كانت ١‏ مصفوفة على النظم ۲ > ۲ وکان ۱+۱ <1 فإن مجموع عناصر | هو . 
(1) ۶ (ب) ۲ (ج) ۱ (د) صفر 
اذا كانت ۱ »ص مصفوفتین على النظم ۲ × ۲ وکان (! +ب) مصفوفة متمائلة 
ANY ۲‏ 
قان تج جح 
كفن مس کے ااال ادا كانت الصفوقة | . کنات ۲۲ ماراه ك ق لاه وال ال و لطہ 
1 ۳ 1 ۳ ۰ ۱ : 3 ۲ : فور تعادل هزيمة 
1 شر © ۱۵ / > الا 
حم ا ۱ 0 ۳ 1( لكرة القدم حیت ٦ | =١‏ 3ت ۱ ۳1 


--> الزمالك 


ثم اكتب المصفوفة ر 2 م فوفات كل منها أحد وكانت الصفوفة ب تعبر عن عدد النقاط التى يحصل عليها كل فريّق فى حاله الفوز 
عنا ها الواحد | 3 ۳ کر : ضرم 17 فوز 
ع ر ومصروبه فى عدد حقيقى. ایل زیت هی | ۱ تعادل 
وٹ و جر 
8 اذا كانت : + ۲ صد = | ۱ 5 
کک اکر ۱ ۶ ل او اک ۰ - ۲ له 
1 ۲ 5 ۱ فان : ۱ ع النقاط التى 3 7۶ = ۱۲ ۲*۷ +۱ ع ١‏ +۲ « ۲ نقطة 


فأوجد الصفوفتین : س- » ص و 
» مجموع النقاط التی حصل علیها فریق الزماك < ۱۱ * ۶۱ ۱۶ ۵۶ ۰ = ۲۷ نقطة 


03 کت ا ات ¥ 
ات سن | : ويمكن التعبير عن مجموع النقاط التى حصل عليها كل فریق با لصفوقة ع || 
ح ء۶ 


تن 
آوجد قيمة : و + و + م + رر 


۴ لہ ۰ 2 
ونلاحظ آن 


3 الصف الثانی من | فی عناصر عمود ىف 


9 انا کت >١:‏ 5 سح[ ۱ 


> ۷ هی ناتج جمع حواصل ضرب عناصر 
٭ الصفوفة ج هى ناتج ضرب الصفوفة ! × المصفوفة ب 


۲۲ کہ و | 
سط ت5 3 ١ ٥‏ )ا AE e 2 ١ > ١١‏ کر و ۳۷ 


تحاص وہ جع )اس ای انع اانه ا 


فاوجد المصفوفة سح التی تحقق العلاقة : ؟ |  -‏ ہے“ 
س- 


سس 


۶۸ 


موقع ايجي هاي دوت کوم ۱ 
71 "5 
2 : 


أ ضرب المصفوفات 


× ثم نضرب کل عنصر من عناصر الصف الأول فى الصفوفة ؟ بال 


کے الہ م ×بہفاإن : ۱ فى ۱۱ 5 فة ب ونجمع حواصل الضرب ٦‏ علی ا 1 7 
إذا كانت : | مصفوفة على النظم م × ل » ب مصفوفة على النظم فنحصل لعنضن 
۱ ذا كان :|< الثانی) فى الصفوفة (؟س) كما يلى : 
7 وت کس معرها زا وفقط اذا كان ” 004 0 
١ 0451 2۳‏ تس بن ۷۳ یں = 
أى عدد أعمدة المصقوفة ! = عدد صفوف الصفوفه ب 4 7 1 0 33 21 
ه المصفوفة يم = ص تکون على النظم م له 1 « وهكذا حتى نحصل على جميع عناصر المصفوفة (1) كما يلى : . 
۱ 3 سر 3 ىد ام سا ہیں اس +۲ سی ل 1 
۱ ات |۱۱ ا 7 2 - اس ٢+‏ سی 
فى ۲۳ ا آم سس + ام سی 


ه کل عنصر ح مس م فى المصفوفة € - اب يساوي مجموع حواصل ضرب عناصر الصف ص من 51 


عناصر العمود خامن مب عتصرا معتصر کلا بنظیره. 


ولتوضیح مفهوم عملية ضرب المصفوفات : 


کک 
۲٢ ۱۱‏ ب ب 
قمتاد اذا كانت ۱ ¬ 3 » = 2 2 الح 1 1 
o 55 ۱ ۱‏ 
۳ ۳۳ 


فان : | مصغوفة علی النظم +٦‏ و ص مصفوفة على النظم XN‏ 
وحیث ان : عدد أعمدة الصفوفة | = عدد صفوف | لصفوفة ب = ۲ 


E REE E E 002‏ > (اب) 
فان : ۳ متساویان x ٢‏ 


جب شش مسا ہہ شش 


أى أن عملية ضرب المصفوفة ! فى الصفوفة ص تكون معرفة 
ET ۳‏ كالآتى : 


۳ ايجي هاي دوت کوم > تھا 


9 ۰ وط اا ۱۳۹ تم ۱۹۲ 


کہ لا ہت ۰ أب معرفه وتکون النخ ١ 13 ۰ 5 ٠‏ : ۳ 
A‏ اک ا ١‏ معرفه وا علی لنظم ١‏ ) کی اسع -|: 9 (N)‏ 0 0 
7 ۱ 7 
ول ۱ ۱ 1 ۳ (r‏ نم + )=1( )1( + )(( = )۷( ٰ ص9 ۹ 5 
٤ ١ ۱‏ / ۱ ات 2 ما | 
ا3 کت ۰ ۱[ ۲ ۳ یف 0 ۳ اب ان آمکن. ۱ مصفوفة الوحدة 1 هی الحاید الضربی. 2 3 
n‏ أى أن ! ٣-1-1‏ | حيث ۱ مصفوفة مربعة لها نفس نظم 1 سا 
رپ _۔ پوچوےچچ ا 2 ۱ 9 
UN‏ 
۱-[ : )على النظم ۲ ۲ ٤‏ سس اه ۳ على النظم ٣‏ × ۲ 
و 
7 عدد أعمدة الصقوفة 1- عدد صفوف الصفوفة ا .. اب" معرفة على النظم ٢×٢‏ 


۴س اه تال | ۱ 


اجب 5 


7 


-۱| فاوجد ان آمکن: اب » ہہ ٩‏ ب 
۱ 


إذا كانت | ء ب » ع ثلاث مصفوفات » 1 هى مصفوفة الوحدة فإن الخواص الآتئة د 1 38 


وا ايجي هاي دوت كوم 


ا ا2 م 


)لذا كانت : | ام مصفوني ) ک۷ 
فهل هذا یعنی دائما أن  ٘‏ 9 ت اسم ؟ ۱ 
الإجابة : لا ۱ 
ناذا انخننا 1=( ] ۰ =( 0 فان ١:‏ 
اچ ارت ھا جحلا 
أى أنه إذا كانت : اب هكم 


فهذا لا يعنى دائمًا أن : ١‏ -[_| أو ص>[-] 


0 5 ی ان تپ 


۰ ]ا 5 ی ان 1 -ج ١‏ 


إذا کت :۱ 9 فافع مکی من ۱۰ ۶ 0 


۲ ۱ 4 
| ؟]إذا كانت : | مصفوفة مربعة وکان ١‏ =1 فهل هذا یعنی 


و 
1 3 
ا 9 


0 کے ۳( 7 ۱ : 


و جي هاي دوت کرم 


E  , ١ 
نل‎ N لت‎ 7 
2--١۱٦ ٦۰٦٦٦٦۱٢ ازا کانت : ۷ سک ا ی فحقق أن : (اب) 1 ۱ اوجد قیم ! »ب ٤ح ذا کان‎ 
E 21 ۸ ۲ کے مر دو ار‎ 


يمكن إيجاد قیم ؟ »ب » ح دون إجراء عملية الضرب کاملة کالتالی : 


۲ 

۱ ۲ ۴ 7 ۱/۶ E 

۱ پان‎ 1 A 1 . : 0 کے‎ ۱۷ ۷ ۳ = ٠ 

0 ۴ + نضرب عناصر الضف الأول ن ااه ۱۳ 

۳ ی‎ EET 
ارت جا ہے نار تق‎ 
۰ وک ات و : یت یا‎ 3 DE 
02290 0 .ٛ ٤ 7507 : ؛‎ 5 ۹ ٠ ا‎ 


دوت كوم 


من أسئلة الكتاب المدرسى دح فر 


أسئلة الاختيار من متعدد 


| اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات امعطاة : 
إذا كانت أ مصفوفة على النظم م > لہ ؛ ماه مصفوفة على النظم کر « ل 
فإن حاصل الضرب !ب يكون معرفا إذا كانت 
(1)م- ی (ب) لہ= ر امس اام 
؟) إذا كانت | مصفوفة على النظم ۲ × ١‏ » ب مصفوفة على النظم ۱ × ۳ 
فإن ص مصفوفة على النظم ............... 
e 0‏ (ن) ۱ ۰ ۱ (ج) ٣×٢‏ (د) اهت 
إذا كانت أ مصقوفة على النظم ۲ × ۲ ء ۱ب مصفوفة على النظم ۲ × ١‏ 
فان ب مصفوفة على النظم یی ی 
( 01 ۱۱ (9) ۲ *« ۱ (ج) ۲ ۱ (د) ۲ ۲ 
(ك) إذا كانت | مصفوفة على النظم ۲ ۳ » سا" مصفوفة على النظم ۱ × + 
فان المصفوفة | ص تکون على النظم ات 
5 
کی ا وی (ب) ۲ × ۱ (ج) ۳ ۷ ۲ (د) ON‏ 
(م) ا کانت [ مصقوفة على النظم ۱ کے مصفوفة علی النظم وی 
فان :ص ۲ على النظم ات 
)۲ ۲ (ب) ۲ ۷ 
)٥(‏ |ٍذا كانت ! مصفوفة على النظم ۲ :۱ » ب ۳ (u)‏ ۱ ۱ 
می 27 وت 
فان ا 6 على النظم 3 EE‏ م ۰ »۶ مصفوفة على النظم ۱ <۲ 
N) (0+ 0‏ 
(۷) إذا كانت | مصفوفة على النظم ۱ + هد : (ج) ESN )0( ٢×‏ 
E‏ » صا مصفوفة على النظم ١‏ 1 : 00 
العملیات الاتية ؟ * ۲ فانه یمکن إجراء أى من 
(۷)1+ب (بات +|“ 3 
(ج) اب 0 


0 5 5 (د) غير ممكنة. 
3 ۲ -۱ 7 ہو 
۸ 
۱۳۹ 
0O‏ ۵" ۱۱ ۳ (ج) (۰) (د) غير ممكنة. 
ت۸ 
اذا کانت س- |؟]) ¢ ص-- (-۲ ۵( فان ص س- - 7ی 
_- ۱ 
0 (ب) ٩٩‏ .۱) 0 0 (د) (۱) 
00 )اذا كانت :۱ء س مصفیفتین حي اب | ] 5 299 = حا ا کا ا 


1 ۱ او تر 
کے آ ۱۳ 0 (د) )٤(‏ 
69 اذا كانت : 1 هى مصفوفة الوحدة فإن ا 00 (حيث لہ عدد صحیح موجب) 
(1)1 (ب) 1" 
(ج) ]۲ (د) جميع ما سيق صحيح 
سے ۳ 
) ) اذا كانت 3 فان : ١‏ = کہ وا 
ا 21ء 
0 ۳ 00 1 كه | 
۱ ۳ 1 
6 إذا كانت : ۱-۱ ٤‏ کا نے ا 
ج د ۱۸ 
(1) ۱ () ۱۲ (ج) ۶ ۱ (د) 
= ا 0 7 × - ٩۱‏ 71 
60 إذا كانت : ۱- (۲ ۳) ۱ 7 ۱« ب-( ( 
فان" جن ص ‏ وی دید 
(ب) ۰ (ج) ۷ (د) ٩‏ 
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الدرس الثالث 


ايجي هاي دوت کوم 


موقع 


٥ ۴‏ ۳ ۱ فان لے = eso‏ م 

۵ 0 کت :| ۵ 1 (ج) ٩‏ 

(۷)1 (ب) -۷ 

77 59 فان :سس + ص = کر 
ات کات :| 1" صیا ال ۱ 
ج) -۲ 

(۲-۲1 کت (ج) 
0708 لس ان 2 و 
© «6 إذ! كانت : - | 0 فان ۱ (ج) ۲ 1 

0 (ب)[...] 


۳ ۰ ۰ 
و۳ 7 ۲ = Siser‏ 
9 معت | ۳ ۲ فان : س- + ۳ سہ 
۳ 


(1) ۱۲ 1 (ب) ۱۸ 1 (ج) ٩‏ س- 
0 ۱۱۳/۱ -۱ 
O‏ 69 !ذا كانت : | ۶ کے مکی =1 فان :س = A‏ 
(۲)1 (ب) ٤‏ (ج) ۲ 
6 9 ذا كانت سب مصقوفة بحید مد | |[ ) فان : س- - یک 1 


(0 J 


© 
ع كن 
(1) ° (ب) ۲ ( کہ 
٩‏ 69 کت : ۱[ جم ا E‏ 
)إن ہے ( ۳ 2 )ان 
فإن : س--< asar‏ 


E‏ ا 


NNE 1 1 


۲ ۳ ا یں 
۵) إذا كانت[ 2 لیے مہہ 
3 ۵ ۱ 1 کر إن : جن ا ص = ...۰.۰ 


ا ۳۲ھ“ 0 00 
7 ما 6۱2/۱0 ما6 
(ب) - ] 


۲ 
۹) اذا كانت :سد ان مجموع عناصر الصفوفة (س- سح 


"8 
۲ 


(۱) ۱ (ب) ۲۹ 
3 ۲ اذا كانت المصفوفة گی ۴ ل )كان ۳ 
(د) ۵ 
(أ) صفر (ب) -؟ 
SEN‏ ۱ ۱۲۱ ساپ ) فكانة 
© (۲۲) إذا كانت : دام ٤‏ ۱ 52 2 
Eo)‏ (1) س = ص (ب) س = ۲ ص : 


۵ 9 اذا کات ۱۰ ۱۳ 


6 9 إذا كانت ود 


ری , 
69 إذا كانت : ١‏ - 


1 بي مستویات علیا‎ a 
و تطبيف‎ 3 
س٠‎ 1 
0 
۲ ۱ ۱ کت‎ ۱ ۳۲ ١ ا ت‎ 
فإن : و إذا کان : ون = موی موه‎ 
١ | : فان‎ 1 ١ ۱۰ نت‎ ١ | ۱ اذا كانت ۰ 1 5 فان‎ )۲۵( ۱ 
۷ 
کا‎ ٢٢) ۱ ۱ ۳۲ (ج) ۱۰ (د)‎ 35 
: 5200 3 0ھ‎ 
۱ 1 E میں یاج الباعة فى ثلاث أيام متتالية (الاحد والائنین ا‎ 
فی محل الکشری كانت [ مصفوفة تمثل عدد الأطباق باه هي 69 إذا 5 7 فان :۱ 5 پا‎ )( 0 
“a .ھپ‎ 
۳ کو رم‎ 
2 ث أيا‎ 
< 0 < ۰ قد وسط کبیر ۱ ۱ 1 ۲ 0 إذا کانت تیج 0 |حيد‎ 
کل ۵ | صغير ا ر 1 مم‎ o ۳۵+ ۷. 
تین ۷۸7۶ ا٠ إن قيمة 0 التی تحقق ذلك = ا‎ ٢٣٢٦٢٦٦٤ وك‎ 
ہی ا التلاتاء ۲۵ کبیر‎ 2 
اہ‎ ۷٥۰ ء۷۰‎ 
(ج) | ۱۲۷۰۰ (د)‎ ٠٠ن‎ ٠٤٤٠١ |)1( 
Eo ۱۶2۳0۵۰ ۱۳ 
۰ و‎ 
eS = («ء) اذا كانت : (۱ ۲ 0 0 9 ۱ 7۶ح فان : س‎ 9 
اس‎ ۶۵٣ 
2 أ‎ ١)ج(‎ ١ (ب)‎ ۶ )1( 


0 


0 


0 إذا کات : |[ ( ٤ (= ٦‏ 4 4 72 فان :ب 


69 إذا كانت ۰ ۱[ 9 > [ م |وكان: !»دست ب بس 


٣-٠٠.‏ ۲ حم ال 
0 ۰ ل ا 


2 ا 
0۳ | ۳ 


یت ی مستویات علیا 
6 دس دی مس ۳ 
0 ن او ۰ 


٠‏ ۲ کا 
77556 ھ۶۸ ودان 


1 


۱ الاشتلت الققالیة 
© وم إذا كان 


ري) ۲+1 ابس ۱ 


ر٢1‏ +با س 


0 6۵ ادا كانت ۱ »ب مصقوفتان علئ النظم ۲ ۲ أى مما يأتى يكون 0 7 ۱ 1 
(1) (+) (ا )۱ -ب' (ب) (۱+ب) E‏ اتب | 
(ج) (ج) (۱+س)” = + (ہ)( مال 1 

© 60 إذا كانت | مصفوفة مريعة بحيت [ ' - | فان لكل م عدد طبیعی یکون ‏ ۱ ۱ 


ENE 1)1(‏ (ج) | (د) ا 
6 ذ اكلم [مصفوقه مریعة حي E‏ ا عد E‏ 


0 مس فرتی۔ (د) طبیعی یقبل القسمة على ۲ . . 
(6 إذا كانت | مصفوفة وكان : ب = ۱۱ فان ص تكون یں یں ]|۱۷ 1 : 5 


(1) متماتلة. (ب) شه متماكلة: ۱ 
(ج) مصقوفة الوحدة 1 . (د)المصفوفة الصفرية[_ ]1 20207 
و 


6 إذا كانت کل من ۱ »ب مصفوفة متمالة فإن الصفوفة (أص ۱) تكون 


(1) متمائلة. (ب) شبه متمائلة. (ج) قطرية. 


۾ دس 


(د) مظشة. ‏ جم ۳ 
9 إذا كانت [ عب مصفوفتان متمائكتان فان الصفوفة (اس-ب !) تکون ۱ 2 


ecac 


(1) متماثلة. (ب) شبه متمائلة. (ج) قطرية. 
۰ (6 إذا كانت ! »ص مصفوفتين متمالتین فا ن (اس) مصفوفة متمائئة إذا كان 


() ات -1 (ب) ات (ج) اسب | 8 
۰ 1و اس[ مب( فان دی زین .. 0 


ecac? 


موقع ايجي هاي دوت كوم 


5 ه مستويات علیا 
8 و تذكر 2 د 7 
ن مد 2 
0 ۱ ۳ رال (اب) -ب" | مسانل تقیس مهارات التفکیر 
8 إذا كانت : ١-1-9‏ کا كن 
3 ۳ ۲ ۱ ۱ 1 اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
۱ ۲ کے ۳ : 0 ۳ ۰ ۲ ۱ 2 ۱ 
و إذا كانت : ۱[ 3 ٤‏ ےر اب ۳۰ 1 5 رم اذا کیت سب[ 6 سد( و( 08 


تا + 2) - اب اج 6 ا ۲ 


٣۔٢‏ 29000 کت 5 
08 إذا كانت :=| ٠‏ ۰ 0 سک 7 : 0200 


2 EN 
( ث٭ (۲) إذا كانت ۱-۱ اا ا‎ 


()ب 1 - آب <ب 
2 


فحقق كلا مما يأق : (۱) (١ص)‏ £ = ۱( ) 


لا إذا كانت ۱-۱۰ ۳ ۱ رل ' | اوجد: "سا 


© (م) إذا كانت ل » م هما جذرا المعادلة سس" - 7ن +7 000059 


حا 


۱ ۱ ۱ کر ۲-2 حا ا ا 
8 إذا كانت : EET 1 ۳- ۲ -١‏ ۱۲ 1 
5 ۳ = ۲ ۵ ۱ 


| 7 اك 2۱ 
سك کک امياد 


حقق أن : (ات ع) = عب | 


و 2 إذا كات ١١‏ -(: 8 فأثبت أن : ۱ - ۵ ۱+ 1۲۲ - جم 


© 


للا آوجد سس ص » ع التى تحقق :| E‏ : در 3 
٥ ۰ ٥ 3‏ 9 


| 
9 إذا کت : ۱[ ۱ 3 د( ۳ 
2 و ۱ س ص 
آوجد قيمة كل من سس » ص التى تجعل : ات = ب | 


1 
7 


e‏ ے0 
٠‏ | أوجد قيمة | 


4 


- 1 ۳ بهم مستویات علیا 
8 و تذکر کے ١‏ 
0 + 
1 رم انا 0 بپ ‏ شن ١‏ وت تج | 69 إذا کات : ۱[ ۳ فان : ۲۰۱۹ 2 
۱ 2 ۱ ۱ ۰ ۳ 
E / ۹۶9+ ۴۴ 7۶‏ فاص 5 9 
۱ ۳۲ "1 ا کے EE‏ 1 ۱ 7 1 ۱ کا 
(م إذا كانت ١:‏ - |( )کان 0 0 و ١‏ 8 إذا كان : ص" + جم 0 8 ۰ ۳ 
کے (د) 1 ۲ 
)۳ (ب) ٤‏ ۱ (ج) ٩‏ 80 فأوجد المصفوفة سح التى تحقق أن : س- - (١ب‏ + 3 2) 8 
3 کت مسفوقة على ہکم ر > وکان ¥ < ۳٩۲‏ ۸۱۳ "ا وم ا - 
فان تهب 08 1111 ۱ اک 8 إذا كانت :سد( ) أوجد ؟ ءب إذا كان دس٦‏ + س = 
E)‏ (ب) ۱۷ رها ۱ 58 : س » ص » 5 مصفوفات غير صفرية مربعة وكا 


,)/ ۶ ۱ 07 


00 0۳ )| 5 دنا 
جس یشٹت 7 ۳ 1 ۳ 7 کر 


فإن مجموع عناصر ( یساوی eseren‏ 


4 r 000 


0 
1 


۱ = (ب) صفر (ج) ۲ (د) ٥‏ 
() ذا كانت ! ».ب مصفوفتین مربعتین من نفس النظم بحیث اب = »> ۱2۱ 
۱ فان : ( +بسا) من الموکک تساوی و 

O) 
۱: إذا كانت‎ 69 
کی را‎ ۱ 


۱ فان : کٹ 1 4 


يساوى ... 


..:8 ٢ 
2 


موقع ايجي ٠‏ 


الدرس الرابع 


۹ 
3 
۳9 ۳ 
تال ۲ 
e‏ ا 1 e‏ ۲ ۲ 
> ۱ از ی ۲ س - ۲ 
الحل, پبس- - 
۱ کے زا ۱ ۲ 
۱ کے > =4( ۷ - ا اع 
_ ہا 3 21 ۱ (ں ( 4 یں 
| 
ر : : - سل" ٤‏ = مرحم س - +۳ ا ا 
۱ و 
. > .= 5 1 سا ۱ یر ٢‏ ب٦2‏ نی ٢+‏ 
إذا كانت  :‏ مصفوفة مربعة على النظم ۲ ×۲ حیث - | أر 1 ۱ .| eZ‏ ا کا س" = ۱ EFS‏ 
فإن : محدد الصفوفة | يرمز له بالرمز | || ۱ نک 
7 9 اپ 1 i‏ - ت سند ات حنتث ت ے _- 
ویسمی بمحدد الرتية الثانية وهو العدد العرف کالاتی : ۰ 5 ار ۱ کل 
أى أن : قيمة محدد الرتبة الثانیة تساوی حاصل ضرب عنصرى القطر الرئیسی سے تک حاول پا 
عنصری القطر الآخر. آوجد قيمة سن التی تحقق ا05 ٢س‏ ک9 
orm.‏ 
1 ۹ ۳ ت الثالنة ۱ 
اوجد قيمة کل من اطحددات الاتبة : ۱ رٹ ۱ 1 0 2 
۲ ۵ ا -۷ إذا كانت : | مصفوفة مربعة على النظم ٣‏ × ۲ حیث - | ۱۲۲ ۳۲ ۳۲ 
لكا ا ۹3 : ت0 3 طلا 9 ۳ ۳ 5 
پت O OS‏ افق ال ۱۳ 
ج و | تین 7 7 72 
۳0 یر کسر کی ويُسمى بمحدد الرتبة الثالثة حيث :| |= أ 7 r‏ 
1 4 0 3 م 
سر وت 5 EK‏ 
۳8 3 90 وديم | وقبل التعرف على كيفية فك مجدد الرتبة الثالثة سنتعرف آولا على «امحده الاصفر» التاظر وی عتصر فى 
ح٦٦‏ ۳ ف فة فة د اشارته. 
لا عدر ٤‏ 9 ؟- یں اہ مو المصفوفة ١‏ وكيفية تر اخ 0 ہا جات ھت < - یت کا بت 
SR ETS 6‏ ا ا ا 0 : ۰ و ۳ ۱ التق 3 1 
ما9 ماه | لکل عنصر فى الصفوفة | محدد أصغر یمکن الحصول عليه بحذف الصف وی ۰۰ ۱ 
١ : ۱ 3‏ 
3 ما 9 کے ےت | هذا لك ٩‏ 
گا ےو 7 ا 07 ما0 اود اون ڑا ہے 5ے رر 0 فو اوت سر دس 


ریہ ابو ی 


3 . ر عناصر الصف الأول كما يلى : 
فمثلا 171 الاصغر الناظر لکل عنصر من عناصر 
: ٘ وس 
0 
للحصول على المحدد الأصغر 0 2 2 1 1 
77۶ + + اله "و۰۰ آوجد قيمة الحدد : ۳ . ۸ 
۱ ها 

بالرمز | | ۱ ۱ 55 
الحصول على المحدد الأصغر باستخدام عناصر الصف الأول نجد أن : 


الناظر للعنصر 8,, ورمز له ا 7 ٤‏ +۰ - 
بالرمز | !, | ۱ ۹ - 1 ۳ اا 


7 0// 
المناظر للعنصر م ویرمز له 
بالرمز | ۴ | 


6۱1(1 رق ۱ >( 


۲ (. = 4 ۶-۲( د <() 


٭ ویمکن تحدید اشارة أى محدد أصغر لعنصر ما فى الصفوفة بأن : 
- زوجيًا : كانت الإشارة موجبة. - فرديًا : كانت الاشارة سالبة. 

فمثلا 

- اشارة | | موجية لان ۱ +2۱ ۲ (زوجی) 

- إشارة | !+ | سالبة لان : ۱ + ۲ = ۲ (فردی) 


٠ 


إشارة المحدد الاصغر الناظر للعنصر 
أى , تتعين بالقاعدة : سم 3 


- إشارة | ١م‏ | موجبة لان : | + = ٤‏ (زوجی) 


ه وعلى هذا يمكن كتابة قاعدة الاشارات فی ار 0 
للمحدد الاصفر كنا بالشکل القاپل : و 


لم فك محدد الرتبة الثالثة ۱ ۵ 3 


یمکن فك محدد الرتبة الثالثة بدلالة عناصر أى صف أو | ۳0 
228 حل * ى عمود ومحدداتها الصفری وباستخدام قاعدة الاشارا 
۱ : : أن 7 5 3 
فمثلا إذا كان : | ۱ | - | ۱ 0 1 فان : 11 

1 RDA E 


موقع ايجي هاي دوت كوم 


گے محدد المصفوفة المثلثة 


هنت س 
(أو فوقه) آصفار. 
۲ 2 


هی مصفوفة جمیع عناصرها التی تحت القطر الرئیسی 
٥ ۱‏ 


کر ا رن ا ا ل : 
۱ 3 00 9 8 


قيمة محدد المصفوفة المثلتة تساوی حاصل ضرب عناصر قطرها الرئیسی. 


| 
| 
سس 1 
أن 7 ۷ ۰ 
1 


م اکا ای اسم 


10 أن 7 
ای ان ج > ۶ r‏ 
0 0 2 1 
00 13 ۳ 7 
ال تبات 3 ار >1 ان اب - ۱۱-2۰ ۷ 


٠ 1 7 أم‎ 1١ أ‎ 
۳۳ ¥ 


- صفر 


كت اہ آہم 0 0 
۳۳ 


ا 


78 مصفوفة على النظم ۲ ۲۰۲ وکان :۷-۱۱۱ ۴٢۰۱۰٠‏ 


“سس جح سب 


۰۰ ۱-سل-ص ۷-6 


موقع ايجي هاي دوت کوم 


ایجاد مساحة سطخ المثلث باستخدام المحددات 
يمكن استخدام ابلحددات لایجاد مساحة سطح مثلث باستخدام إحدائيات رؤوسه كما یلی : 
اذا كان : س ص ع متا 6 ) اص رح ات 


فإِن ؛ مساحة ىہ سطح ۸ س ص ع هی || 


۱ ۱ 


( 


يك جا جمہ 


| الإحداتيات السينية | الاحداثيات الصادية 


لرؤوس المتلث ر لرؤوس اث _ 
وسوف نعرض ق نهاية هذا الدرس إثبات القانون السابق كنشاط اثرای. 


إحداثیات رووسه س (۰۰۱ ۲) 


٤ض(‏ ۰ک) ۶۰( ۶ ۳) 
6 سر 
۱ ۲ ۱ 
مد ےج 0 ع ۱ 
۳۷ ۷ ۱ 
وباستخدام عناصر العمود الثالث : 
تا با ع نس ۲ 5 ۱ ۳۲ 
۲ کی ۳۳ ۱ EE‏ 
E (A ©‏ 206 5 ۰ ۱۱۸ ۱ 
ESO N TEC 37 ( J+‏ 
و مسج OA‏ 6 ا RASA Il‏ 


الواحد ا لصحیح. 


a 


| 8 
امتھل فى إجراء العمليات الحسابية لوجود 


۳1 
ELL 41 3‏ 2 3 
حاول بنفسك - 5 
فق الشكل ا مقابل 7 


س ص ع متلث حبث : عن ٤(‏ » -۲) 
6 )ک٣‏ ۰ ۵ 


أوجد باستخدام المحددات مساحة سطح ۸ س صن ۳ 


۽ ص (-٢ء‏ 0 


وتاکد من صحة الحل باستخدام قانون حساپ مساحة ا 


م لاحظه 


لاثیات أن ثلاث نقاط س ( »)6 » ص إلى ٤‏ » ع (له » و) تقع على استقامة واحدة 


۲ سے ۱ | 
باستخدام المحددات نثبت أن :| ج ١‏ ۶ ۱ے صقو 
7 و ١‏ 


آثبت باستخدام ایلحددات آَنْ ۶ النقط (-۲ ۰ ۶) ء (۳ ۰ .) » (۸ » )٤‏ تقع على استقامة واحدة. 


کا مم 


+(. -۱۲) = -۱۲ + ۲۶ - ۱۲ = صقر 


(۲-۸) - )۰-۱۲-( = 


۴0 


“. التقط (٤ 6 U)‏ 6 7 )۸ » -ع) تقع على استقامة واحدة. 


حاول بنفسك 


من المعادلات الخطية بطريقة كرامر 


حل نظام من 


هت المعادد 


٭ حل نظام من ٠‏ العادلات الخطية فی مجھولین تقصد به إيجاد قيم المجهولين الذين يحققان العادلتین معًا. 


| اس + بص دم 

0 ری 5 | ل و ن کالتالی : 
٭ إذا كان لدينا نظام من العادلات الخطية فى مجهولین لی EA‏ 
اکسج دكي ب تس 


فإنه لحل هذا النظام نتبع ما يأتى : 


1 EgyHigh.Com 


موقع ايجي هاي دوت كوم 
9 
11 
کے 


ix 2‏ له ابلحددات ھی : 
١|‏ ] نوجد قيم ثلائة محددات وذلك بعد وضع المعادلتين على الصورة السابقة » وهد 


/ ۱ 


٭ یسمی محدد مصفوفة العاملات ویرمز له بالرمز 4 ويُقراً (دلتا) ۱ 
پت : فا الأول » ومعا 
1 ۱ » تحصل عليه يوضع معاملی مش فى الهادلتین في لعمود الاول » و 9 ۳ 3 
3 1 7 1 ہس 
| فى العادلتین فى العمود الثانی. ۱ ہہ 
A 3‏ < - ۲۲ دم 
1 ۳ 


E 3 


3۳۴-٣٦۶‏ (-۵) ا ۱۵ - اك 


00 
000 ۱۱2۸۰ ۱ ۵۱۱-۳ ۲۲- ٥ذكصژضص‎ 


٭ یسمی محدد 7 ویقراً (دلتا سب) 


۾ نحصل عليه من محدد العاملات ۸ وذلك بتغيير عنصری العمود الأول 


ْ | (معاملیس) بالثابتین م ء ن 5 ۱ ۲۰۰۸00 


پت 
لے 127 


تحت ا 


٭ يسمى محدد الجهول ص ويُرمز له بالرمز ۵ے ویقراً (دلتا ص) 
٭ تحصل عليه من محدد العاملات ۸ وذلك بتغيير عنصری العمود الثانى 
(معاملی ص) بالثابتين م ء ن 


[۲] نوجد قيمة سس » وقيمة ص كما يأق (بفرض أن : ۸ ۰) : زو 


سر آ0 7 


لعمو د التانی (م املات ص) بالتوا ید 


۹٩۳ 


وت جي هاي دفت وم ۱ 


0: 
78 : ۸ 


RTE A‏ ۱ تم 
2 اوج ا ا ور ہے ہے ١ ۱ MM EE‏ ملاحظة 
ویفرض أن ۸ # صفر فإن : د | 4 1 ۱ 


جی.788۳۷۳۲ت۷۳۶۹ی"ءء رر 
والثال التالی يوضح الخطوات السابقة. ۱ 


ل و ہے 1 0117 قائون إيجاد م 
حل نظام المعادلات الآتية بطريقة كرامر : و سس ضس ۱ بفرض أن سس ص ع مثلث حيث : 
۹ ۳ + ا ءا کان کہ 1 
7 )۰" ۰ ا س (۲ »ب) ء ص (ح ء ۶) ء غ (ھ ۰ ۵) فان : 
بد و سل و ہے 
سس 
[۲ ] نضع نظام املعادلات على الصورة : ١‏ سس +ب ص + جاع = م کالتال : 
پ ای SE‏ دہ > جن + و ص 8955 2-2 | = FOS‏ 


(7] نوجد كلاً من : ۸۵ » کے » ۵ء ۵ كالتالى : 


مساحة ۸ س ص ع 
دا ت مساحة شبه النحرف جن کا م ۶ ١‏ 


د ام ہی - مساحة شبه النحرف س جن ص صن 
Een ٥٤‏ تنكم ۱ 
BE‏ ا ہر ہیا ایی 
E E‏ رت 
٦ ۸ ۹‏ کا( +08 ا ر +۲ + (۱5) 0 
۸ 5-5 = ۱۱ + +۱۱ دل ES‏ 
۲ برد اكت 
کے = ۸ ۲ ۲۶۲ OS‏ (۱) مم 
لت E aa‏ 
ا ۱ 
فو O‏ ا E NE‏ 


< ۲۲ + ۱۱-۳۲ - ۶ 
[۳] نوجد قیم المجاهيل سس » ص ‏ ع کالتال : 
کا و ا ظ 


من أسئلة الکتاب المدرسی 


أسئلة الاختیار من متعدد 


۷ 


قىمة الحدد ۱ 
د |۴۳ 
۱ 


۲۹ )1( 

: اک 
قیمه الحدد ۳ 
م ۰ 


A> ۲1( 


قيمة المحدد 


A( î) |‏ 
(۵) قيمة الحدد : ۲ 
(أ) صفر 
۱ س ۵ 
و یی لف رٹ ہو 
ا ارگ 
( ا ) صفر 
6 ثم اذا كانت :1= |" 
۳ ۱ 
(۱)1 
© ری إذا كان : 
2 


۲ 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الإجابات امعطاة : 


7 (ج) -۱ 
زي) ۸ (ج) صفر 
۱ 
5 
۵ 
(ب) ۲۰ 26 
۳۹ ۱ 
1 ۳ ۲ فان :|| - 
۲ ۳ -06 
(ب) حم م 
۱۳ 
20 کر یی ا 
۳ 
(ب) ۸۶ (ج) ۶۸ 
1 ۳ و 1 
اب ١‏ 
(ب) (ج) -۱ 
EES EE ۱‏ 
۲ 28 
(ب) ٢‏ 
(ج) ٤‏ 
۱ فان ای ہے کت 
(ب) ۲ 
(ج) ۲ 


(د) ۱۱ 


(د) ۸۶ 


(د) -۲۹ 


الدرس الرابع 


08 9 ۱ ی = 0 
وخ م 
1 (ب) ۳ (ج) ۱۲ (د) ۲۷ 
۱ : 
اذا انا م|)- 1١١‏ فاراج۔ ES:‏ 
١ 1‏ 3 
()۳ (ب) ۲ (ج) ٤‏ (د) ۵ 
من ۱ ۲ ۳ 
) اذا کان : اك فان :ن کے 
۳ کو وہ 0 
0 (ب) ٥‏ (ج) ٦‏ (د) +1 
١‏ ۱ ۳ 
60 آذا كان : و 2 | -۲ فان : ی = کا ا ا 
۲ رن ۲ سن 
(O)‏ و۳ (ب) -۰1۲ ۲ (ج) ۲۰۳ ہا ودج 
عن 
)۱۳ مجموعة حل العادلة ۶( ۱۲ =1 هی ل تا 
3 ۱ ات 
وت (ب) 171 بي رہ-0 (د) (۱-۰7] 
٦ں‏ : 
اذا كان :۱۱ ۳ ین >۸ فان : قدمةس = کی ا 
۲ 1 سن 
(۲)1 (ب) -۲ (ج) + ۲ (د) صقر 
69 مجموعة حل الما ۰ ۳ - صفر فى ڪ هی اج 
۲ ۱ 
O )1(‏ (ب) ۲-۱ 1۲ (ج) ۲-۱ ت ۲۰ ت! (د) ۱-ت »12 
EEE ۳ 2‏ 
63 مجموعة حل العادلة : ا پا = ٤‏ هی ا كه 
(1) [۲-۰۳] (ب) (۲ ۰ -۲) (ج) [۰ 1۲-۰ (د) (۲ 1۰-۰ 
۱ ۲ ك1 
6۷ قيمة ! الممكنة التى تجعل الحدد ١ 0 ٣‏ |= هی a‏ یں 
1 3 ِا 
800 (ب) ۲۳ (ج) ۱ (د) ۲ 
0أ کانت : ۳(۱ »ه) » ح(۲ ۰۰) » <(-۲۰۲) 
فان مساحة سطح المثلث ؟ ب ح تساوی ا رو وحدة مریعه. 
(1) ۲۸ (ب) ۱۶ (ج) ۷ (د) ۲ 


TT EgyHigh.Com 


© (۲۰) فى الشکل ا مقابل : 
7 
مساحة الشکل الرباعی اب حء - کت ےکر ا )1( 
۱ 0 0 إذا كان : 
(ب) ٠١‏ 
(ج) 1۸ کے 


15 3 1 
(ہ) ۳۶ (1) + ۱۰ 


50 430 إذا کان 5 


© © إذا گان ۱ 9 


(1) ۶ (ب)۳ (ج) -۲ رد)۶ )0 
حجن ص انض ۰ 5 


و تذكر © فھم و تطبیق لت 


1 ای هي درو 
۲ 


1 (م إذا كانت : | سنا لتر فان تچ 
سن 


معن ۱۳ 
(1) صفر (ب) +۲ 9 0 ا ١‏ چ6 ری ا 
" ۵ إذا كانت 1۰ |( 1 فان :۱۱۱ - ۹ 9 a‏ ۱ ۵ئ8 70 :.. 
)م ہت (ج) ۲ د ۱ مود : ہنی ل ٠‏ 9 
E 7 ۳‏ ےت ا ۹٦٦۹٦۷٦٦‏ © ٗ و مجموعة كل العادلة ۱۱۰ 4 = ه هی . 
8 ۹ إذا كانت | مصفوفة على النظم ٢‏ × ۲ وكان ۱ ۲ 5 5-6 
(1)- تام (جاہ TO ٦ 0+01 07 0٣‏ 
ف |۱3 کانت | مصفوقةعلی التظم ۳ ۲ وکان :| ۵-۱۱ تان E‏ جح ۱ ۱۳ EES‏ 
(1)-ه ۱ كد (ج) ه 0 ( 
0 €9 إذا كانت : ۱-1 حیث : | مصقوقة على النظم ۲ ۲ فان 2۱ DE‏ 
0 (ب) صقر (ج) ۱ ۲ 
1 69 إذا كانت ۱ مصفوفة شبه متمائلة على النظم م × م حيث م عدد زوجی o. IESG‏ 
(1) صفر فقط. (ب) ۱ ققط. (ج) -۱ فقط. (د ) آی عدد 
۳ €9 إذا كانت مصفوفة مربعة على النظم ۲ × ۲ وکان :۲۱ ۱| > ۸ فان : | * |= e‏ 
٩ )1(‏ (ب) ۱۲ (ج) ۱۸ (د) ۲۶ 
© 


€9 فى نظام العادلات 3 سن + س, ص - ى, 0 أ سن + سر ص = حم 3وت0 
إذا كان : ۷ 2 71130 دحي 2 1 ۳۹ 
!م سب بج مب 
فإن 5 سس 7 ص) و موم ہے 
(U ۰۳‏ (ب) (۳ (zs‏ 
تی ا ات ا 1 E‏ €= ۱ 


(ج) (-۵۰ ۷۰( (د) (۷۰ ۰ 


ا 521 


ٹڈ ۳۰) مند 


قع ايجي هاي ۳ م مستویات علیا 1 
٦رر‏ ع 1 


۱/2 1 
2 یر" a‏ لت هت ۲( ۱۳۰ ¢ ب( 6 1 6 حایس ص 


ئ“ : ہے ٣‏ ہبی ااا ۲ 3 ١‏ احن ص 
وکانت ح تقع على الستقیم ۲ س + ص - ۶ ك - ۰ فان : ك 1 : 8 إذا كان | ۲ فاحسب قيمة كل من : 
f Me ۲- ¢‏ 

(1) (-1۲-۰۲ یس (ج) 1" 1 ا 011 09 ه ص و 

CY (E OC 1 5‏ هل 70+982 
۵۹۴ دا كان ۲۰۱۳۲۰ ۰ س » ح(۳ ۰ ۶) ۰ Sb‏ 

فان تاه لش ارات ا ف جك ٥7٠‏ 9 امت ۱ یڑا آوجد قيمة كل من المحددات الآنية : 

۱ 02 ۱ ۳ ۱ ۱ 

(۷)1 (ب) ہ (ج) ۲,۵ Taw E e0)‏ تا 60 .۳ 
© 9 مساحة القت الحصور نين الستقیمات ل :سن +ص ٢:٦ ۰ ٣٢‏ س + صن 0> ان 


1 ۱ ۱ ا 
» ومحور السينات یساوی 701 وحدة مساحة. ۹ )۳( 4 (O 1 ٥‏ 3 ۱ 
9٦ ١‏ 9 89 ۷ 3030ء 7 
(1) ۲۰ 0 6 ۷ یل ا ا و 
© 660 كان : کے کو ی 8 کت (م) | . 
60 آ, سب - اس E‏ ۲ گا . 


ین ممجموعة حل تظم امعادلات | 
0 - 10-۰ (ب) [(1)۱ (ج) بم زد 1 (د) ((۱ 
تنم یجاب 


6 آوجد قيمة کل من المحددات الآتية : 
0 


١ 9 ۱‏ 9 
O ۳ 0‏ 3 ۱ 
اس وس ۳ 1 
کو ہو و متا 1 

کر سوا ۲ ات 00 8 

3 هك‎ ١ 5 7 

٦‏ ا ا 
| “ايده هه سل وی EO‏ 0+۱ 

ات چو ا ل O E‏ ا 


<< 0 


2 1 و تطبیق ري مستویات علیا 
e‏ تذكر ۱ 0 تكلبيكف 


(7] آوجد مستخدمًا الحددات مساحة سطح امثلث : 
CEL ۲( ۲ )۱( 1‏ ب (-۲ ۵ * جح (۰ ۰ -۲) 
( )س (۲۰۳) ء ص (-۲۰) , ع(۰۱-) 


)۵۰۲-( ح‎ ¢ E 0 = 7(۴ )٣( 
: باستخدام المحددات أثبت أن کلا من النقط الآتية تقع على استقامة واحدة‎ 8 
(E) ار‎ 
)۲-۰ ك1‎  ( 
: لع 2 حل كل نظام من المعادلات الخطية الآتية بطريقة کرامر‎ 
9 
۱-- سس - 0-۲ ء ٣۳س +۶ ص‎ ۲ )۱( 
۸ <- "حجن + ه ص‎  » سن + ۲ ص دہ‎ )۲( 
a 7 .- سس +۲ ص‎ 0 


(و) ۲ سس - ١‏ ع ص ء هس +۱۲ ۷ص 


الل حل كل نظام من المعادلات الخطية بطريقة كرامر : 
(۱) 223 ۲ س + ص - مع - ٦ 0 ١١‏ ۱ ا 
» هس + ۶ ص +۲ ۶-۶ 
0 0 ص - ۲ ۲:۶ »؛ ”اسن -ص -ع ٢=‏ 
» حجن +۲ ص ۲ ع - ۱۶ 
© 8] ص ٢٢‏ ےس +۲ 1-2۶ , جن + ع --۳ 
»> عجن ٣ص‏ + ۲ ع- -۱۱ 
ری سن + ٣‏ ص + ٣ع ٤2‏ > "اسن + و ص۔٣‏ 4 


(م) سس دص دو ۰ 


۰ وحدة مر ۱ 
۰ وحدة مرب ل8 اختر الاجابة من بين الإجابات المعطاة : 
۱ وحدة ۱ اذا کات ۳۱۰ عا 0 ما 0 2 
3 5 (۱) ال +۱ ۱ ۱ 6 سد 
وكان | ۱×س |= + فا ے‫ O‏ 
() = (ب) گے (ج) كد 
٭ () إذا کان ا 6 سا 
(i)‏ (ب) كد 
۰ 


0 


(۳) حل العادلة : ]حجن 2 ين ۰ 
اس 
٤٥ (i)‏ ا ۱۲۵" 


«-۱ ھ3 


این ۱۳ 


7 . ۱۳ 
۲ ی 3 21 


وت ي هي دوت كوم 


5 : کے ا شب 
0 بمب مسلو؛ 
0 


ہں 


عدد ے كن الصحيحة التی تجعل قيمة اس |پبین +۸ یں 
(1) ۳ (ب) ٤‏ (ج) ۲ 
۳۹ 
و لاح + ۸ 
۵ «ه اذا كان : ١١|‏ !یاس - - ما 
قاس لاس اسا 
>( ۸ 
(۸)1 (ب) -۲ (ج) 
98 فى الشكل ا مقابل : 


© 
یر 


اج مشاحة الشکل المطلل 


۰ وحدة مریعة» 


باستخدام طريقة کرامر حل امعادلات الآتية : 


1 | -۱ 7 06 
كك ۲ 


20 الربط با مستهلك : اشترى فادى ۳ كشاكيل وكتابين 

۳ بمبلغ ۸۰ جنیها » واشتری کریم کشکولین و٤‏ کتب 
من الانواع نفسها بمبلغ ۱۱۰ جنیهات استخدم طريقة 
کرامر لایجاد سعر کل من الکشکول والکتاب. 


7 : 
إحدى زواياها ضعف قياس الزاوية الثانية ويزيد عن 
قياس الزاوية الثالثة بمقدار ۲۰* 


أوجد قياسات زواياها الثلاثة. 


المعکوس الضربی للمصفوفة 


الدرس 


إذا كانت : ۹ء ب مصفوفتين مربعتین على النظم ٢‏ × ۲ 


وگان :| ب = ب | = 1 | حیث 1 مضفوفة الوحدة علی النظم ۲ ۲۷ 


4 ا سح بر 


فان : الصفوفتین | » ب كلا منهما معکوس ضریی للآخر. 


E 5 2 3‏ 
س د ہہ 


فان :==( ۳ 
۱ أى أن | 1-١53١‏ 


.. الصفوفتان | » ب کل منهما معکوس ضربى للاخر. 


إذا کان المصفوفة | - | ۱ ۱ )سوت | 

| فإن المصفوفة | ليست معكوس ضربى للمصفوفة ب 
ا ۳۹۷ء9۰۷ 20 

على الرغم من أن :اب =( ۰ ۱۶ ۷ "۳ 


۱ وذلك لأن الصفوفة | » الصفوفةب ليست مربعة. 


۳ EgyHigh.Com 


موقع ايجي هاي دوت كوم 
9 
11 
١ 0‏ 
[۲] الصفوفة !۷ یکون لها معکوس ضربی |ذا کاث |۱۱ ۰ ۱ 


۱ 2 ۱ ا نو یں - ۹ 1 19 
إذا كانت : ١‏ = ۲ سے فان المعكوس الضربی للمصفوفة | 1 أى عندما ۲ کم (س -۱) س -۲)- 
ى ۶ 3 7 سين » : 
1 7 ك ١‏ ل 


الذى يرمز له بالرمز ۱ يكون معرقًا (موجودًا) عندما يكون محدد = ۵ ** و 


.-. (س ه) (س + ۲) = . .. یں = و 1ء سن = ٣‏ 
ا وت حیث ا A‏ ےن ا معکوس ضربی عندما سن = ۵ [» سن : 
ها KES‏ : .. الصفوفة | يكون لها معکوس ضربی عندما سن 3 ع - 1ه ۰ 
TITS : 5‏ رس 
حاول بنفسك 5 
A‏ 135 


آوجد المعكوس الضریی إذا كان له وجود لكل من المصفوفتين الآتيتين : ۱ ۱ 
E 5‏ ۱ آوجد 3 قيقية التی ت فوفة : 1< 
٠ CL‏ تا[ أوجد قيم سس الحقيقية التی تجعل للمصفوفة : | ۱ 


لكا ۵ -محند ۱ع |=( ن)- 5-000 فی 


nal TS 


۰ ۰ - لد - 
8 .: مدب < | ,(|-(0)۲)-۰<)060 e‏ ل ۳ 
حاول بنفسك - 
أوجد إن أمكن المعكوس الضري للمصفوفة |[ ۳ 


5 
أوجد قیم سس الحقيقية التى تجعل للمصفوفة فى كل مما يأق معکو؟ 7 


8+400 - ضربيًا: 


وی هاي دوب وم 


CE‏ لا 
۳ ۲ 
٥ب‏ و ا" 1 0 حل معادلتین آنیتین باستخدام المعكوس الضربی ! 
KS bs‏ خ > ۲-۸ ۲ ۱ 3 
E‏ ۰ لحل المعادلتين الخطيتين على الصورة : سس + ص حم ۰ فى سن + 
ات کے ۱ ۲ 7 5 21 پت / 
۳ "لت 9 ۱ 0 چو حِ 1 آنيًا باستخدام العکوس الضربی للمصفوفة نتبع الاتی : 
۲ 
۱ پا نکتب المعادلتین على صورة المعادلة المصفوفية : 
۰ تو سن کت 
من (۱) » (۲) ينتج أن : (اس) م ۱ 38 2ئ0 
حاول نفس ۱ 76 م حبص کر 7 
کا لا ا 5 1 
باستخدام امصفوفتين ‏ » م ف المثال السابق أثبت أن : (| ب( ده ١‏ 
١‏ ملاحظة 


|| ۰ » يم مصفوفة آخری وکان : 


ہے ا 


سا 
لك طط العاونه ۰ ۱۷ + 1۰1-1 س-- 


ی ۱ مال ام وت 


٤2ع‏ هد یسیو 


کت وا 
. المعادلة هی : اس-- بم 
۱۱۰ 6 


سا 
ا 7 9 . 


فوضة ھ 


1 iF 
۹ الصف هه‎ ۰ 


1۳ ايجي هاي دوت كوم " 
۲ اا ی سك روريم د 
٤ 2‏ .ٹچ کے اراد 
2 ق۹8 IE‏ 
و ا ۲ 
ت2 ET‏ ۳ ۲ ۲ 
E‏ اعل ۳ وتکون مجموعة الكل - [(۲ 
حاول بنفسك - سے ۱ 
نظام المعادلات الآتية باستخدام اللعكوس الضریی للمصفوفة :جس +۲ ص - ۶ » ص = ۲ سن + ۷ ۱ 


اذا كان منحنی الدالة د : د (س) = سس" +ب یمر بالنقطتین (۲ ۶( ۶:-۲) 


استخدم المصفوفات لإيجاد قیمتی الثابتن : ۲ عب 


ا از . ۱۰۳*۰۰۰ 

منحنی الدالة د يمر بالنقطة (۲ 6 6 د - 

) =+ ٤ . ۹٣ 
۲-< منحنی الدالة د يمر بالنقطة (-۲-۰۱) د(۱)‎ ۰.۰ » 

۲ ۰ 

ار يكم ےت 1 


ولحل ا معادلتین )١(‏ » (۲) نکتب المعادلة المصفوفية : 


اسح- ع حیت : ۱[ 0 : س( 5 | ۲ 
مكنا كد ار 1 
۸ء 


۱ 
۲-۱۱-۱۸ 


ملاحظة 
اشن استخدام الآلة الحاسبة العلمية فى إيجاد | 1 
نهاية الوحدة. ۰ 1 ٠‏ ای 


ری 7 نی 


فة وسوف نقوم بعرض ذلك : فى 


5 الو کا و 9 
سا ےی دم رت 21 4 


3 


من أسئلة الكتاب المدرسى © تذكر 


gi | 2‏ أسئلة الاختيار من متعدد 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 


© (۱) آی الصفوفات الآتية لیس لها معکوس ضربی ؟ 


.و فهم ه تطلبیق 


3 AN RE OE 
0 ۳ ل ت(‎ 0 0 
أى من الصفوفات الآتية لها معکوس ضربی ؟‎ )۲( © 
۳ ۳ ۳ ۲- ۲ 3 08 
0 (ج) 1 ۳ (د)‎ 0 ١ (ب)‎ ۳ ١ 8 
E E س إذا كانت الصقوقة | نا | ليس لها معكوس ضربى‎ © 
۲ را )۱9 (ب) صفر (ج) ۲ (د)‎ 
۲ ٦ 
رم قيمة سس التي تجعل اللصفوفة ر _ ۽ م ]لیس لها معكوس ضربى ھی ایاج یں‎ © 
۱۰ (ب) ۱۰ (ج) ۸ (د)‎ ۸-400 
E = (ه) إذا كانت المصفوفة | سنا “| ليس لها معكوس ضربى فان : س‎ 1 
ی‎ ۲ 3 
۶ + (ج) صفر (د)‎ ٤٤ (ب)‎ ۶ )1( 
ری ا کر ہو‎ ٦ | الصغوفة‎ 0 ٰ 
٦+ < 1 (ب)‎ ۱ )1( 
3 ۱ ۱ ۱ ENO 11 - 2 51 (ج)‎ 
2 TT - م () المصفوفة أت + " | ليس لھا معکوس ضربى عندما سس‎ 
ہیں - ۳ ۱ 8 ایم‎ 
۴ ٥ (ج)‎ ٣ + (ب)‎ ۳ )1( 
مت‎ 0 
r 0 ۱ ۲ ۱ 
۲ 9 ار‎ 


موقع ايجي هاي دوت کوم 


9 1 بي مستویات علیا 
8 1 وتذخر ەنەم وتطبيق 
0 0 
e‏ ی 
4 (م !نا كانت ۱۰| ۳ قان ۲ ج 
۱ 1 3 
۳ ۵ 9 (ج) ۳۴ 
)۳ 0 5 ۱ 
۲ 7 | 0 فا" کر کک کو 8 کے 
© 00 اذا كانت : س-<< مت إن 
(1) س- (ب) سخ (ج) 1 
7 ۲ ع بسح کے 
0١( ©‏ إذا ۳ | وكانت | ۳ 0 فان :سس 
(۳)1 (ب) -۲ (ج) ۵ 
© 6۵ ذا كانت : ۱[ 9 فان : ۱- و ما 
لا 9زا دا ١‏ 
80۳ ( ۳ 5 5۳ ۲ 
© 68 إذا کان حاصل ضرب الصفوفتین | “اب - آ وكانت 0ۃ 


فإن المصفوفة مب = یم 


۳ 200 
۳ 0 


.28 ,0+0 
9) إذا كانت دس[ ۳ ٠‏ فان : س-<- ںا 


0 
۱ 5 


٤ ۷ 1 تحر‎ | 3 


۱ ۸ إذا کت :1| 


1 


© 620 اذا كانت : ١‏ 


0اا 
او و 


۵ 60 اذا کت :1=( 


۱)1( 


© 9 آذا کان : 1 


5 6 إذا كانت ۰ 
ص 


کت 
۱ 


3 


۳ 5 
اکن ۱۱ کت ناد ادا 


© 9 إذا اکا فان مرن کت اه وان ام ۱ ۲ 
Sina‏ 
: 3 
(ج) ۱ ا 


© 9 إذا كانت ! مصقوفة شبه متمائلة على النظم ۲ × ۲ وکان : | ۱| - ۱ فان : 


موقع | ابجي مب ا 


a3 o‏ مق هي مستويات عليا 
0 ەتذكر ه: ۰-- 
۱ 5 چ فان ک۔ کے اع اع 
بدت =١‏ ماک ۱۳ 


۰ كم 
"۰ ۳ 


3 اذا كانت ۱ 7 0 ات‎ C0 


۳ ۳ 
(1) ات ا ج١‏ 
رم انا کانت ارب مصفوفتان کہ راب ۱ ۳ 
)10 7 (ج)۱ ب ١‏ 
( إذا كان :سب يم فان :س 1 
10م (ب) ۱ب O‏ 


ككس 


(۱)1<-۱ (ب) = - 
وم بنا كانت + ۱- س8 هن 


(ج) |= 5 


ما۵ ما9 
آولا : | لها معکوس ضربی عندما 50 از 


0- ہپ 


1 9© إذا كانت : 7 ١‏ ]فان العکوس الضربی للمصفوفة 32 


٥ 20 


فات التی لها معکوسات ضربية واللصفوفات التی ليس لها معکو. 


رو 


رد بت 1 


موقع ايجي هاي دوت كوم 
E‏ 


0 
5 
سک 
© 
سیا 
۳ 
۲ 
0 
03 


o س-‎ - ٠ 


لیا اذا كان : ۰۲ ۱ هما جذرا العادلة : سن" + ی سن ٣‏ = 
30 
فاستخدم امصفوفات فى إيجاد قيمتى الثابتين : ١‏ » ب 


0 يمر المنحنى : ص = سس" + ب سس بالنقطتين (٢ء ٤( » )٠‏ 


- ۲ [ 90 
استخدم الصفوفات لایجاد الثابتین  :‏ » ب 


سا 
eT ۳‏ اب ۱ 
ص 


۳3 ۳ > اب -1 فآوجد : المصفوفة | 


[[] آوجد المصفوفة ۱ فى كل مما يأق : 


© 


و هر( ۳ ( و ا" 0 


م ارجی 
8 22 إذا كانت : | 0 8 2 اب | فاوجد : صنونتات 


کا 


| 
۳ ان شاو ۳ 5 ۲ ۱ ۲ 
3 إذا کان ۳1 سب ۳ :اکا :دل | فاوجد ہے٢‏ 
1 
١0‏ نظا ١‏ ت ال< 7 مخ لی 
للا حل كل م من المعادلات الخطية التالية باستخدام المصفوفات : 
9 لا ۲سن+۲ ص كاه > ۲س+ص- ۳ 
(9) اط ۲ جن - ۳:۷ -< ۳ ۰۰ U‏ ۲ص - ۷ 


80 7 جاح ھن 


وقع ايجي هاي دوت كوم 
ي مستويات عليا 
0: . 


| ۲ 9 م ]1 < 
: 2 : سل 
3 ت0 كانت س- مصفوقة مریعة بحیث كان س ا 


فان المعكوس الضربی للمصقوفة (س-+ ۲ ]) بساوی شر 
,0 (ب) سہ+ ۲ ] ۱۰ : 
"0 کان : ٩‏ - 1+1 -[-] فان العکوس الضربی للمصفوقة !هی لب م گت 2 استخدام الآلة الحاسبة العلمية فی 
4 1 يمكن استخدام الالة الحاسبة العلمية التی تدعم الصفوفات فى العديد من العمليات التى تتعلق بالصفوفات 


مثل : 
× ایجاد مدور الصفوفة. 


3: ایجاد قيمة محدد الصفوفه. 


۰ء 5 26 ۲ 
e‏ (۸) إذا كانت ۱ »ب مصفوقتين على النظم ۲ × ۲ فلی مما یاتی دائما صحیح ' 


RE KD)‏ فن : 1-۱ ]آوت رس 
9 کان - اب-1 فان : اب" 


۱ e ۲ + ۷ = ب+ی)۲‎ 0 (۲) 


(1) (۲(۰۱) فقط. ‏ (ب) (۰۱()فقط. (ج) (۲(۰)۲) فقط. (د) (۲) فقط. × ایجاد العکوس الضربى للمصفوفة. 
ا كانت ۱ مصفوقه مریعه وکان ۱۱ فای کا رن ات اج وما نعرضه هنا سیکون باستخدام ال من النوع (۴1(5 9975 64910) 
نے : 6 ل 
10 ۰۱-۱۱۱0 (۱مصفونة تطرية. سا لين 0 0 
(1) (۱) ققط. (ب) (۱) ء (۲) فقط. Ea.‏ آزرار یں من الیسار لیالیمین : 


(ج (۱) ۰ (۲) فق ۰0۰ جو و6 6 68 تح 


وذلك لاختیار مصفوفة من النظم ۲ Nx‏ 
ثم أدخل عناص المصفوفة!(أبالضغط على الازرار بالتتابع التالی : 


۷ ۲11 معرض الکتاپ : ذهبت هدی ومریم إلى معرض القاهرة الدولی للکتاب » پ الكل حر 
٦‏ فاشترت هدی من إحدى المكتبات ه کتب علمية و ٤‏ کتب تاريخية ودفعت ثي تی ۰۰ الصق الأول 
_ إدخال عناصر 


لهم میلغ ۰ حنيهًا » واشترت مریم من نفس المكتبة ه كتب علمية » ۰ کتب ھا 
ا د ا و E‏ چو امت ١‏ 


سعر کل من الکتاب 7 والکتاب التاريخى. 


لھا نفس 


لم ۶ 
۱ انيا : ادخال المصفوفة ب - | , 
* استخدم المصفوفات فى إيجاد 


SHIFT [MATRIX] 
وو وه‎ ET 
لاختيار مصفوفة آخری من النظم ۲ × ؟‎ 


جرامات من الزيد ۱۷۰ 1 
حد من كلا النوعین. بیع . جني 1 وما ۳۳۲ 


ق ٥3‏ الربط بالحياة کی چم" 7 : 
ښوه ترات من الزيت بمیلغ ١٥‏ جنيها 


| لتموین ا و ۸ 
ين دراجته » استخدم الصفوفات و نزین » ۰ لترات من الزیت بمبلغ 


1 يستخدما 3 ۱ : سی 
هیا ن تفس النوعية من الینزین ۳۳ من لتر البنزين ولتر الزيت » إذا ف وهکذا نکون أدخلنا المصفوفتین ۱ , ب ویمکن اجراء بعض العملیات 
۳۹ ۳ 39 ۱ ۱ ۱ ۱ 


ھا سید اب می کے ای کا 
جس رت 


1 
۰ 6 On» 


ا ي اهاي دوت کوم 


9 
ل ظ 


١‏ الاسحاد ۱ اضغط الأزرار بالتتایم من الیسار للیمین 
| ۱ لایجاد زرار بالتتابع من الیسار لإيجاد المعكوس الضربی للمصفوفة ۱ اضغط الازرار بالتتابع التالى من اليسار لليمين : 


© ہ 666 ¬ 


۵ 


لاختار ۸ MAT‏ 
(مصفوفة ) لاختيار ۸ MAT‏ 
(مصفوفة |) 
I‏ ا کک ا فو 7 
01 ٌُٗ,,04,,۸ ۱۱ اد 
٩‏ ۱ 


(۲ ] لایجاد + ب اضفط الأزرار بالتتابع التالی من الیسار لليمين : 


© 69 ® 
ار 


+ MAT 8 


۳1 لایجاد "٩‏ + ب اضغط الأزرار بالتتابع التالی من الیسار لليمين : 


SHIFT‏ تال سلا 
هوة و ه 6560665 - 
س 


MAT B 


Trn (A) 


ستظهر لك على الشاشة الصفوفت | 1 ] والتى تمل | +ب ۶ ۸ 
طبرا ل ##. ۳ : ) | والتى تمثل | شر 


(۳] لایجاد اب اضغط الأزرار بالتتابع التالى من الیسار لليمين : 


» 66 ۵ coo © 


حاول بنفسكت 


استخدم الآلة الحاسبة لایجاد کل مما يأ : 
ید ,۱ب ۰ مه( ۰ محددب » العکوس الضریی للمصفوفة ت 


6 اد وت تی کس ا 


MATA x MAT B 
2.0. 2۱ | ستظهر لك على الشاشة المصفوفة‎ 


0010 


| ] لایجاد قيمة محدد الصفوفة ۱ اضغط الأزرار بالتتابع التالى ن السا 
کے من اليسار لليمين : 


SHIFT 


SHIFT 9‏ 
راف و 
یت 


(مصفوفة |) 


ERSTE‏ یر ری 
سنظھر لك عالضا کہ والذى ان 
یم محدد الصفوفة ۱ 


EgyHigh.Com 


li‏ دروس الوحده 


| المتبابنة الحخطیة - حل انظمة من المتباینا ت الخطية بيانيا. 


ا الد 0 جة الخد لیة 0 لحل 1 لأمثل. 


۱ ود ۱ کے ی‎ J ETE 


فى نهاية هذه الوحدة من المتوقع أن يكون الطالب قادرا على أن : 


٭ يحل متباينات من الدرجة الأولى فى مجهول واحد مع 
تمثيل الحل بيانيا. 

+ يدل متباينات من الدرجة الأولى فى مجهولين وتحديد 
منطقة الحل بیانیا 

٭ يحل نظامًا من المتباينات الخطية بيانيًا. 

٭ يحل مسائل حياتية على أنظمة المتباينات الخطية ١‏ 

٭ يستخدم البرمجة الخطية فی حل مشكلات رياضية 
حياتية. TAA‏ 


٭ يضع معلومات خاصة بموضو 


تذکر خواص علاقة التباین فى ي : 


نقرض ان ؟ »س » ح ثلاثة أعداد حقيقية 

ه إذا کان : ۲<ب فان : ۲ + سح <ی +ھ سواء كانت ح موچبة أو سالبة 

۰ لاحب فان : ١ح < سح إذا كانت ح موجیه‎ | ١ کان‎ Rie 
1 3 

ه إذا كان : | :21ب فإن: !ح>كسح إذا كانت ح سالبة 


6 رک ۱ 3 ج الخواص السایقه فى حالة علامات التباین الآخری «> > 4 <ر» 


ال حل متباينة الدرجة الأولى فی متغير واحد بيانيًا 


5 حن | تبایتات : ۲ < ۵ ء - >۲ 
5 ين > یں اس < ۳ و + ور 9 5 
كل من ا ي نسمی متباينة من الدرجة الأولی فى متغير وال 


٭ حل العتیابنة معتاد إيجاد جميع عناصر مجموعة التعويض التى د 5 المتبا 
نحفو بنه. 
+ وقد تكون مجموعة التعويض هى 2 أو ع × ع 


» وقىحا یلی نوضح كيقية حل المتباينة من الدرجة الأوا 


وضح بیانّا مجموعة حل المتباينة : : سس ۱۱۰۲ 


دای فی متغير واحد فى کلت الحالتین. 


(۱] !ذا كانت مجموعة التعويض هی ع 


۱ 


6 كانت مجمومة او لتعويض هی ع × بم 


1 
۳ 
۰ 


وعد یشم ٹب یج 
الحل غلى الشبكة التربيغية 


([0 إذا كانت مجموعة التعويض هی ى تمثل 
مجموعة الحل على خط الأغداد 


م مجموعة الحل هی جميع | اعداد الحقيقية الاگیر ٭ مجموعة الحل هى جميع الازواج المرتیة الى 

من -۲ مسقطها السینی آکبر من -۲ 

٭ مجموعة الحل تمثل الجزء من خط الأعداد الذی ٠ ١‏ مجموعة الحل هی المنطقة التی تقع على يمين الخط 
یقع يمين العدد ٣-‏ المستقیم : س = -۲ (وتسمی تصق المستوى). 

٭ وجود حلقة مفرغة عند -۲ یعنی آنها ليست ٠‏ رسم الستقیم س = -۲ بشكل متقطع يشير أن مجموعة 
متضمنة فى مجموعة الحل. ا تقاط هذا المستقيم ليست متضمنة فى مجموعة الحل. . 


— 


وضح بيانيًا مجموعة الحل للمتباينة : ه سس - ۷ < ۲ سن - ١‏ فى 2 × ج 


۰ ویس ۷< ۲ ی -۱ 
.. وين ۲ یں <2 -۱+ ۷ 
rT.‏ 


سں جج ٢‏ 


ا E‏ ۱ 
لن 1 


موقن یی ا 


تچ ۲ لآن علاقة التباين أصغر من: 


10 لمتطقة المظللة على يسار المستقیم سن > 
[ ؟ ] المستقیم سس - ۷ رسم متصلا لاحتواء , علاقة التباین على علامة القساوی أى 


ی لقن ۱ 


ی : 
9 3ع 888 

: ِ2 7 + ۱۷ حت حجن 5 

وضح بيانيًا مجموعة حل التباينة :سس - ٤ < ١‏ سن ٥+‏ < سل لت ۳۹ 


ےه ےم الحل _ 


مه سنا <4 س ہو کین ۱۷ -۱< ٣سن‏ + < ۱۷ «ویمکن أخذ زوج مرتب ثالث 


3 للتحقق مضه 3 
اج مب ں ت۷9 ۲ 2س ٤<‏ 3 0ھ 
ےا مه هبو ٭تلاحظ ۱ | هذا المستقيم بجزی ' المستوى الكار تمزع ثلاث د 5 
2 ہد ہد و ۶ ۲ ۲ ۱ صفر ١‏ -۲ -۳ 


محمو عا 


ےت سا اس ہس 
آوجد بيانيًا مجموعة حل التباينة : از لال 28 


۲ س-۲ 2 ۲ سس -۱<س +۵ حیت س 2 2 


ونستطيع من التوضيح السابق أن نستنتج 
0 
٭ نصف المستوی ف, بالاضافة إلى المستقيم ل تعبر 
ه نصف المستوی فم هو المنطقة التی تعبر عر 
٭ نصف المستوی فم حم 


الحل 


7 ا ا ۳ س-۱ < 
1 7 ہت 9 
ے كاسن لاسن < ١‏ +۷ 


+ ۷ صن ج ده 
_. -صس جے ۲ 


اس ج0 


-٭۔ س ١‏ 


+ سج ۴۳ 


2 ی و بر 


۳ 2 ہے << و ٠‏ 
8 1 ۱ 
ملاحظة 9- 


لا 
نقطة الأصل (۰ » )تخت نا کان مسق دمر 


للك n‏ 
مل سانا مجموعة الحل للمتباينة :لك - حر في 2 
ةر 055 


بتقطه فان ۱ 
التسهیل یمکن اختیار نة 


[1] ترسم الستقیم الحدی ل الذى معادلته : 
یں - ۲ ص = ۲ ل 
(بخط متصل لأن علامة التباین <) سر و 72 
بالاستعاتة بالجدول الاتی : 


[ ؟] تأخذ نقطة الاصل كنقطة اختبار : 
اح ( 


> SR 3 


SS 


ا 


6 ور رت ل 1 


E 


تنتمى إليه النقطة (۰ » ۰) وتمتلها الل 


[لاحظ أنه يمكننا رسم الستقیم الحدی بدون تکوین الجدول السابق وذلك بالاستعانة بمیل الستقیم وال 
المقطوع من محور الصادات ت كما درسنا فى الأعوام السابقة] 


ا 
مثل بیانیّا مجموعة الحل للمتباينة ٣٢‏ سض + 4 ص > ۱۲ فى ع ×ع 
ےچ جچ وريم 
| ۱ | نرسم الستقیم الحدى ل الذى معادلته : 
۳ سس +۶ ص - ۱۲ 


(بخط متقطع لآن علامة التباین >) 


3 


کک ےک E‏ 
1 41 


یت 


بالاستعانة بالجدول الآتى : ْ ١‏ 
E‏ الت 
U‏ ۱ 
کت تحت ١‏ 
٤ 0‏ 
۱۳۹ 


تاخذ نقطة الأصل كتقطة اختبار 
> .۰ (- > -) لا تحقق التباينة (لان : ۰ <۱۲) 
.. مجموعة الحل للمتباينة هى نصف الستوی الذى لا تنتمی إليه التقطة (۰ > ۰) وتعظها النطقة الظللة قى 


الشكل السایق. 
ملاحظات' حم 
4 العادلة : ص = ۰ تمثل بيانيًا بمحور السیتات۔ 
4 العادلة : سس = - تمتل بیانیًا بمحور الصادات. 
4 العادلة : ص = ؟ تمثل بيانيًا بمستقیم یوازی محور السیتات ویمر بالتقطة (- ۰ ) 
4 العادلة : جسن = ؟ تمثل بیانیّا بمستقیم بوازی محور الصادات ویمر بالتقطة ٩(‏ > ۰) 


4 معادلة هم ےک 


.سس + کے = ۱ تمثل بیانیا يمستقيم يمر بالنقطتين (۹ء -) » (- کا 


حاول بنفسكت 


مئل بیانیّا مجموعة الحل للمتبايئة : ۲ سن - ه ص < ١١‏ فى ے × £ 


حل انظمة من المتباینات,الخطية بیانیا 
لإيجاد الحل البیانی لمتباینتین نتبم الآتى : 

[ ۱] نظلل المنطقة سم التی تمثل مجموعة الحل للمتباينة الأولى. 

نظلل المنطقة سح التی تمتل مجموعة الحل للمتبايتة الثانية. 

فتکون مجموعة حل التباینتین معًا تمتها منطقة التظلیل المشتركة س-حيت س-- سح ( ]سح 


RE‏ مر ا ار 


مئل بيانيًا مجموعة الحل للمتباينتين : سس + ۲ ص < ۲ » ٢س‏ + ص < ٤‏ فى 2 × ع 


سرت : 
نرس تم ی ل سن ٣٣ص ٢٢‏ اي متسل كسمه 
» .۰ التقطة (۰ ۰ ۰) تحقق ق المتيايتة (لآن : .>( 


E 


.. المتطقة سح مجموعة حل التباینه : سن + ۲ ص < ۲ 
يمتها ل, لا تصف المستوى الذى تقع فيه نقطة الأصل [شلل(۱۱] 
الاح 0 : ؟ سس + ص = ۶ (بخط متصل) 
٠.٠‏ التقطة (- » ۰) تحقق التباینه (لآن  :‏ < 5) 
چوس وا ٹوا 


» یمظھا ل, لا نصف الستوی الذى تقع فيه نقطة الأصل [فل(۲)] 
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الذرس الاول 


موقع ايجي هاي دوت كوم 


8 
2 
0 


١‏ سح 


س- مجموعة الحل للمتباينات الاربعة تمظها النطقة الواقعة فى الربع الأول 


| ۲] مجموعة حل التباینتین معا هی :۰ ۲۳۰ 
والمشتركة فى التظليل [UA]‏ 


وتمتلها منطقة التظليل المشتركة [ل(1۳] 


و 
كك 7 


LL 


المثالين السابقين رسمنا رسمًا منفصلاً لتوضيح منطقة الحل لكل متباينة على حدة ثم جعلنا 


| منطقة الحل لجملة التبا 


: آرباع‎ ٤ الاحدائیات السینی والصادی يقسمان الستوی إلى‎ | E 


۱ الريع الأول : حيث سن > . » ص > . 


۰ ۳5 73 نچ وت 1 
ينات ویمکن للطالب بعد قليل من التمرین أن یستغنی عن هذه الأشکا 
۱ ۱ سح سس 
| » الریع التاتی - حیت سن <. ¢ ص > . سن 7 

۱ 
۱ 


» الریع التالت : حيث س < . ء ص <. 


أ 
| » الریع الرابع : حیث س > . . ص <. ۳ 
7چ BRD‏ ود 
7۲ء ا 
مثل بيانيًا مجموعة الحل للمتباينات : 
سس > . ٤‏ ص > . 5 ص + ۲ سس < ٩‏ 


دوس ال :۰ ۶۰ 
١‏ می رع ۲ س + ص = ۱ (بخط متقطع) ˆ E‏ 


۱ التباینتانس > > بصن > ٠‏ مجموعة الحل لهما هبه سر 5 ٤‏ النقطة (۰ 1 ۰) لا تحقق ا 

0 الما یمقھا وس لاوص لا الر 3 مھ" 7 و ا ا 
ترسم الستقیم الحدى ل, o‏ رصن بع الاول من الستوی. .. مجموعة الحل سح يمثلها نصف 
و )مه الي ين وی . 3 7 7 


مثل بيانيًا مجموعة الحل لجملة المتباينا ت الآتية بفرض غدل السیاراث المنتجة سس سيارة » الطائرات ض ظائرة. 


ع »2 
ار ار اودوع .ب م جوا جع کے وی ى نظام المثباینات هو : 


[ ۱ اترسم الستقیم الحدی 1 | ۱۵۱6 سس + ۱۰ص < ۲۰۰۰ أى أن ۲ سن +۲ ص ٦٦٦<‏ 
ل : ۲ س + ۲ ص = ۰ (خط متصل) او ہت 
۱ 3 ىه تعین المنطقة التی تمثل مجموعة الحل للمتباینات گالتالی : 
هو يمر بالنقطتین (۲ ۶ ۰) » (۰۰ ۳) ۳ 8 ۱ i)‏ 
06 لو 28 الال ۱ | ۱ | المتباینتان س > ۰ ء ص > ۰ يمثلها وس ل| وص لا الربع الاول. ار 
ا التقطة (۰ 7 ۰) تحقق سس 1 ار 3 7 ل1 1 
لمتباينة (لان : ۰ < ج) دا د | ۲ ] نرسم المستقيم الحدى ل : سس + ص = ۲۵۰ (بخط متصل) 
.”. مجموعة الحل سح یمظھا نک ۲ 01 1 : وهو ا ا ۱ شین 
الع إل الا تصف الستوی HH‏ سر ۱ » النقطة (۰ » ۰) تحقق المتباينة (لان : ۰ < ۲۵۰) 


الذی تقع فيه نقطة الاصل. 
| )ترسم الستقیم الحدی ل : ص = -۳ (خط متصل) 
اال ۲-۰] 
٠.‏ النقطة (۰ » ۰) تحقق التباينة (لأن : ۰ > -۲) زج 
ت مجموعة الحل سح يمثلها الستقیم ل, لا نصف الستوی النی تقع فيه نقطة الاصل. 
[۴]نرسم الستقیم الحدى لی : سس - ص = . (خط متقطع) ۱ 
۱ و ھا 6 7 8 ۳۳ 


المستقیم ل, لا نصف 
۲ ص < نے حت > 


ها الہ 1 


,*. مجموعة الكل لهذه المتباینهة 
۳ 3 ۳ 4 


دوت كوم 


ه مستويات عل 
من أسئلة الكتاب المدرسى : 
أسئلة الاختيار من متعدد 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات امعطاة : 
)١‏ مجموعة حل المتبايتة : -۱ < - سن < ١‏ فی ع هى 
re‏ ا ۱ (د) [-۱ 1۱۰ 
1 مجموعة حل التباينة : ۱ < ۲ سن - ٥ < ١‏ فى کے هی ...... 
(۰۱])۲ ۳[ (ب) ]۰۱ ۳] (ج) [۰۱ ۳[ (د) [۱ ۰ ۲] 
) الربع الذی يمثل حل نظام ا متباینتین : س > . ؛+ صض>.ھو و ا 
(1) الاول. (ب) الثانى. (ج) التالث. (د) الرابع 
ری" تسه لعي تمتل مجموحه سل تی > احلا جاو و هن سا 0 
۱ (1) الاول. (ب) الثانی. (ج) الثالت (د) الرابع 
(م) النقطة التى تنتمی لجموعة حل التباینتین : سن > ۰ » ص < , هی کی 
U)‏ ۲-۰ ب ۰ 
۱ سی ( (ب) (۲ ۰ ۰) (ج) (۲ ۰ -۲) (د) (۲ © ۲) 
۲ للح حصي الى جس ات سیک او بطل ای 
۱ کی 00 0-0 
(e) 00‏ (د) (۲۰۳) 
9 نقطه التی تقع فی منطقة حل التباية رحن + ص < ۲ لا 
۱ (۲۰۱()1) 20 ا نے 
) التقیع وت یر 3 7 (ج) (۲ ۰ ۲) (د) (۱ ۰ ۶) 
سو << بقع هی منطقه حل امان ۲ س دص > 
)306۸ 
: ا ( (ب) (۵ )| (ج) (۱ 7 
0007ھ لس ماف وہ نے ۱ مر 
۱ () < (ب) 2 E‏ ۱ 
۲۰ اذا كانت الاقطة 55 (ج) > 5 
دک ری ساد تو ae‏ 
(1)١>ہ‏ 70 جا فان سر ۳ 
۶٣۳‏ 0ه ص کي إلى مرف لا - (ج)!<ه ()؟< 
: باينة : 
۱ (1) ص < ۲ (ب) ص > ۲ N‏ جا 
5 3 (د) ص > ۷ 


النقطتان (؟ » ۰) ء ١(‏ ۰ ۵) تنتميان لجموعة حل التباينة : سس + ص ASO‏ 
(1) > (ب) ک (ج) < (د) = 

ای النقط التالية تنتمى إلى مجموعة حل النظام : س > ٠‏ » ض > . 0 لالن دض ٩۲۰۱‏ 
2 (ب) (۰ ۰ ۰) (ج) (۲ ۰ ۴) (د) (۶ ۰ -۲) 
| النقطة النی لا تنتمی إلى مجموعة حل التباینات : س > ۲ ۰ ص > .۰ ¿ كن +ص > ۲ 
ھی کا اک 

)۱ » ۲( (ب) (۲ » ۲) (ج) (۲ » ۲) (د)‎ CI) 


) © النقطة التی تنتمی إلى نظام حل التباینات : س > ۲ » ص < ۱ » س +ضص < ۵ 


ك O‏ 
0000 (ب) (۱ » -۲) (ج) (؟ » ۶) رد چٹ 
(67 النقطة التی تنتمی إلى مجموعة حل المتباينتين : ١‏ سن + ص ٤<‏ ء یس + ۲ ص <۱ هى TES‏ 
(ذ) (۱ ۰ ) (ب) (۲ ۱۰) (ج) (۱ ۰ ۲) (د) (۲ ۱-۰) 


6 النقطة التی تنتمی إلى مجموعة حل نظام التباینات : س > ٠‏ ء ص > ۰ سن + ۲ ص > ع 


> ۲ سن ٢+٢‏ ص > 7 فى ے × ے هی OE‏ 


(۰۰۳۲()1) (ب) (۲ » ۱) (ج) (۰ ۲۰) (د) (- ۰ ۲) 

فى الستوی الدیکارتی : النطقة التی تمثل مجموعة حل التبابنات : سن > ۰ ء ص >> 

ج کن ہہ یں a‏ ا 

(1) دائرية. (ب) مربعه. (ج) متلتة. (د) مستطیله. 
69 فى الستوی الدیکارتی : النطقة التی تمثل مجموعة حل التباینات : ۱ < سن < ۲۰۰ < ص < ٤‏ 

تکون منظقه ی 

(1) دائرية. (ب) مربعة. (ج) متلته. (د) مستطیله. 


) مجموعة حل التباینات": س > ۰ » ص > . » س + ص < ٤‏ تمتل منطقه متلتة رووسها 


(۰()1 ۰1۰ (۰ ۰۰۰( ۰) (ب) (۰ ۰ ۰) » (۶ > )۰ (۰ ۲۰) 
(ج) ( »)۰ (۰ ۰۶۰( ۰ ۰) (د) (۰ ۰۰۰( ۰1۰۰ (۶ ۰) 


: صد هی مجموعة حل التبایته‎ » ٠ < إذا كانت سح هی مجموعة حل التباينة : سس + ص‎ )١( 


یں +ص < و فان اک کی 
(1)سن۔حصہ (ب) س- (< ولد 
(ج) ص ر_ س- (د) سم ص - © 


9 EgyHigh.Com 


الدرس الاول 


(1)جن + ص < ه 


(۱)۱عب 00 لتباینا (ب) ۷ س + ٣‏ ص ٦<‏ 
رہہ الشائنات : 1 لپ 5 
70ھ" منطقة حل التبا سس للك 
۳۷ % بت فان : 0 

که وحن کاب اس اف (د) ۲ سس + ۳ ص < ٩‏ 
(۱)1 (ب) ۲ 


00077 00 ی > ۱ 
9 آی الأشكال الآتية بمتل مجموعة حل التباینه : سس + کب 0 ) الشکل القابل بمثل مجموعة 


حل التباينة تک E‏ وا 
(1) سس + ص > ۱ ۱ 


ب س + ص 2 ١‏ 


(ج) 2 07 
© 60 أى من الاشکال البيانية الآتية يمثل مجموعة حل للمتباينة : ه - ٢‏ سن < ۳ فى ع »ام ٩‏ 


سس 


)٥( ©‏ الشكل المقابل یمثل مجموعة 


موقع ايجي هاي دوت كوم 


6ك هي مستوب کرت ہے 
8 9 دنت mê‏ و کک هس 
02 7 ۳ کر دا AA‏ 
یس مس >2 ص <۲ کی ت ا بعل 
ال ل لق سك كل لله : 
٭ (۲ آی من الأشکال البيانية الاتیه د 5 ٭ (۳۵) الجزء المظلل فى الشكل المقايل 


E: 


يمثل مجموعة حل التباینات ا یں 


)١(‏ ہس > . ض > ۰ ۲-۰ کل < ؟ 


۶ < سن لاض‎ ۲ ١ 


ص 


(ب) س + ۲ ص < ٢ں‏ + ص < ٤‏ 
(ج) (د) 
ا (ج) سس > . ۰ ص۰۰ سس +۲ ص < 5 


٤ < اص‎ س٢٢‎ 


(د) ٤‏ س +۲ ص < ۲۰۰ سن+ ٤‏ ص < . 9 


ص OA‏ 1 یر( المنطقة المظللة فى الشکل القابل مكل مجموعة كل التیاینات 


ی0 ی ین کا 2 


گت ج 
ا کے و سين > ص »س < ۰۲ کک 3 


۱۲ > سن + ۲ ص‎ ٤)1( ِ ١ ET AE OE 
۱۲ > د )س + ۲ ص +1 > . (ب) ۶ س + ۲ ص‎ ( 
۱۲ ص>‎ ٤ + س٢ (ج)‎ 


© © الجزء الظلل فى الشکل القابل يمثل جا ی ۳ 


۲ > سی کے ۰ عضن‎ OD) 
<ص‌د<ع‎ ۲ ۰ ۲ << ١ )5( 


(ج) ۱ دعن ۰ ۲ <ص < ء 


(د)س +ص > ۲ » ج سرد ۷ 


را 


9 م la?‏ بي مستویات علیا 
1 ه تذکر سک ج۶ 
E 3 OE 9‏ ۱ ۱ 
۱ جن e‏ ا سين 4 ھ2 1 کے 
CN e‏ أى التمثيلات الآتية تصلح لتمثيل iı‏ ص 6 []] حل كل نظام من المتباينات الخطية التالية بيانيًا فى ع × 2 : ا 1 
O‏ 
ر (۱) حن > ۰۱ ص < ۲ 
7 4 ين (۳) سس > . سس +۲ ص > ٤‏ 
رت 
0171 (ہ) الا ص > ۲ سض ٦+‏ ھن + ۲ بسن < ۱۳ 
7 1 یه« (۷) ۲ سس - ص > ۲۰0۵ ص > ۲+ كن 
سی )٩(‏ سن < ١‏ ,سن + ص < -۱ 
)1( (ب) (ج) ۳ 8 حل كل نظام من التباینات الخطية التالية بيانيًا ف ع × م : 
گ ت) اذا کانت ؟ »1 تنقنة موحة فان اتسس تمثيل المتباينة : ص > سس + ساهو ...|00 : 
مج سا rE rs a‏ ص سا () سس > . . ص>.. ۰ س+ص < 6 
7 ()) لخم سنح ء ‏ ص <ن +۲ ۰۰ یدح 
ا . : 4 ي E:‏ 
سر سس سب" ۳ کے 3 
نس سوه لت 04 (۳) بسن 
/ 68 . 
7 
(î)‏ (ب) (ج) 


8 آوجد مجموعة الحل ف ع لكل من المتباينات التالية ممثلًا إياها غلى خط الاعداد : 


() ۲ س - ۳< ه RE RE EO‏ الا مر مسائل تة 


٣ 8 )۳(‏ سس - 9 > ٦س )٤(‏ لا +٦‏ س <٣س‏ + ۲ < و۱ 7 ۱ 
(م) ۷ -۱ جس + ۲ < ۲ س + ۷ ۱ 


8 آوجد مجموعة الحل ق ۶ × ۶ لكل من المتباينات 23 


لم د انی 
2 نفع محم 
€ 


| التبابنات الآتة‎ 2 J) 


اذا اكائت: محم Cc‏ 3 


موقع ايجي هاي دوت كوم 


۳وت مات 
۲ ۳ 2 ۲ تذكر ‏ هو نهم وو ر 
| 0 9 نقع‌افی الربع ۵۵ ر248إبثبيأنترب_   '>‏ را 77 7 1 

ل 9» لا ل ف م کہ ات" ا E OT‏ 

مجمو ۱ ب) الأول أو الثانی. ۱ ۰ (۱) إذا کان : سس + ص > ء س + ص < ب وکانت مجموعة حل النظام تسا سس 

(1) الأول. ' ۱ 0۶ ا ج) اه ۰ 

سا د ) الثالث أو الرابع. ۱ (1) (ب) <ب (ج) 1 

(ج) التانی أو التالث. ۱ 5 02 الجزء الظلل فی الشكل القابل 

© (ه) مجموعة حل التبايتة : - سس < ص < س هی جا ۷ ۲ ۰ءء 


سیک 
7 


(1) 


77 ٗ۹٘۹ )۰۰۰۷۰( ۱(۰)۰۰ 10۱۰ 
(ب) })1 ۱۰ < +( < <({ 
(ج) ((۱۰۱)) 

(د) © 


E‏ بعاد هفخ 


_ 2 - تسس ۲۰-7 


20 الربط بالهن : 
الم (۷) إذا كان سس ء ص عددین ۲ ن فإن عدد حلول نظام المتباينات : ۱۵ پری EE‏ شراء نوعين 
کی رض کر ام ےا و اض اص خی سای ۳ كيلو جرامات على الأقل من النو 


٤ (ب)‎ 000 


08 (د) عدد ا 
۵ ره ا کانت التقطتان (۱ ۰ ۶) ۰ (۶ 4 ١‏ ) سیا لجرو کی 


1,٦ eA | 


+ البرمجة الخطية : هی إحدى الطرق التى د تخدم للحصول على أفضل الحلول لتحقيق هدف 0 
معین فی ضوء القيود والإمكانيات التاحة والوصول إلى الحل الآمثل. ۳ 
بحیث يكون الهدق الذى نسعى لتحقيقه على صورة دالة خطية تسمی «دالة الهدف» ا 
وتکون القیود والامکانیات التاحة على صورة مجموعة من التباینات الخطبة. 1 

+ تعتمد طريقة البرمجة الخطية على : 


سر تسام المتباينات الذی يعبر عن القيود بحيث نحصل على منطقة مضلعة تمثل اممو الكل وغالا ۳ 
077" هب > ۰ وهذا یعنی أن منطقة الحل تقع فى الربع الاو ۳ 
ا اكد والة مکی لح جو تن ہب 
لكات كن م سی سامح تجمل هذا لمستقيع ا موی ای 2۷ سس 
"یگ" دس 2۳۳ ٩۳۲‏ 
ای مه تی ی الح لق رکا یم ی رل ات 
ES‏ (/) وبالتالی نستطيع أن نحدر أكبر قيمة أو أصغر قيمة لدالة الهدف ' 
فمغلا إذا كانت مجموعة الكل المظة یہ 
لجموعة التبایتات التی تمثل القیود 
هى النطقة الظللة فى الشکل القابل 
والطلوب هو إيجاد آکبر وأقل قيمة 
للمقدار : عي = ٣سن‏ +۲ رص 
7٤‏ کک م۶ بح م۶ 


(رؤوس الضلع) فی دالة الهدف 


۱ 


مس دا ور 1 
0 لت لا ۱ 
ا د 


1 :2 
711111 
ا 28 


77 
ار 
نے 


۱۳ 


لاحظ أن 

قيمة دالة الهدف عند أى نقطة تقع على ضلع من أضلاع المنطقة المظللة تكون محصورة بين قيمتيهما عند 
رأسى المضلع الواصل بينهما هذا الضلع 

EES ۱. ۱۱ ۲+۱۲ 9٣ 
۲۸۶۱×٢۲+٦×٢-..]7ی[‎ 6 N= |< 


ویالتالی تكون أكبر قيمة هی ۲۸ وذلك عند النقطة ء ٦(‏ » ه) وأقل قيمة هى ۱۱ وذلك عند النقطه ؟ (۱ © )٤‏ 


عبن مجموعة حل التباینات الآتية معا بيانيًا : 
ی +۲ ص < ۸ » لاسن ٢٢‏ ص < ۱۲ 


جن > . ٤‏ کن ۰ 3 


ثم آوجد من مجموعة الحل قیم لس > ص) التی تجعل (ی) آکبر ما هکن حيث : 


م < © وحن كر ۷۷ج ئگ دی 
a‏ 

5 ۰ 3 “I$ - - ی‎ 4 5 

لأ : نعين المنطقة التى تمثل مجموعة الحل للمتباينات : YR‏ 


التباینتان : س > ۰ > ص > ۰ يمتلهما وس ل وص ل الربع الاول. 


۱ 1 


| ۲] نرسم الستقیم الحدی ل, + یس +۲ ص < ۸ (بخط متصل) وقی مرکا رق ۷ 1 5 3 


a‏ الستقیم الحدى لم MEGANE‏ ا 


0+ 
0ك( 
بالشکل البیانی وهی النطقة | الضلعة أب حو 


لإيجاد نقطةب جبريًا 3 
نحل المعادلتين الممثلتين ب Eg‏ 


موقع ايجي هاي دوت كوم 


(CS 6 (E 7 (EE )۰ » ٤(۴: رؤوس منطقة الحل هی‎ 


۱ ب دالة الهدف من = ٠ہ‏ س + ۷۵ ص 
کے ۱۳۱ 
٤ ۷۰۰2 ۰۷۷۵+ ۵ ٠٦٥‏ 0 فلا ٥‏ 


۲:۰ 6» ۷۵+ 77٤ 


.=.xVo+. xo. = [|< 


۰ آکبر قيمة لدالة الهدف ھی ۳۲۵ وذلك عند النقطة ب (۲ ۰ ۲) 


3 
0 


مخبز ينتج نوعين من الكعك » يلزم للكعكة من النوع الأول ۲۰۰ جرام من الدقیق 
للكعكة من النوع الثانى ۱۰۰ جرام من الدقيق » ۰ جرامّا من الزید » قاذا کا 
٤‏ كجم فقط وكمية الزبد التاحة هی ۱ کجم فقط فأوجد آکبر عدد ممکن من ال 


الكل , 


ارق ارہ رر ٹہ 
E‏ م( >> Tg‏ 
20 ۰ 
+ نحدد رؤوس منطقة الحل : 
OL ۱ ۱‏ ۰ ۰ ۰ ۱ ۲ 
+ نحدد قيمة دالة الهدف عند کل رأس : ۱ O‏ ۱ .ا 
٠ 1 7207‏ 0“ 2 ۱ 2 1 
AE‏ و ا كان ۱ 
9158 ۱۰ من النو الاول 


> ۲۰ من النوع التانی. 


$ 


E 
0 


مصنع طاقته الانتاجية ۱۲۰ وحدة على الأكثر من نوعين مختلفین من السلع ويحقق ربحا فى كل وحدة من ال 
الأول ۱۵ جنيهًا وربحًا لكل وحدة من النوع الثانى ۸ جنيهات » وكان ما يباع من النوع الثانی لا يقل عن تم 
ما يباع من النوع الأول. 

أوجد عدد الوحدات التى يجب إنتاجها من كل نوع لكى يحقق المصنع أكبر ربح ممكن. 


کہ 
٭ نفرض أن : عدد وحدات النوع الأول - سس » عدد وحدات النوع الثانی ‏ ص 
+ ننظم المعلومات المتاحة فى المشكلة كما بالجدول الأتى : 


AMEN 
2 


2 EAI 2 0 ۱ 


۰ SY 
۴ ٭٭‎ 


(۲۵۰۰) ۰و( 6 ۰ 1 ۲] نرسم الستقیم الحدی ل : ۲ ص - سس - ۰ وهو یمرب (۰ ۰ ۰۲۰(۰)۰) ۱ 
۱ اد و 


2 
0 


۳ E 


.ںی النوغ التانی بالوجبة هو ۳ 
+ نفرض أن : عدد القطع من النوع الأول بالوجبة هو سس » عد القطع من التوع 


+ ننظم المعلومات فى جدول : 


× نفرض أن : عدد طائرات الطراز ؟ هو سن » عدد طائرات الطرازب هو ص - 
« ننظم المعلومات المتاحة بالمشکلة فی جدول : 


طراز )0 2 ۸ ف ر لی پا ۱ 
٭ نترجم البيانات والقيود فى صورة نظام من المتباینات : : 


(۱)س< ۱۳ : ص < ۱۲ 


+ نترجم البیانات والقیود فى صورة نظام من المتباینات : 
7 ہہ > . 
۳0 سس :+۷ ص > ۳۱ أى أن س ٢+‏ ص > ۱۲ 
[۳]٩س‏ + د ص > ۶۸ آی أن ۳ س +۲ ص > ۲ 
+ نکتب دالة الهدف : ی = ۳ س + ۶ ص حیت م أقل ما يمكن " 
+ تمثیل نظام المتباینات الخطية 
وتحديد منطقة الحل : 
| 1] التباینتان س > ۰ , ص > . 
یمتلهما وس ل وص ل الربم الأول. 
[۲] نرسم المستقيم الحدى ل : 
س +۲ ص = ۱۳ (بخط متصل) وهو يمر 
بالنقطتین (۰ ۰ ۱) » (۱۲ ۰ ۰) 
[1] ترسم المستقيم العدی لي :۲ سس + ۲ ض- :۲ (بخط متصل) وهو يمر بالنقطتین (۰ » ۱۲) ۱ 
۰ منطقة حل امقباینات تمظها التطقة الظللة بالشکل والتی تحدها اتقط ]رن بر 3 
د دروو ھن ال :زوین اة ال اہی ن م ۱ ت نہ٢‏ 


$ 


(۲] ۲۰۰ س +۱۰۰ ص > ۲۸۰۰ أى أن ۲سس + ص 
|۸۳ س ٦+‏ ص > ۱۲۸ 
ب دالة الهدف : ی = ۷۶۰ 
نظام المتباینات آلضطية نيا وتحدید منطقة ! 


۱ 5 | ۳9 3 1 ڑا س 


+ نحدد قيمة دالة الهدف عند كل رأس : 
تجهب دالة الهدف ی = ۳ س + ٤‏ ص 


٠ ۱‏ ری ہش سی ۰ 
لق E‏ ۵ 2۲ .۲ ۱ 2۷ 4۸ 


: ایی ھی نہ 
کت آقل ت فة ےت ۳٢‏ ےت ۳ 51 5 1 | RA‏ 

ل تكلفة للوجبة ھی ۲ جنیها وذلك عندما تتکون من 1 قملم ۰ ۱ ۱ ۱ 
۰ هت بت ہے و قطع من النوع الأول وم قط ۱۰ 


2 3 1 عيلةا 
سس کھت 
ا ۳ جد 
5 


۱ E 
کے سے ہر عم‎ 
E EC ETE 
- تا بل 0پ جو‎ <| 
.رو الضلعة أب حك‎ 
النطقة المظللة بالشكل وهی النطقه‎ ize e منطفة حل‎ - 
نحدد رؤوس منطقة الحل‎ + 


3 


حاول بنفست , 
مصنع ينتج نوعین من قطع الغیار ١‏ » ب ولانتاج قطعة من النوع 
والثانية لمدة ساعتین ونصف 0 ولإنتاج قطعة من النوع ب يلز 
ساعتين. فإذا كانت الماكينة الأولى لا تعمل أكثر من / ساعا 


وکان مکسب الصنم ۲۶ 6 ۰ جنيهًا فى كل قطعة من 
۹یییُُی "۸ 


ايجي هاي دوت کوم 


رؤوس منطقة الحل هی : 

0 ۱-0 0ت ۰ CED‏ ۶( ۶ 
نحدد قيمة دالة الهدف عند کل رأس : 

٠.‏ دالة الهدف ہم = ۲۶۰ سن + ۱.۰ ص 

۱۸ E پ۹‎ ٣ 

ااال ۶ ۲۶۰ ۷ ۱۳۲ +۰۱۰۰ ۱۲ 2 

۲۵۲۰ - ۶۱۰۰ +۱۳ ۷ ۲۶۰ -- ۴ 


» ]ر[ = EDS x Yé.‏ سا ہے دا 


... أقل تكلفة تحقق الهدف هی عند استنجار ۸ طائرات من الطراز | » ۱۲ طائرة من.الطراز ی وتكون 
التكلفة ای اک کی ۲ جنبه. 


أ يلزم تشغيل ماكينتين الأولى لدة 
م تشغيل الماكينة الأولى لمدة ۶ ساعات والثانیة أا 
ت يوميا والثانیة لا تعمل أكثر من ۲۱ ساعة واا 


) 1 


تا » ب على الترتیب فأوجد أكبر مكسب يمكن ا لا 


من أسئلة الكتاب المدرسى e ١‏ تذكر ٭ قهم ہ تطبیق 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


)١( ©‏ ا النقطة التی تكون عندها للدالة ‏ - ٠٤‏ س + ۲۰ ص قيمة عظمی من النقط الآنية هی ا 


(ج) (۱۰ ۰ ۱۰) (د) (۲۰ ۰ ۰) 


(۰۰()۱) (ب) (۰۰-) 


© () 2 النقطة التی تکون عندها للدالة ‏ = ٥٣‏ س + ٠١‏ ص قيمة صغری من النقط الآتية ھی کا 


(۰۰۰()۱) ا( ۰) (ج)(6۰۰۰) (د) (۱۰۰۲۰) 


© (۳) إذا كان ضعف العدد سس لا يقل عن ثلاثة أمثال العدد ص فان 9+ ھب 


()۲ جن < ۲ص (ب) ۲س < ۳ ص 


(ج) ۲ جسن > ۲ ص (د)۲ سن > ۲ صن 


© (ع) زی التعبیرات الاتبه بمتل التباینة مس + ص > ١١‏ ؟ 


(1) عددان مجموعهما آقل من ۱۵ (ب) عددان مجموعهما لا بقل عن ١١‏ 


(ج) عددان مجموعهما يزيد عن ١١‏ (د) عددان مجموعهما لا يزيد عن ١١‏ 


© (ه) أى التعبيرات الرمزية يمثل الجملة الآتية : 


عددان مجموع أحدهما وضعف الآخر لا يزيد عن ۲۰ ؟ 


( )س +۲ ص > ۲۰ (ب) بسن +۲۰ ص > ۲۰ 


(ج) سن + ۲ ص < ۲۰ (۵) ی ۱ اح ۱۶ 


© «م أى التعبیرات اللفظية یمثل التباينة : ص > ۲ سن ؟ 


(1) عددان آحدهما أكبر من ضعف الأخر. (ب) عددان آحدهما لا يزيد عن ضعف الاخر. 


(ج) عددان أحدهما بقل عن ضعف الآخر. (د) عددان آحدهما لا يقل عن ضعف الآخر. 


9 (۷) النقطة التی تنتمی لنطقة حل التباینات :سس + ص > ه 6 > ١ ١‏ کن ۱ 5 
وتجعل دالة الهدف م = ۲ س + ص أقل ما يمكن من النقط التالیه هی شا ہے 1 
(۰()1) (ب) ٤(‏ » ۲) (ج) (۲ ۰ ۲) رد) (۱ ۰ ۶) 9 

9 رن القيمة,العظمى للذالة اس = ه جن +۲۰ صن تحت الشروط ا ۽ ص > 
لض ۷2 ج نتب ص < ۱۰ هی ۳٣‏ ۲ ۱ ۱ 

(1) ۱۰ (ب) ۲۱ (ج) ۲۵ (د) 


1 eyHigh.Com 


موقع ايجي هاي دوت کوم 


۱ اا ات 
1 ه تذكر نهم ا ا سح 
> . < ص < ۲ وتجعل دالة الهدق ‏ 
1 ں پا ت٤‏ ات کٹ O‏ ات مان جح اه 
ا رای سو و 9 ۱ 6۵ فا الشکل المقابل : 
س = ۲ سن + ۲ ص أكير ما يمكن ھی O‏ 1 1 5 
07 ۰ ه) (ب) (۱۰) (ج) (۰۰۰) e20)‏ النطقة الظللة تمثل مجموعة حل المتباينات 
-۲< ص < ه 1 سن > ۰ص > . ,سن +۲ ص ٦<‏ 
تقل قیمه المقدار سے ص تحت سید -۲ < سس ۳2 ۰ 3 
+ ص < ؛ فان القدمة الىد 
تساوی RT RSS‏ سان کت پت ل 3 لعظمی 
1 8 لظ" 
(۳)1 (ب) -۱۹ (ج) -۲۸ (د) ۱۱ لهدف من = ۲ س + ص 


© 60 إذا كان (! » س) ینتمی لجموعة حل التباینةس + ۲ ص > ۵ حیث ؟ » ب عددان صححان تساوی 0 
فإن أقل قيمة للمقدار ۲ 9 + ؛ س = ين 1 (1) ۷ E:‏ 


(1)ه (ب) -ه (ج) ۱۰ رون (ج) ۲ ۱ 00 
9 إذا كانت دالة الهدف (ی) تأخذ القيم ۷۱ » ۷ عند النقط ٤(‏ » ۷) » (ه 1۰) على الترتيب 

فان دالة الهدف (مى) يمكن أن تساوی ال ايه کب ات 

(1) ۲ سن + و ص (ب) لاسن + ٣‏ ص (ج) ٣س‏ + ۷ ص E‏ 
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O0‏ 
ONO‏ ۹ 5 
Ce IS)‏ : 


ہے ھب ي 


(د) (۶ جو ی زو 


2 ايجي هاي و و قي مستویات علیا 


8 و تذكر تطبیة 
0 


(۸) مصنع طاقته قته الانتاجية ارا وحدة علی الاکثر من نوعین مختلفین من الأول 1 أنظمة | 2 
فا كان ما یباع من النوع الثانى لا یقل عن تصف ما يباع من النوخ ول ای من متباینار 


الآتية تمثل البيانات والقيود السابقة ؟ 


ری ہیں ص۲2 » ۲ س +۲ ص >-۱ 0 کت 


» دالة الهدف ر = ۲ سن - ۲ ص أكبر ما يمكن. 


080200 ص > . » سس +ص 2 ۱۲۰ ری تست [7] أوجد كبر وأقل قيمة لدالة الهدف : ل = سس + ۲ ص - ه حيث : لس » ص) تنت 
| لاعن کب ۶ 3 تک را وص 
- المتباينات : -۲ < سن < ” , - < ص < ٤ , ٤‏ سن ٣+‏ ص < ۰۱۲ س + 7 ص > ١٣‏ 
OME GE E CEO‏ لحن الى 
۲ ص > یں 


(ج)س > . ء ص > . 2 حل + کن ۳۰2 ٩‏ 


(د) س > . ۾ کک اس یح ا ور هی > اسن ا 


LO ۵‏ کا سی کے ا 
» ویلزم للكعكة من النوع الثانی ٠‏ مم سر ۰ جرامًا من الزيد فاذا كانت كمية الاو 
المتاحة ؛ كيلو جرام فقط وكمية الزبد المتاحة هی + ۱ کجم فقط وفرضنا عدد کمکات النوع ۳۱ 
وعدد کعکات النوع الثانی ص أى من آنظمة التباینات الأتية ینمذج البیانات والقیود السابقة ۱ 

غير للآثاث المعدنى ۲۰ دولابًا أسبوعيًا على الاکثر من نوعين تلو 

می کک ۱ 


(1)س >. مض >. ۰ ۲ س+ص>.ع » سن +۲ ص >.ہ 
(ب) سن > ۰ » ص > . ۰ "اسن داص <. ۰ سن +۲ ص < ٥۰‏ 
(ج) جنک ۰ )ص > . ء سن +۲ ص > ٤.‏ » ٣سس‏ + ص >.ه n‏ 
(ذ) عن > ٤:‏ ص ٠>‏ ۰ عن دض ۳.۰5 0 ٣س‏ ص ۷ 
(۲۰) قى إحدى مسائل البرمجة الخطية كانت دالة الهدف ی = اس +ب ص لها قيمة عظمى عند را 
من رؤوس المنطقة الظللة التى تمثل الحل فإن عدد النقط التى تجعل دالة الهدف قيمة عظمى 


ل الطليات ه 


(۲۲1 (ب) ٢‏ (ج) ) (د ) عدد لانهائر 


8 مثل كلا من أنظمة المتباینات التالية ثم آوجد النقطة التى 


رن فاص ده ۰ ہت ہ 1١‏ ۲ 


تحقق دالة الهدف فى کل حالة : 


> دالة الهدف ر - ۲ سس + ۲ ص أصغر ما یمکن. 


ار جاک ۰ * کک ٥‏ اصن حت و شا 
۱ ۶ع) پا 0 


موقع ايجي هاي دوت كوم 


۱ اتويات سے ہہ 1 
29 كت ا ۴> ۳ اک 
3 عا ٦ء‏ ,کم 0۳ E‏ ۱ الصابون ؟ » ب فإذا كان انتاج ما قيمته ۱۰۰ جنیه 
1 ته اد ۱ ۱ نوعین من بون ۱ » س فاد 2 
0 وجد مزارع أنه یمکن تحسين نوعية مزرف 7 نات لا ۱ [[] مصنع ينتج تحت 
و الأسواق کو ن من موص 


۹۶۳ فى عملية ال للقيراط الواحد. یوجد فی 
۰ کجم من نفس الواد الخام ٢‏ ۲۶ ساعة من التشغيل على الماكينات. أوجد آکبر 
من ۷۰ کجم من الواد الخام » ۷۲ ساعة من التشغیل على الاکینات. 


محتویاتها وتكلفة كل منها فی الجدول التالی : 


ترزیان ينتجان نموذجین من البلوزات () » ) فیقوم الترزی الأول بتفصیل القماش 


' » فإذا كان الترزى الأول يستغرق ساعة فى تفصیل النموذج () وساعتین فى ت 
یک آل تكفة من مزیج السمادین ۴ » ب تمکنان الزارع من توفیر العدد الکافی من وحدات النیترات || 
E‏ 


توعیه مزروعاته. 


کا اہ دو ارہ ان 7 ںا ۳ "مہ ال 
7 افترض انك تصنع وتبیع مرطبا للجلد » واذا كان تصنيع عبوة الرطب العادی بستلزم ۲ سم من الزيد E Û‏ رات التفک 
e ©‏ 7" ۴ 2 

١ »‏ سم" من زبدة الكاكاو » وكان تصنیع عبوة المرطب من النوع المتاز يستلزم ١‏ سم" من الزيت » ۲ سل : 

ہیں o (FFE‏ 3 2 ار ہیں 17 
من زيدة الکاکاو » سوف یکون ربحك هو ۱۰ جنيهات لكل عبوة من النوع العادی » ۸ جنيهات لکل 
9 لل ۱۱ ۱۳۲۲ 

التوع الممتاز. فإذا كان لديك ۲۶ سم من الزيت » ۱۸ سم" من زيدة الكاكاو ء ذ ےی اگ 


تصنیعها من کل نوع » حتی تحصل على أكبر ريح ممکن » وما هذا الربح ؟ 


8 لعتان غذائیتان الأولی بها ٥‏ وحدات فيتامين وتعطئ ۳ سعر حرارى والثانية بها وحدتان فيتامين و | 3 


1 سعر حراری » فإذا كان المطلوب ۲۵ وحدة فيتامين على الاقل ۶ سعر حراری على الأقل وکان ٹا 


الوحدة من السلعة الأولى ١‏ جنیهات وثمن الوحدة من السلعة الثانیة ۸ جنيهات. فما هى الكمية الواح 3 
شراؤها من كل من السلعتین لتحقیق الطلوب يأقل تكلفة ؛ 


: ينتج مصنم نوعين من الکاتب مت العمال ثم یقوم عامل 1.: بال‎ 8 ٦ 
ن سرن‎ 
1 3 014000 سز العامل الثانی‎ ۱ 
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) على رف مکتبة طوله ٩۱‏ سم 
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ايجي هاي دوت کوم 


م ےھ ۳9 لا 


ونس الوحدة 


المقنظابقات ال16 
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القعادلات الفتلنیه 


حل الفتلت القانم الزاویة 

۳ 4 | زوایا الارتفاع وزوایا الانخفاض 
3 5 ۱ لقطاع الدانزی 

2 6 القطعة الدائرية. 

0 | © 3 


2 7 المساحات 


فى تماد کت ات من المتوقع أن يكون الطالب قادرًا على أن : ۹ 
٭ يستنتج العلاقات الأساسية بين الدوال المثلثية. 
٭ يثبت صحة متطابقات على الدوال المثلثية. 

٭ يحدد ما إذا كانت المتساوية متطابقة أم معاذلة : 
٭ يحل المعادلات المثلثية البسيطة فى الصورة لعامة 


فی الفترة [۰ MS‏ 


EEA 


4 المتطابقات والمعادلات المثلثية 


0 6 6 6 0 © 


هى منساوية صحيحة لجمیع قیم التغیر الحقيقية والذی يُعرف به کل طرف من طرفی التساوية. 


ف التساوية :ما (-0) ما 0 تسمی متطابقة ہا صحيحة لجمیع قیم التغیر 9 الجقيقیة. 


وذلك لأن : فى الشكل المقابل 
من دراستتا السابقة للعلاقة بين الزاویتین النتسبتین © » (- 0) 
وجدنا أن : النقطةی س » ص 


بالاتعكاس فى محور السبتات 


( ۵ ت-ن) 


< ا 0) حسن» ا0 دعن “. 3 0( 


العلاقات المثلثية بين الدوال المثلثية للزوایا المنتسية ال . 


قيم المتغير الحقيقية. 
عظ ما(6-7) -ماو 


المعادلة 
هى متساوية صحيحة لبعض قیم 


فمثلا التساوية : ما 0 -ما 


اک 


0 تسمی معادلة لأنها 2 


امب رو کا 


- ما ۵ لكل قيم ۱۱۵ قيقية 


وذلك لان : فى الشکل المقابل : 
سنا السابقة وجدنا أن : ما 6 = : ما 0 - ضس 
.٠.‏ متا 0 = ما 0 عندها ضس = ص فقط 
وهذا لا بحدث الا عندما © = 1۵ أو ۲۳۵ أو أى من الزوايا المكافئة لهما. 


ملاحظة 


يمكن تحديد ما إذا كانت العلاقة تمثل متطابقة أو معادلة عن طريق التمثيل البيانى للدالتين المحددتين لطرفيها» 
فإذا كانت الدالتان متقاطعتين فى كل النقط (منطبقتين) كانت العلاقة تمثل متطابقة» وإذا كانتا متقاطعتين فى | 


بعض النقط فقط كانت تمثل معادلة. 


فمثلّه ٠‏ فى الشكل التالى : 


الدالتان د ع (0) = عا (- 0) » لپ دب (0) = ما ۵ متقاطعتان فی جميع النقط أى منطيقتان. 


ولذلك : التساوية متا (- 0) = ا 0 تسمى متطايقة. 


5 (0) =0 » ں, : د,  )0(‏ ما 0 متقاطعتان فی يعض النقط 


الدالتان د : 


ولذلك : التساوية ما © = ما © تسمی معادلة. 
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+ درسنا فيما سبق المتطابقات المثلثیة الآتية : 0 ما 0 EEL‏ 
5 ہے ۰ 7 کے 821 
0*0" ۱ ۱ م" 0 م۵ 21۳۳ ھا + ۱ - 1" 6 
۱ 1 ( ملاحظات َ 
ها 6 - - 3 مج ۱ یا 
05 7 : ]من العلاقة : ع١‏ 0 + ءا" ۱-0 نستنتج آن:|,۲ ۰162-۱-0 
: ۱ 3 ۰ 
سے رلا 0 قا0---ل 3 مسب 
0 ما9 ِ (7] من العلاقة : ١‏ + لا" 4-0" ۵ نستنتج ان:| (۲ و - ى" 0 - ١‏ ۰1 


اع اھ ۳ اور لت ۳ کت ۲ 1 
7 0 3 یلا من العلاقه : ليا + ۲2-۱ 6 نستنتج أن :| ۷۵ 0 = کا ۱٠-۵‏ » 


8 انتعبیر عن ما 0 » ما 0 بدلالة ما 6 » ما 0 : 


تحقق من فهصمك 


0 ہا - عا اختر الاجابة الصحيحة : ما" 0 + مت" 0 عج یت 
9 رز 6 01 (ب) ما ۲ + 8 (ج) فا 515-60 0 
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7 ۱ 1 7" ا استخدام التطابقات المثلثية لوضم E‏ 
٩ 1 E GEE‏ سس ت 
6 ۱ ہے ( - ما ۵ 0 8 (-0)-كاة ل تال 8 نه ا ۱ وا مثال 88 س : 


8 متطابقة الدوال المثلثية للزاویتین المتتامتين (0 ء ( ۴ - 0 


۸ تبسیط المقادیر الما 


ط سا = لا 6 6 ل 7 
2 )9 ا فا( 0( = 0 لآتیة فى أبسط صورة : 


متا( ۵ ماه > )اام 


هما )- 0( سه 1 کا (- 0) = - واه 
Ve‏ (- 6) < - ط٥‏ : ما (- 0) = - راو 
0 متطابقة فيثاغورث : 
متس 


لای زاویة موجهة قياسها a‏ ا ن ضله 


۰ 
: بو اا یی دی نف لس یت فا بي 


موقع ايجي هاي دوت كوم 
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اا 0 << 
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عبار 9190 و ما9 ما0 ما9 
0 0 ۳ 
6 0 ۲ 
دعا 8 و۵۷ 1 
عا" 0 
حاول تخت 1 لآنیتین 
5 2 1 ےہ 4 المت قت | تن : 
ضع فى ابسط صورة كلا من ا مقادیر الآتية : ۲ آثبت 3 8 
کت | ]ما 0-۲ ۷-۱۲۳ 9 ۱ 0 >5 -١-هاة‏ 
تب ط٥‏ 2 ) و ۸ ع" ۱-0 ۱+ عا 9 


+ لإثبات صحة المتطابقة المثلنية مامه چس 


ا ےتا | 5 ES:‏ 
۱ 3 و oer‏ ۱ 4 بے عيبا 2 مر 


آثبت صحة المتطابقة : ما" 0 - ۲ ۱-0۲۲6 


موقع ايجي هاي دوت كوم 


۱ ما" 0 


1 اك 6002 

لطرف الایمن = تا" 0 - نا" 0 ما" 6 O‏ 0۲۶ 
۳9 ٭7 OTN‏ لمحت 
ما" 0 عا' 0 0 الاك 


١ =‏ ع ا" 0 
الطرف الأيسر م۲ ۲+0 ما" ۲-۱-0 ۲+۵ ۲۸ 6 
<۱+ ما" ۵ 
من (۱) » (۲) ينتج أن الطرفین متساویان. 
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۵ ۵-۱ 
0 +۱ 


أثبت صحة التطابقة : 


- ۲ ما ۲-60 


إذا كان : ما © + ما (۲۷۰*-6) = + آوجد قيمة : ما 0 ءا 0 حي 0 3] 15 
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٠×‏ عا 9 +عا(۳۷۰*-) = 3 دما ما۵ ۱ 
< ما © - » ما9 ما 0 + 0 = 2 


Y= <‏ ما9 ما9 = 1 


۰ مان بد 


ماج 


۲ وبتربیع الطرفین. 


من اسنلة الکتاب المدرسی | © تذكر و فهم و تطلبیق 
أو أسئلة الاختیار من متعدد 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
© (۱) أى من العلاقات الاتية تمثل متطابقة ؟ ا 
(1)عبا 2-6 (ب) ما 0 = ا 6 
رج) ما( - 0) = ما 9 (د) حا (۷ 9 - 0) ل 
6 (۲) أى من العلاقات الآتية تمثل معادلة ؟ 
رز ها( +و) = - فا 0 (ب) ان E‏ 
رج) ماد 6) 0 (د) ها ۲۰۸-0 
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)۱ (ب) عا 0 (ج) كا 6 
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5 ابی هاي وا ۳ رق مستویات علیا 
1 © تذكر : 
0 5 
1 کی 0 =< رر 50000 | 6 OL‏ 
| چم إذا كان : 8 8 نک سل ۱۰56 ۳ 2 7 1 ہے ایی له 1 7 
516 ۱ ا ٭ (ج) .م 8 ظ (1) ما" 0 ۲2 0 ۱ ۱1 (ج) ما9 ع9 23 .2 
(1) 0 ا ۵ | ل 
1 69 إذا كان :کا 9-۵ 0 - + - کا 9 +9۵ = ٦‏ اس لا ا ۳۲۳۲ داك فان 7 0 ۵ ا ا 
9 (د) ۱ 
0.0۷ (ب) 2 ۳۹ ۱ (1) له E‏ 
0 ۵ اذا كان : طا 0 + ليا 60 = ۳ فإن ط١‏ 60 + ا 0 - TOKE‏ ۱ 1 6 (ئع) إذا كان :ما ۵60 -۲(۲ فا 
٠‏ 5 (ج) ۷ 2 
ا ۱ (ب) ۸ (1) ۲ (ب) ۶ 
ما0 ها ری : 
4 ع ۲سا ۱ وووو ی OF‏ گے و 
ں 8000 © رم إذا كان ان مت نے کے ایی 
() 0 5ا0 02 (۱)1 (ب) ۲ 7090۵( 
(ج) 12 6 - 1۸ 0 (د) ۵ 9 - فا" 0 ء 7+70 ۱ 
© إذا كان اب ےر تو تار ا ۲۳ 
9 إذا كان : عا' 9 × ۷2 0 - ما۵ فان : 1 < ب . لال GG YT"‏ إن 
ی (ب) ۵ (ج) 1 (د) ۷ 
۱- ما6 ما۵ ايبات 
(1) ما6 - 0l‏ (ب) عا 0 + ما 0 (ج) ۲ ۲2 0 (د)۲ ما 6 
GD)‏ - اصن + ع کے eee:‏ 
(۲)1 قاس (ب) ۲ قاس (ج) ۲ لاس (د) ۲ ماس 
DOr GEE EE E‏ م1 ما مہ 
300 (ب) ۵ 


(ج) ۷ 
€9 1 كان : ۲ م ٣+ ۴٦‏ ما ٤ہ"‏ ما ۱۲-۷-۳۳ 


sonore 


15 لاسنلة المقالية ۱ آثبث صحة كل من التطابقات الآتية : 
کی ہیں ال المثلثية ومقل أ 
اكتب فى أبسط صورق كلا من ابلقادیرالنية «حیث 0 قياس زاوية معرف عندها جميع الدوال المثلثية ومقلوباني | 


ْ عا 6 × وا © لا ۵ ۱ 
MO) 17 ۶‏ سس -" ما 9 )( 3 - ما 0 
کا ۰۳یی ۳ 7 ۱ 
ا GL‏ ۱ 1 : 
ما( ع - 0) م ع + وا و - ئا 9 و ھ -- 
7 (ع) 8 لشت ١‏ +عا6 كك 
(۲) عا (ہ - 6) قا 70 - 6) ما7۷ - 8) EE‏ 
۱ وم OF‏ 787 
01 ا یو ا02س 7 ۲ 
(o)‏ (ما © + ما ۲)۵ - ۲ ما 6 ما 6 ۶ ۳ ١ا٥‏ کت 
© 2 ما و كا 0 کا ۵ () ۵۵ ما9 ۵5 - ما" 9 1 00 و( - ما 6) - 9۱۵ 
CD‏ عا 6 ما( 2 - 0) نا 6 
62 عا ( 2 - 0( ما 0 - ما( 2 + 0( ما( - 6) 
0 ما( - 9) ها( 7 - ۵) فنا - 6) 69 ما 6 عا 0 Lh + 6 U)‏ 0( 
1۳ 
اا لعاف Dina‏ 
۱ ( 3 -و) ٦۷0‏ 06ہ 


8 
8 آثبت صحة کل من امتطابقات الآتية : 3 
ا () ۲۵ ما 6 + ظا 9 - تا 0 ئ٥٥‏ 
© ۲ ما ۵ + ۰۱-۵ 6 

کی و 

1 وت - ها ۵ و 


01۰۳۳۶ 
ری b+ E‏ بع ما بن - نا" به 


۱ ا لل ما لل 9-۲ 
00 اؤ۔ -ماةناة دمو 00 
7 2 ۷ 6 + نا" 6 ما" 9 6 


موقع ايجي هاي دوت كوم 


۳ ف یات لیا 
E‏ 3 ۰ تذكر © فص و تطبيق لی 


للا إذا كان : طا 6 + ما 0 = ه أوجد القيمة العددية لكل مما بأ : 


0 0 +0 )١( 
طا 0 - لا 0 و‎ )۲( 


مسائل تقیس مهارات التفکیر 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات اللعطاة : 
e‏ 


() |ذا كان : س + ص = .۳" فإن : طا (س + ۲ ص) طا (۲ جس + ص) = 


(۱)1 (ب) صفر (ج) -۲ 

7 (0) إذا كانت : ما 59۰-9 ]۰ :2 [ فان ۱۲۰+ نا" 6 = ار وھ بی 
ی ١ ١‏ 
ETT‏ یہ جس چا 

٭ © إذا كان : سے < 0  <‏ فان :2 E - 0۲9 ٤+‏ 
(1) ۲ 06 (ب) ۲ ما 9 ب تئ8 


(ع) إذا كان : ما 0 » متا 0 هما جذرا العادلة : ؟ سن" + یس -۱- . 

(1) صفر ۰ (ب) ۲ (ج) ۳ 
(0) إذا كان : ۳ ما © + ؛ ما 0 -ه فإن اد - ؛ ما 0 - 
۷0 


= هه 
اي 


۵ إذا كان : عا" 0 +عا" ۲ 8 2 87 
فان : میا" © + عا" ۲ 9 +ما 0۳۲+ 


۰ +م؟ ۵۱۰۰ ع دم 


من" 68+ ٥'۸‏ دی 
0 ی ۰ 80ت مه ۱ 


ن" ۵-9 0 


0 01,۰۹ ما ۲ - بی یصیصٰٔ‎ + o 


0 کل فی 
۳ کو سا SNE‏ 


+0 موه 


8 أثبت أن : ماا 0 + ما ٣۲-۱-۵‏ ما" 0 ما 0 


9 فى الشكل المقابل : 
9 


دائرة وحدة مركزها ٠9‏ 1 


ona 


(ج) ۱۰۰ 9 


4 
7 
۳ 
9 


(ج) ه٤‏ 


اندرس الثانی 


ملاحظة 


١‏ < عا ]١<‏ › [-۱< ما 6< ]١‏ لجميع قيم 0 الحقيقية 
وبالتالى نجد أن المعادلتين : ما ۵ <۲ » ا 0 = ليس لهما حل فى مجموعة الأعداد الحقيقية 
إذا كانت : ؟ 7 [-۱۰۱] 


فمثلا كل من المعادلات ها ۵ - ۱,۳ > o‏ 2 ) ۱۳۳ 


»نما 0 <ه.. ‏ ۰۷-01۸ لیس لها حلول حقبقية. 
| أى أنه لیس بالضرورة أن تکون لكل العادلات الثلثية حلول حقيقية. 


0 8| .9900 
آوجد الحل العام لكل من ا معادلات الاتية : 


۰ 2۱-9 ۲۷]۳[ . - ۲۲-9 ما‎ 9 e 


لإيجاد الحل العام للمعادلة المثلثية على الصورة : 


o, 


۱ ۱ 0 - (موجبة) .. 0 تقع فى الريع الأول. O‏ 


۱ اد [ما 0 -؟] اد [010 5 ] نتبع الخطوات الاتیة : ۰0 | ۲۰۰-0 وهی‌تکافی 00 


[۱] نوجد قياس الزاوية الحادة ولتکن 8 التی تحقق ۳ وباضافة (۲ لم1۲) حیث 0۔3 ص إلى قیم 9 


المعادلة : ما © =| | آو ما 6 - ١|‏ |ئو طا 0 = |۲| کر ود +۲ نمه آو - + ہت 


5 ۰ 7-7 7۲ = 
[؟] نحدد الریع الذى تقع فيه الزاویة حسب إشارة ١‏ .. الحل العام لمعادله ۱۶۰۷۰۰۰٦0‏ ہو 


(انظر الشکل القابل) (7۳ ما ۵ - 11 (موجبت) .. © تقع فی الربع الآول. 
| ۳] نوجد قيم الزاوية 0 حيث إن : أو 0 تقع فی الربع الثانی. 2 0 No to AA.‏ ا 


« إذا كانت 0 تقع فی الريع الأول فإن: 0 = 8 وبإضافة (۲ له 77) حيث پ3 ص إلى قيم 9 


۰ 3 منت چم | 7 33 
ه إذا كانت 0 تقع فى الریع الثانى فإن: 0 = ۱۸۰" - 8 د ّ مت مم راف 
۱ 3 ا ہی د 
: ہا کے مو 1 / 3 0 ع" 
۳ ه إذا كانت 0 تقع فى الربع الثال فإن: 0 = ۱۸۰ 8 ْ .٠.‏ الحل العام للمعائلة فی ۰.۲ مر تس 


ه إذا كانت 0 تقع فى الریع الرابع و 0 < 6 


11 اب ثم 0 لنحضل 


(۳] ما 0 (موجبة) 
أو 0 تقع فى الربع الثالٹ: 


على الحل العام للمعادلة لمثلثية: 


وت يجي هاي رج 
E‏ ^ 
ت 

وبإضافة (۲ نہ٤‏ ) حيث ہ3 صد إلى قيم 9 


Tu ۲+ ۲ =0 أو‎ ۲+ ٢۔۵‎ 5 


۲ - ل چو ٢+‏ لہا حيث 32 صہ 
.'. الحل العام للمعادلة هو : 0 = + ۲ یہ أو 9 


ویمکن كتابة الحل العام للمعادلة بصورة أكثر تبسیطا کالانی : 
الحل العام للمعادلة هو : 3-0 + حيث 3 ص- 


ملاحظة 
مما سبق يمكن استنتاج أن : 


إذا كانت 3 أصغر قياس موجب يحقق العادلة » ہ3 صد فان : 
لا الحل العام للمعادلة ما ۵ -؟هو: 0 -8 +2۲۲ < ۲+۵9 ux‏ 
ويمكن أن يكتب : 0 = “)١-(‏ × ۵ + ]7 لم 
8 الحل العام للمعادلة ما 0 ۴ هو : 0 = + 8 +۲ دم 
8 الحل العام للمعادلة طا © = ؟ هو : 0 = 8 + بو لم 
آوجد الحل العام لكل من المعادلات الآتية : اجیات 


0 هاعنا0-. مع ۰۱-0 ءا 6 - ١‏ 
صا وہ جج الل وا 


٩۸. =0 أو‎ 2۰ 


4 عمد هو نت Ea‏ 


OM 
وبإضاقة (۲ 1 سم حيث بهد‎ 020200 


.و 


یکن كتابة الحل العام للمعادلة فی صورة أكثر تبسیطا گالاتی : 
الحل العام للمعادلة هو : ۵۔٢‏ + حیث لہ 3 ص- 


۳۱]عا 0 ۱ فلج 0 ۔- ۵ 
8 الحل العام هو : 0 - 5 ۲ ]7 لہ حيث 7۔3 صہ 
[عاعا ١-68‏ پچ چا 0 - جا 
.*. الحل العام هو : 0 = 7۲ + ۲ 70 لہ حيث ہ3 صہ 


٦ 


ای کو 


الوحدة 


.. أصغر قياس موجب يحقق المعادلة وهو ۱۳۵ 
5 الحل العام هو : 0 = ٣‏ ]7 + لہ حيث ہ3 صہ 


١ .-)۱- ۵ عا 6 (ما‎ ]٢[ 
٦ - و 20 ۲۷۰ وهی تکافی‎ ٩۰ 28 ۰ . = 0 إما عا‎ ۰ 


ES 0-50 |] ©‏ 
7 8 تقع فى الربع الثانى أو الثالث. 


٠ >‏ الزاوية الحادة التى جیب تمامها = + قیاسها "٦٦‏ 
3 1 


۰ 0 = 2 + لہ حیث ہ3 صہ .0= EE CMON TM.‏ 


0 827 .. 0 ۲ لہا حيث ہ3 ص 
.'. الحل العام للمعادلة هو : 0 - كت + رم أو ۲2 لہا حیث لہ 3 ص و کے ا 


- وت 


» ۰.۰ الزاویة الحادة التی جیب تمامها 0 6 
آوجد الحل العام للمعادلة :ما 0 ما ۵ = + ما 8 


= so. =0 ci (é0) =0 . 


۰ 0 تقع فى الربع الأول. GS‏ 
أو 0 تقع قى الربع الرابع. 0 3 
تک ۱ 7٦‏ وهی تکافی ‏ 
07 +۲ 7۲24 حیث و ص ۱ 


واج الحل العام هو : 60 دمع أو 1 


موقع ايجي هاي دوت کوم 


E‏ تسس 


ی بت ی وده م26 [ ۰ 


۱ 
| 
الو 


| 

أ 

۱ 
ہبی 
حدة 


بالتعويض عن ما 0 = ١‏ - عا" © «لتوحيد النسب المثلثية فى المعادلة» 


bre. ۰-80-6۵ ۲-۱۲۰ 6 

6 ۰-۰۰" ۲ (۱ + ما 6) (۲-۱ 
EA‏ را ماق د 47+ ۱ ٠‏ ۵ 5۱۸۰۱ 
تی , 0-[ .0" ]۷۰-۵ (مرفیض لان 8 5 [: وہ ۰ 20 0+492" ۳ ما © = + (می 
ری و :. م8 = حل (وهذه المعادلة ليس لها حل لان ١-‏ < ما 0 < اللا .. 0 تقع فى الریع الأول أو الاب 1 


۰ الزاوية الحادة کہ لل قیاسها ٦٦٭‏ 


١ 0+0 7 (E 5‏ 600 ل ما ۱ ا )۷ ام٥‏ 5 2 5 مح 3 3 


آوجد مجموعة حل المعادلة ٤٤‏ ما" © - ۲ ما 0 ما0 = ۰ حيث 0 3 [۰۰ ۲ 7[ 


2 یہ اا دہ ہش 


فى مثال (۱) وجدنا أن :. چا 
سر العا ای عا 6 - 


ما ۲-6 ما۵ ما 0-. ۰ Ole‏ (؛ ما 8 - (Ol r‏ = . 

ت اما :ما 8 = ۰ ومتها [0-.] 1ء [0 = ١۸:‏ ۱ 0ك 
2غ 5-6 0-. ای ؛ ما ۵۶۳-۵ 

ای جح ۱ ای 0 - 7 (موجبة) 


5 0 کے قع فی الربع الأول أو التالت. 


- 


ال 


آن الدانتین تتقاطعان فى النقط : 


من أن ستلة الكتاب المدرسى 


أسئلة الاختيار من متعدد 


اختر الاجابة الصحبحة من بين الإجابات المعطاة : 


اذا كانت : ۰" < 0 < ۳۱۰ وکانت ما +۰۱ فان : 9 

3 0 1 (د) 8۲۷/۰ 
2 اذا كانت : ۰ < 0 < ۳۱۰۰ وکانت :ا0 += . فان : 0 < با 

(1) ۹۰ (ب) ۱۸۰" (ج) ۲۷۰ (د) ۲۰ 

اذا كات > ۲۱۰۰ وکانت 0701۰۱۰۹2“ ا ا 

© (ب) ۹۰" 00 (د) ۲۷۰ 
02 إذا كان : ۲ ما ۲-0 = ۰ وکانت 0 3 ]۰ ۰ ۲ 17 فان : 0 < A‏ 

ار EE‏ (ج) ۱۰۰ ۰1 ۲۲۱۰ ( 0 
و4 زذارکان : ۲ کا <:. حيث 0 قياس أكبر زاوية موجبة ۰ 0 3 [. ۰ 127۲ 

فان : ۵ - 000 

0 (ب) + 7۲ (ج) > ۲[ (د) 7-2 
(«) |ذا کان : ها ( 0) <۲ حیث 30 [۰ 7۰[ فان :و - کا رکا 

انت 0 ۳ ) ۹ 

٥ ل‎ 

(۷) مجموعة حل المعادلة : ما 0 - |" ما 0 - 20 a‏ عدر ( 


(A 9 


ری ۲۱ 


02 


© ۰۰ 
۵ه مسنویات علںا 


{a )1(‏ (ب کت 
مجموعة حل العادلة مت 
{TFG‏ 


مجموعة حل المعادلة 0 55 | 
LSE 2 5 91. ۳‏ 
کت و 
(ج) .»۰ 
مات دل و و :۵ E‏ (د) (۳۳۱۵] 
لا : ہج کی 
(ب) ۶۵ ۱ کے 
ج) ۰" 


/ 


اذا كانت : 0 5 | » ] » ما0 6۱۵ = لل فان مجموعة الحل هی ۱ 

2 کرو (۳) ۳ 

مجموعة حل العادلة : ما 0 + ١‏ - 530۰۰ [. » 7 ]هی وت 

ا ب )+( [7] (د) © 

إذا كانت : ۱۸۰ < 0 < ۳۱۰ وكانت : ۲ ً0 + ۱ = ۰ فان :0 - E‏ 

(1) ۲۱۰" (ب) ۲٤١‏ (ج) ٠٠٢‏ )6( 
) الحل العام للمعادلة : ۳۷ طا © - ١‏ = ۰ هو سا (372۸0صہ) 

(1) + کیہ (ب) ؟ 24 ب = یگ وت ا 
(۱0) الحل العام للمعادلة : ما 0 = هو ............... )0 ص) 

(ز) ۲ مگ (ب)۲ لہا (ج) + به (د) + 77 نہ 
(3) الحل العام للمعادلة : فا ( 2 - 6) < ۲۷ هو .............. (لم 5 ص) 

5 


(6 إذا كانت : ١-۴۳‏ حيث 0 5 ]۲۰۰ 7[ فان : 0 - 


31 
01 ا 


۶ 0 
:2 تا ہیں ONE‏ 
(ج) ۳ 


اذا کان : ه ہا سس = ا س حیث سس 3 [۰ » 7] قان :س = سا ا ا کس بل 


5 <2 4 o +7 8 
۲۲ ۳۷ ٩۱۲ (ب) ۳۷۹۲ ۱۱۲ (ج)‎ 10۷ ۲۲۲2۸ )1( 


"1 
0 0 (ج) 7 وط 
٥ ۳ 5 o 5‏ ۱ 
69 إذا كان : ۵ 3 [۰ ۰۰ [ فان مجموعة حل المعادلة : ۷ - وع هی 90+ 
(i)‏ 1501 (ب) ٣۰‏ <.0{ (ج) [۲۱۰* HMB‏ ) 2 
۳ 
(۲۰) اذا کان ا ات سل 6 ول E‏ ۰ 177 
ان سكن - ا ا 
1١ 1/۷‏ 
رز) فد رب) نشد د (د) 2 


2 55 N. 
اذا 6 کی = ا ۷ فان مجموعة حل العادلة : ماس = > هى نفسها مجموعة حل‎ 6 


(ب) ۲ عا" من = ءا سن 
O‏ )2 : 


۱۷۵ 


EgyHigh.Com 


(د) ۲۲۶۸ 7۷ 


الدرس الثانی 


موقم ايجي هاي دوت کرم 


El‏ 95 ا توبات مها 
© ند مهف E‏ 


n ۴ 1:‏ 
ES .(3 ۰: 207 1‏ 3 ہک | 1 ) عدد حلول العادلة : ع٢‏ ۵ 0 - ما6 +1 - ۰ يساوي ؛ ORG‏ ل ”ا 1 
7 (ب) ۱ (ج) ۲ ٦ ٣۷-۷‏ (ب) ۱ (ج) ۲ 1" ١‏ 5 
© ۵) إذا كانت 7-7 ۰ 76[ فان مجموعة حل المعادلة ا اا رٹ +۸ وس إذا كانت سس ۰ 7 فان مجموعة حل العادلة : ؟ ما" © - ه ما 0 لع فو" î‏ 
(/۲۰۳ ۲۱۰۶ ۸ رب ۲۱۰۰۳۱۰۰1 ] 37 ۳9۱8۰ (ب) (٦ء‏ ۳۰ 22 
کے ۳۳۰ :۳ 1۱:۰۰ TIS‏ 
5 طاح کے ۱ إذا كانت : 0 3 [ 1301٦‏ سو ہت 
4 9) إذا کات <٠:‏ س <۲ نان مجموعة حل العامة :مالس - )= هى لا ٠‏ دي إذا كات ؛ 50[ کا فان یر حل ا 
Ny‏ شیم ب [3 گا {eT‏ من سا 1 LF)‏ (ب) ( ۲۱۰ )+( [۲۲۰] 
E‏ . 6 ۱ © 9م إذا كانت : 0 3 [. 7۰[ فان مجموعة حل العادلة : ۴ كأ" 8 ۵ 
© 69۵ لذا كانت : 0 5 [. » ۲ 76[ فإن مجموعة حل العادلة : ۲ عأ ۰-۱-0 هی e‏ 
یں رہ کہ کو ا 00 (ب) 1301 مت 9۱ 
fo} (i)‏ ۰۲۲۲۵۰۳۱۳۵۰ ۳۱۵ (ب) °« 1۳۳۱۵۰ ۱ 
(ج) Yo}‏ « 1۳۲۲۰ 9 © ) أى من قيم سس التالية تحقق العادلة : 007+ ۳ 
© 693 ذا کانت : 0 3 [۲۰۰ 76[ فان مجموعة حل العادلة : ما" 0 - ما 0 = ۰ هى سی ا (ب) ۲۰ ۳ 0 3 1 
۰ ۰ 1 العادلة : ما 0 ما 0 = > مال 
(1)ط۹۰] ۸ إن عند حلوق 3 :2 کے 
(ج) ۰۳۹۰۰۲۰1 1۳۲۷۰ O‏ ۷ : 
© 6 ذا كانت : 0 5 [۰ ۲۰ 76[ قإن مجموعة حل المعادلة :۲ ما0 ما 8 + ۳ مزا ۵ت چ 
wa ۳ 0 0‏ ۷۰۱۰۹6 
(ج) ١‏ : ۹.۰ : (د) [۰ ۰ 1۳۱۸۰ 


+= . هی 5 72 
(ب) (جے ا 

+۷٦ ۱ ۳1 ۱‏ كع ۲ رت 4 0 
و رق 0 ا 0 


© 6۸ إذا كانت ۰ < سن < ۲ 7 فان مجموعة حل المعارل , سس - ما سس 
۲ 
۱- ماس 


رب 


هت ايحي هاي دوت كوم 
no 72 3‏ ® مستويات عليا 3 4 
7 3 ه تذکر تب 
۲ + ۲۷ 7۲ وم حیث لہ عدد صحیح 

١‏ ری اذا کان الحل العام للمعادلة : ما 0 - 2۲۳ ۶ هو ۳۳ ۱ (7] إذا كانت 0 3 [۰ ۲٢‏ 7۲[ آوجد مجموعة الحل لكل من المعادلات الآتية : دو 
فا را عدن دیص دم ۱ 5 ( ۲ ما ۰-۱-0 © تع ۲ ما0 +۱-. )"ما 8 
ار (ب) ۳ (ی 0 -۱=. AO TINO‏ 

© 6 الحل العام للمعادلة : ما 1 0 = صفر هو 08 60 ؛ ما 0+ ۰.2۳ رم فا 0 +۲۳ = . ١‏ 
۱ 2 یی (د) ۲ ۸ 7۲ 

TA )1( ۱‏ (ب) > لہا (ج) ع ۱ دم ما0 ۱۱۲ Oly‏ 

© €9 الحل العام للمعادلة : ما 0 عا 0 = ٠‏ هو E SEY a‏ ۲ 0 


02 جج + طا ۰ - 8) = . 69 ما 8ك ك 
(31) ۲ 7۲ بر (ب) 7۲ یہ (ج) لديم (د) ۳ ۲ ۱ 13 1 ۱ )ا( ۳ 
و6 ۲ ما 0 - ما 6 6 ۲ ا٦‏ 0= ۸ "0 
6۵ ۸۲ 5+6 عا ۰-9 61 6۵ :۰۶۵1201۲-0 


 )(‏ نا" 6 +0۱۲ -. وك ماک 0 ہیں 


٠‏ 9 إذا كانت : © 3 [. ء ۲ 76[ فإن عدد حلول المعادلة ON:‏ = ل يساوى کی سو دای 
۱ص (ب) ۱ (ج) ٢‏ (د)٤‏ 
(ت) مجموعة حل ا لمعادلة : طا © + كا © ۲۷ حيث ۰ < 0 < ۲ ۲ هی مر 


۱ (ن) 1۴1 (ب) 0۰۳ موی سی رى ا 


۰ © إذا كانت : 0 3 ]. > ج[ وکانت :ها + ٢۲-۵‏ فان :كا" 0۵+ ی؛ 0 = و ہس 1 


(۱)1 (ب) ۲ © اجا E‏ 


69 إذا كان : عا © أحد جذرى العادلة :س" 


سط 0 + ۵۔ + 4 بن بے ومن 3 


۰ (ب) 60" (ج) ۷۰ (د) ۱۳۶ 8 


آوجد الحل العام لكل من امعادلات الآتية : 
() 22 عا ۵ = + ۱ 


موقع ايجي هاي دوت کوم 


چا رمق له مستویات علیا 
3 ه تذکر و کی 1 
HU‏ لى 0.١‏ إذا كان : 6 مایب ما ا 
27 ظ 
للا اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات ا معطاة : ۱ (1) (ب) 2 زج 
۶+ 0 ىیذس 13 ٠۷٢‏ هو سر ۱ 60 الحل العام للمعادلة : فا 0 - طا 0 = گا 0 هو ............ 
(ج) 1 (د) ۸ ۳ ۲ 
(۳)1 (ب) Tx “03 )1( ١ ٤‏ + (ب) 
©0 آذا کان : ما۲+ماب-۲ قان : E‏ 00 : ہی (د) - + 
(1) عا ؟ + عياب = صفر (ب) ما ؟ - ماب = ١‏ 
اپ مده (د) ما (۱ +) <-۱ ۱ 8 إذا كانت 158 A‏ 
05 سصوعة كل لداع کا سا ای یرت کی 3 ۸7 کا هی و شی 1 ال 
a. CE‏ (ج) [صفر» 122 (د) 2 ۳ ۳۳-۵ 
© () إذا كانت ۰" < سس < ۲۳۱۰ فإن عدد حلول المعادلة : ۳ ماس = لاس هو RE‏ 
(۲)1 (ب) ۳ (ج) ؛ ہے یہ 
(۵) إذا كان : طا © + وا 6 =۲ فان : ۳۰۱۷۵ 6 + ۲۰ 0 - Sma) E‏ 1 
۱ (1) صفر (ب) ۱ (ج) ۲ (د) ۲ 


)٦(‏ قيم © التى تجعل جذرى العادلة التربيعية ا ا 


0 - ر متساویین 
سج129 ۰] ھی 


و 


1۲ ,[ ۳ وت ۱ (ب)‎ LE) 
27 a ay مجموع حلول سار اما‎ )( 


1 و العاف 


حيث سس 23 ]ا ۲۰ و کپ 9 عاج 


٭> ۰ءء 


O‏ رظن اه 


الدرس التالت 


سیک سا ره 5 و 5 
کے اس 5 کی 2 ما (۲۱ ٦۷‏ 07 . حت ات ۱۲۵ ANE‏ ات 


اب ار 


بمکن إيجاد سح باستخدام نظرية فيثاغورث حیث : سح" = (ات)" - (1ح)" 


فیکون سح 2 | (۱۳:۵) - (۸) 2۶ ٩,۱‏ سم 


حل الثلث ؟ بح القائم الزاوية فی ب والذی فيه : اس = ۱۵,۱ سم » ساح = ۲۶,۷ سم 


انلعل سس 


منت ۳ 
اب ۱۵,1 
یلا و ۳ 
ess 1‏ ۳ ۱ ویاستخدام حاسبة الجیب نجد آن : ۶ه (د ح) 2 ۱۱۳۲ ۳۲ 1 
2 ای مثلت یحتوی على ستة عناصر» ثلاثة آضلاع وثلاث زوایا » والقصود بحل الثلت هو ایجاد قىاسات ۳ 
٦ ۱ 2 3‏ ےہ وپ 61 E‏ ۲۷ 1 
اک انش موی ٠. o‏ ():- .5 ا | ۱ - ۲۸ ۶۲ 5۷ سم 
کے بد رق ون 95 ۲ سا پت 9 ,۱9 ود 1 لت 
٠‏ لحل المثلث القائم الزاوية يلزم معرفة : طولی ضلعين فيه أ» طول أحد أضلاعه وقياس إحدى زاویتیه الا ۰ ۰۶ ۳ - ماج eT‏ سو E‏ 
ه تستخدم النسب الثلثية للزاوية الحادة ونظرية فیتاغورث فى حل المثلث القائم الزاوية حیث : ۱ وباستخدام حاسبة الجیب نجد أن : ! ح > ۲۹,۲۱ سم 
5 
- (١ے)‏ + بح" 


۱ حل المثلث ۲ب ح القائم الزاویة ‏ ب ف الحالتين الآتيتين : 
۴ | ۱ ]ب <۱ سم » ]۸,۱ سم تاكس 6,ه سم »ب ج ۷,۲ سم 


حل امثلت بح القائم الزاوية فوح والذى فيه : ١‏ ح - ۸ 
سم | حل اثلث ١بح‏ القائم الزاوية فب والذى فيه : > = ١5.5‏ سم » ى (دح) ۲۶۰ 


یں وا لا کے ۵ ۱۲ 


۱ وت دهات کوک a‏ 
0 5 1 ۰ 

ES No وب » ی (د ۱ 0 پت‎ LN ELE 

۳ 2 ے ۰ اب 0 

۱ إلى مه (دب) - ۳۱ ۶۷ ۳۹ : اما اک ما ۵۰ ۲۵ 

۱ 0 E - 5 ۲ 

1 0 0° 4 اب - ۱۲,۵ ما ۵۰ Yo‏ 


6 ی ها ی 


۲ ۰:۱۷۰۸ 
حل المثلث بح القائم الزاوية فى ب والذى فيه : اب = ۸,٦‏ سم كدت 
کت I‏ 
بت 


"۸ 1۲ 2*۶۱ ۱۸-۲۹۰ < )( 9 » 


۸2 
اب ۸,۱ 5 5 
و را سس ۱۸ ۱ دی 7 2۱۸ 
وباستخدام حاسبة آلجیب نجد أن :سجاه ۹ سم 


کے ریب ۸ ام سای ۸,۱ 8۸2۲۱ یر 


أت کال ۸٦‏ 
: اس ات E EEA‏ سح 
چا ا ما ۶۱1۸ 


ع ۳ 3 
جع حاسبة الجیب تجد أن :۴ح بد ۱۲,۰۳ سم للالة ° 


ظ أنه يمكن ایجاد طول ٢ح‏ باستخدام ت (د !) حيث يكون کشر 


25 
۳ کے ۔ ما 1۷ ZEA‏ 


حل الثلث اب ھ 8 الزاویة ‏ س مقربًا قياسات الزوایا لأقرب ثلاثة أرقام عشریة م : 


[ ۱اه مه (د؟) NOES‏ 2۳ پھر ج رت ( ]ت (دح) = NA‏ 


لاحظ أنه 
يجب تحويل نظام الآلة الحاسبة من النظام (108) إلى النظام (1820) قبل إجراء 
على دوال مثلثية لزوايا مقدرة بالراديان 


MODE SHIFT 


وذلك بالضغط على @ ثم @ نم وج 


۱ موقع ايجي هاي دوت کوم 


ھک ]پر ت کم کی | | 
۱ ۲ 11 جات | 
٦‏ قیه : فه (دب) < ۱۲ ۰۵۸ رت 17 ۱ - 
اي ب ترك رحلا یداه وکا ۱ 
حبت ۶ 2 یے ‏ ۱۰-۶ سم اوج 7 ۱ | | من أسئلة الکتاب المدرسی ۱ ۰ تذخر و قشم e‏ تطبیق © مستويات عليا 
كن TE E‏ ۰ ۲ وج ۲ 
0 1 1 ولا استله الاختی ز مهن متعدد 
و فی ۸ 2 طا 0۸۱۲" - ل 3 5 2 ددن یا 
کا 1 ۱ اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات العطاة : 
ہے ۱ عم 
ط٢٦ ET‏ ۹۸1۷۸ / © (۱) يمكن حل الثلث القائم الزاوية فى كل الحالات الآتية ما عدا أن یکون المعطى E‏ 
.:. وھ = ۱۵ - ٦,۲‏ > ۸,۸ سم کے وکا 3 (1) طولا ضلعين فى المثلث. (ب) طولا ضلعین وقياس الزاوية المحصورة بينهما . 
ہ فی 4 اوح : ..- بزاح = کل (ج) قياسا زاویتین فى المثلث. (د) طول أحد ضلعی القائمة وطول الوتر. 
اع 3 8 09 ۳ ۰ ۲ 
وباستخدام حاسية الجیب نجد أن : مه (د ح) = ۸ ۲۹ ٤۸‏ ® (۲) فى الشكل ال مقابل : 
| == عویدم 0 س 35 
تال 1 ۱ وت (ب) ۸۰۲۳ 
دائرۃ طول تصف قطرها ٦‏ سم رسم فیها وتر يقابل زاویة مركزية قياسها ۱۰۰" 5 (ج) ۲,۷ (د) ۵,٩‏ - 


>> لے ۔ وو تاذ تہ سو ود سب سم 
دیس زو (۹,۸)1 (ب) 5,۹ 
ترسم م۶ 1 اب يقطعه فی ء 
عو (ج) ۶ ,۸ (د) ۱۶,۱ 
که سا رات 7 متتصفل ۲ 
۱ دس اج © (ء) ف الشکل المقابل : 
< اع - ع ے دنق 1 ۶و رز ۰ کت 78ے ا سا لأقرب متر. ۶ ا 
9 (د !مع) TT‏ سو 2 (1)1ه 
۱ 2۶۸ فيه : مه (د !ء ح) = ۹۰" (ب) ٥۷‏ 0 
۱ : ۱ ۱ 
ما إداعى) مه ای ۲ 1 (ج) ۰۸ 
کے ۵١‏ 279 8,۵۹۱ سم ۱ (د) ۵٩‏ 


: (ه) فى الشکل ا مقابل‎ Sk 
ول تخس‎ 


ق الشكل امقابل : 
آب قطر فى الدائرة م 
5 برد < 03 as‏ ۳ سم 1 


موز ی فا دی وج ۱ 


ی مستویات علا____ .“ا ھا 
2 له - 4 ) ف الشكل اللمقابل : 
4 () ف الشکل المقابل : 1 o‏ ل ۱ ظ 
طول ساح = درد ا (ب) ‏ 1 یت ( )ب ماح (ب) بواج 1 ار ا کت 
(1)1 ۱ (<)۲ب‌طاب 3 (د) ات فاح 
(د) ٩‏ هشیم 
٢)2‏ ٹانیا : ]سب = OL‏ 
(۷) فى الشكل المقابل (1)٢حطاب‏ ب) حقاب 4 
٤‏ - ا ی سو کوک او موسرم لآ 
۳۹1 سے ا یں وش کا 
سے (ب) ٤۸‏ كل منها یساوی ۲ سم فان اب 10 03 
2 کی ۱ ۱ ۱ 6 
رج 2۲ (د) ۱۲ 9 U)‏ (با و 8 1 


6۵ ف الشکل ا مقابل : 


فان : هه (د ح) = رن 
ا (ب) ۲۲۰ (ج) ۰" (د) ۵1" 
(۹) فى الشكل امقابل : 
EEE‏ یں 
(1) ۹۸ ما ۲۰" (ب) ۹۸ ما ٩۲۰‏ 
(ج) ۹۸ كنا ۲۰" (د) ۹۸ لا ب* 7 


۰7 إذا كان ۸ یں الزاوية فی ب ۰ ۵( ) < ,. 


(۰) فى الشکل امقابل : 
ې = سو 
٦‏ ط00 ET‏ 
لیم ۲۰9۱ 8 70+010 (د) ٩‏ م۳۰ ما ۲ 
(۲۰) فى الشکل المقابل : 


آب ح متلث قائم الزاوبه فى ب 


(۲۱) فى الشکل ا مقابل : 


A‏ ؟ سح قانم الزاوية فیس 


سے بسح بد بحيث ح۶ = ۰ سم 


فان : ۴ب < ہہ 


۳۱۰ )( 


۰(ب) ۲۰ (ج) ۱۵ 


© 69 ف الشکل المقابل : 


سح » 2 ح٢‏ مثلتان قائما الزاوية فی ت ٤‏ على الترتیب 


فاذا کان تح وو و 


اب لو 
5010 1 


1 8 


توںات علیا 
39 5 2 ۱ 1 
aa 2‏ سا 


) فى الشکل امقابل : جن 
الدائرة م طول نصف قطرها ۵ سم 
1ح مماس للداثرة عند | 6 ۶1 = ۱ سم 


و 
9 
۳۷ 


فان : مه (د حاعء) = 


"۵۳ )1( 


۰ (۲۵) فى الشکل امقابل : 
طول اح = سیم ۷ 
0 لاوز (ب) ۱۰ 98 
الجسم (ج) ؟ 2 (د) ۰ : 
٥ 5‏ 3 !بح مثلث » رسم اء | بح فإذا كان : ۱-۱ سم ۰ 


موقع ايجي هاي دوت كوم 


ف () فى الشكل المقابل : 
أى مما يأتى صحيح ؟ 
0 6-6050 زب) 6 < 9 <0, 
<O‏ 0 > 9 (.) 6 <0 0۰ <0, 
© (۳۷) فى الشکل امقابل : 
إذا كان : ؟ ح قطر فى الدائرة م 


فان مساحة الداترة ال مار برؤوس ۸ بح 


تساوی = × م١‏ 0 1 000000000 


(1) ما ی (ب) متا ى (ج) ۱ +1۲ ۲ 


8 2 آوجد قيمة کل من سس » ص فى کل شکل من الأشكال الآتية : 


8 03 آوجد قيمة كل من الزاویتین /0 » (] بالقیاس 


استینی فى كل شکل من الأشكال الآتية : 


[3 ۱ب ح مثلث قائم الزاوية فى ب آوجد مه (د ح) لأقرب دقيقة إذا كان : 


(۱) اب - ۱۲,۱ سم ٤‏ ۱۸,2 سم AL.‏ 

( < ٥ہ‏ - 000 
درا ۳9 ی ۸ سم E:‏ 
(۳) اب = ۲۷,۲ سم 6 ساح = ۲۰,۶ سم کڈ 


(۱) ١س‏ ۶ سم 3 جاح ترا عنم 
(۲) اب< ٥‏ سم 0 ساح = ۱۷,۱ سم 
(۳) اب < ۵,۲ سم 6 جح ۱۲,۲ سم 


(6) سح = ۱ سم ۰ اچچ ۲ سم 


01 ۴ 9 تک 


E Nu ۱ )( 


۷ 
9 


اک کی رفا ضر نع 


8 © 30 طبیق م مستویات علبا ہیی سم 
2 3 هو تذ کر ِ —— 7 
لجان الوتر اب طوله ۲ تم 1 2971 


۴ے قطر فيها ثم رسم 
8 دائرة طول نصف قطرها ۸ سم » رسم آح قطر فيها ثم 


۶ ؟) إذا کان : اب ح مش قائم الزاوية فى س »لآب - ۱ سم ومحيط ۸ ۲ج‎ ° 01 » 5 3 AA 


۱ 
۱ 
1 3 ا (دح) = NOR‏ 


بقابل زاوية مركزية قیاسها ۱۰ 
ra‏ اتر ةح طول د 5 قطرفا ۷ ا ات يقابل د کد ا وا شا 


1١ ۱‏ کا۸ ج۷ 
1 ہے ا ںو ا e‏ 5 2 ت7 
احسب طول ؤس لاقرب نلانه آرقام رت ١‏ ص عع) اذا کان : بح کا قائم الزاوية فى س وکان عت 6 مساحة 
ENE ۴‏ 
ہہ ہس 38 ےا : - RCN‏ ۳ 
و رن سے ا ےا نا ۱۸۸ من سم 3 » اب + یی سم فان : ص (د ۲) ۱ 
E VE WA (i 13 5 7‏ ا 01 
او ا وی و وف (i)‏ (ب) ۳۷ ٠٤١‏ | (ج) ٢٦٦۸‏ 
زه) فى الشکل المقابل : اک 


قطعة آرض E‏ شکل معین اب حء طول ضلعه ۱۰ آمتار » مه ہو سے سس ۱۱ ۱۰۵ 


۱ ادا كان 1.9 ENE‏ 
آوجد + وك قظریه ابو E‏ ۹۰ مترا تقريبا » ۱۲,۲۸ مترًا 27 
۲ب حار مستطیل طول قطره ا - ۲۶,۸ سم ۰ ت(ذ1خب) ٣٦٣<‏ ۲۳" ۹ : یہی ا 
6 2 ۱ 1 ۱ 
اوعد طول کل موہ یت پیب ۸۰ سم تقرييًا 6 INV‏ 
ا 0 ؟ س حء شبه منحرف متساوى الساقن فبه : 3 
ھ ‏ وى الساقين فی الد 
E SEN‏ . آب <جو< ۵ سم 6 ۱ء - ؛ سم 7 بح = ۱۰ سم - 


آوجد قياس كل من زوایاه الاربعة. ۳ ۵ I‏ 


مسائل تقيس مهارات التفکں 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات العطاة : : E E:‏ 


إذا فرض أن هناك راصد عند نقطة ! ونظر إلى جسم 
عند نقطة ح أعلى مستوى النظر فان الزاوية المحصورة 
د الشعاع "تب الافقی والشعاع ١ح‏ الواصل بین تح 
عين الراصد والجسم المرصود تسمى زاوية ارتفا الجسم المرصود ح بالنسبة لنقطة ؟ 


ر زاوية اةنخفاض 
إذا فرض أن هناك راصد عند نقطة ! ونظر إلى جسم 
عند نقطة ح أسفل مستوى النظر فان الزاوية المحصورة 
بين الشعاع اب الأفقى والشعاع ؟ح الواصل بين عين 


الراصد الاو ا شی راو اتضاف ال یوک : 
هس که بالنسبة لنقطة ۲ 


قياس زاوية انخفاض ح بالنسبة إلى ! یساوی 


۰ 


۳ 


سب 


قياس زاوية ارتفاع ؟ بالنسبة إلى ى 


زاویة انخفاض 


وذلك لان ی (د ) ی (دح) (بالتبادل) 


زاویة ارتفاغ _ 
۱۹1 کح 5 


باستخدام الشکل المقابل أكمل ما یأق : 
١‏ زاویة ارتفاع الشخص | بالنسبة للسيارة ح ھی 8+ 


۲ _ زاوية انخفاض السيارة ح بالنسبة للطائرةب هى EE‏ 
۱ زاویة ارتفاع الطائرة ب بالنسبة للشخص ‏ هى ONE‏ 
> زاوية انخفاض الشخص ١‏ بالنسبة للطائرة ب هى ES‏ 


J EES 
من نقطة على سطح الأرض على بُعد ٥ہ متا من قاعدة منزل وجد أن قياس زاوية ارتفاع أعلى نقطة ق المنزل‎ 
یساوی 57 ۲۸ آوجد ارتفاع المنزل لأقرب متر.‎ 

الک : 

بفرض أن ؟ب يمثل ارتفا ع النزل 
هم - کت 
.ا بو طا ۸۳ے .2 منوا. 
.”. ارتفاع النزل = ٠٤‏ مترًا تقژیبا. 

الى 9 
من قمة برج ارتفاعه ۵۰ متا وجد أن قباس زاوية انخفاض جسم واقع ف الستوی الأفقى ا مار بقاعدة البرج 


یساوی ۲٤‏ ۲۲۳ آوجد بعد الجسم عن قاعدة البرج لأقرب متر. 


Sg DD 
بفرض أن ۴ب يمثل ارتفا ع البرج‎ 
دى ح هی زاوية انخفاض الجسم‎ .. 
) (لان ۶۲ // سح‎ ۲۲ ۲٤ = ف (دح) دى (د۶ ؟ح)‎ ٠ 
ا‎ r 


2 بعد الجسم عن قاعدة البرج < ۱۱۱ مترًا تقربيًا . 


۱۸ ۲۲ مترًا عن.قاعدة عمود رأسى» وجد أن قياس زاوية ارتفاع قمة العمود هو‎ ہ٠‎ 0 7٤ 


آوجد لأقرب متر ارتفاع العمود عن سطح الأرض. 


۰ EgyHigh.Com 


الدرس الرابع 


موقع ايجي هاي دوت كوم 


۱ 

۱ 

66 ES 
أ‎ 


مثبتة رأسيًا على سطح الأرض فوجد أز وا 


۴) 


۶د CET,‏ ہر ہے رن 7 ہیاک و : ١:‏ 
وقف شخص طوله ۱,۵ متر علی بعد ۱۰ آمتار من قاعده ری عم من قمة صخرة ارتفاعها ٠٥‏ مترا رصد شخص سفينتين فی البحر على شعاع واحد من قاعدة 


انخفاضیهما ۱۰ ۳۲ » ۳۰ ۶٩‏ آوجد البعد بين السفینتین. 


57 77 ۱ 
o 1‏ ية لا ب مر ۱ 
دا ارتفاع أعلى نقطة فى السارية ساوی ۲ احسب طول السارد کر 


ا لی سکیا 
بفرض أن ؟س يمثل ارتفا ع الصخرة » ح البعد بين السفينتين. 


۱ 7 ۰ 0۰ 
٠.‏ فى ۱۸ات۶ : طا ۱۰ 0 ET‏ 


بفرض أن : ؟ب يمثل ارتفاع السارية » ح۶ يمثل طول الت . 


2 0٠ EE EEL ٤٦ 
ی گے سح 6 متر تقرییا‎ 
1 طا‎ 


ا ا لو اتا - 11> ۲ ۰ 22 ۸,۵ متر 3 رن ۵٠‏ 
3۹ آد م » فى ۸ بح : طا ۲۰ ۶٩‏ 2 
٠٤‏ طول ؤس = ۴ ن + نس حیث : نس = حء = ۱,۵ مترا ».بح می و گا 7 
وا ۳۰ ۶٩‏ أن 
کھت .و۱ کے ول ا زار O‏ آ5 E‏ 


عمود إنارة ارتفاعه ٤‏ ,۷ متر يلقى ظلا على الأرض طوله ۵,۵۵ متر. الحم 


أوجد بالراديان قياس زاوية ارتفاع الشمس عندئذ. 


بقرض أن : ؟ ب يمثل 


تو 


بفرض آن : اس یمثل عمود الانارة 


» ساح يمثل ظل عمود الانارة على الأرض 


ا 


ریا پا کپ 


من أستلة الكتاب المدرسن 


دوت كوم 


مه مستویات علن 
یچ > 


أسئلة الاختیار من متعدد 


بين الإجابات ا معطاة : 


Massel ۳ E : 3 0‏ ۱ 31 
4 نعل على شطع الأرض تس ۰ مترا عن قاعدة برج قيست زاوية ارتفاع قمة البرج فكان 


اختر الإجابة الصحيحة من بين 


قياسها ۰۷۲ فان ارتفاع البرج لأقرب متر يساوى ............... مدر. 
(1) ۱۲۰ (ب) ۱۲١‏ (ج) ۱۲۲ رد) YY‏ 
(۲) رصد شخص طائرة على ارتفاع ٠٠٠١‏ متر فوجد أن قياس زاوية ارتفاعها 8 
فاٍن بعد الراصد عن الطائرة بساوی ہی یں لاگرت فدہ 
OD‏ (ب) ۱۱۹۲ (ج) ۱۳۰۵ (د) ۱۵۵۱ 
(۲) من قمة برج ارتفاعه ۸۰ مترًا إذا وجد أن قياس زاوية انخفاض جسم واقع فی الستوی الأفقى امار 
بقاعدة البرج ۱۳ ۲۶ فان بُعد الجسم عن قاعدة البرج يساوى تقريبًا اج 
او يمسن (ب) ۱۷۸ متر (ج) ۸۸ متر (۲۱)۰متر ۳ 
(ع) من قمة منارة ارتفاعها ۰ متر عن سطح البحر قيست زاوية انخفاض هدف ثابّت عا Eres‏ 
فكان قياسها ۸۰" » فان بُعد الهدف عن قمة المنارة یساوی ر 
۷ نان (ج) ۸۰ (د) ۸۱ 


(۵) عمود انارة طوله ۸ مد لق Ê‏ ۰ 

) إحان متر بلقم ظلا على الأرض طوله رر ات ا 1 3 
© مير » فإن قباس راوية | تفا ء ااد ۲ 

لاقرب درجة يساوى اا ص ارضفاع ھی ا 


۱ ۰ 


(ج) ۳۹" 


نت عن سطع البحر یکون قياس زا 


00 


۸ 
(ہ) من قمة صخرة ارتفاعها . (د) ۵۸ 


الصخرة ۲۰۰ متر بالرادیان - ۳ص زاوی انخقاض قارب بت ا 
NE +00۳80‏ 
ات فة 5 اداه (د) ۲۶ 
وم 7 مسا ات مس ساط ک0 
ای جس تو الافقی عندذ یساوی نک ات فی دراو قیاسها ۲۱۰ 
)١(‏ ,۹۲ 00,00 ۱ ملا مزا 
707 وول حيطا مور دای (د) ۳۷۱,۸ 
الأفقية یساوی ۰۳ . فا 72 س الزاوية الت ۱ : ۲ 
دی ان ضا ضا یں و لتى يصنعها الخيط مع الأرض 
00 (ب) CO ۱٩‏ ںا متر. 
(ج) ۸۲ 9 
ل ۰ 


شخص طوله ١١١‏ سم ويقف على سطح الأرض وعلى بُعد ۲۰ متوّا من شجرة رأسية وجد أن قياس 
زاوية ارتفا ع أعلى نقطة فى الشجرة يساوى 1۸ ۲۲۱ فان ارتفاع الشجرة - اہ مو 
١2 )0( ۱۳ )1(‏ 


(ج) ۱۲ (د) ۱۱ 


فى الشکل امقابل : 
إذا قيست زاویتا ارتفاع قمة برج طوله ۵۰ :]۳ متر 
من النقطتين ؟ » ب على نفس الخط الأفقى ا مار بقاعدة 2 

البرج فکان قیاساهما ۳۰ ؛ ۱۰ على الترتیب 
فان البعد بين النقطتین ؟ » س یساوی متر. 


۲۲۱۰۰۱ (ب) ۰۰ ۳ (ج) ۱۰۰ (د) ۵۰ 


6012 من سطح منزل ارتفاعه ۸ آمتار رصد شخص زاوية ارتفاع قمة عمارة آمامه فوجد أن 


قياسها 7” ورصد زاوية انخفاض قاعدتها قوجد أن قياسها ۲۸ فان ارتقاع العمارة لأقرب مدر 


(ب) ۲۸ (ج) ۲۹ NS)‏ 


قاعدة الصخرة ھا AF i i‏ 2000 فان البعد بين 
| فينتبن سے ما ا تا متر. 


(ج) ۲۶,۷ (د) ۸٦۰۷‏ 


00000 (ب) ۱۷۰۷ 


69 إذا کان قياس زاوية ارتفاع الشمس ۲۰ فإن طول ظل برج ارتفاعه ۱۵۰ متر على 


ES 7‏ د) ۲۷۵ 
و6 من قمة تل ارتفاعه us‏ ۱ ۲ مقایل قباساهما ۲۰ ۶ ۱۶۵ 
على الترتیب فاذا كان كلد من قاعدة التل والبرج على نفس الستوی الاققی 


22۵۳ ة) (ب) ۲۷۲-۳۲۰۰ ) 


و6 اذا كان طول ظل برج رأسى على الارض الأفقية عندما كانت زاوية ارتفا ع الشمس قیاسها ۰ اکیر 


من طوله عندما كانت زاوية ارتفا ع الشمس قیاسها 0 بمسافة ۱۰ متر فان ارتفاع البرج< ا | 


(ج) ۲۷۰۰ د ۲۷(۲۰ +( 


۱ (ب) ۲۰ 


) ۲۱ YS ۳۳-۲۰۰۰ رف‎ 


الدرس الرابع 


التعاصر (رياضيات - ل 0 ی4 CENA‏ 


4 27 1 


1 
ي_ے۔۔ مہ ۳ 


rE‏ ان در ا 


٠ 3 1‏ تذكر ٠‏ تطبیڈ 
60 ف الشكل المقابل : 


رصد شخص من قمة جيل ارتفاعه ۲,٠١‏ كم نقطة على سطح الأرض» فوجد أن قياس زاوية انخفاضها 
رہ جک 4 شجره ۱ ۱ 
7 و مت 
على الضفة الأخرى للنهر يساوى ۰ وعندما تحرله ۲۰ ٩‏ 
اتجاه اب فان قياس زاوية الس 


القارب عن قاعدة الثا 1 


مبتعدًا عن الشجرة فى 
الشجرة أصبح ۳۰ فان عرض النهر = OOO CEE‏ ایو 
€( (د) ۲۰ 


٦۰ )1(‏ (ب) ٠٤‏ ۱ 0 ست القت ا 


0 قام شخص من قمة برج مراقبة ارتفاعه ۲۰۰ متر پرصد سفیددیں ای ابحر قى تفس سنوی البرج يساوى ۲۲ ۲۸" سیت 5 2ھ 
اثار بقاعدة البرج وفی جهتین مختلفتين من برج الراقبة فكان زاویتی اتخفاضيهما ٠١‏ ۴۶۰ 


رة إذا كان القارب بقع مع قاعدة المنارة فی مستو أفقى واحد : 


0 عمود إنارة طوله ۷,۲ متر يلقى ظلا على الارض طوله ۶,۸ متر 


المسافة بين السفينتين - 00 مت 
آوجد بالرادیان قباس روه ارتفا ۱۳۰ 
(1) ٥٥ہ‏ (ب) "4ه (ج) ۱۳٩‏ (د) ٩۱۵‏ وجد بالرادیان قياس زاوية ارتفاع الشمس عندئذ 


00 من قاعدة وقمة منزل ارتفاعه ۱۰ أمتار تم رصد زاویتی ارتفا ع قمة برج مقابل فکانتا "٩۰‏ 
الترتيب فإذا كان قاعدتى المنزل والبرج على نفس الستوی الأفقى فإن ارتفا ع البرج = E‏ 


(۱) ۱۰ (ب) ۱۰ (ج) ۲۰ از« سو 


اي زج 


1l: 0 ا ۶ ار رہ‎ E 
من على بعد ۸ أمتار من قاعدة شجرة وجد أن قياس زاوية ارتفاع قمة الشجرة 3 اس ار‎ 8 


الشجرة لأقرب رقمين عشريين. 


5 
8 


#8 وجد شخص أن قياس زاوية ارتفاع قمة برج یساوی ۱ ۹ فا 


إذا کان الشخص یبعد عن قا ة لیر 
٠‏ مترًا فما ارتفاع البرج ؟ ع0 


قق من نقطة على سطع الزض تب 8 


عن قا ۸9ن 
عدہ منزل وجد أن قيا 
ارتفاع المنزل لأقرب 000 5 


۱ 
(2 
۱ 


ايجي هاي دوت كوم 
۰ مستویات عليا 


2 اع و 53 یق 0 5 E‏ ی یر 
: الأر< کان ا 

۱ ۳1 ۴ سطح الارض بحیت دن الو سس 
للا وقف رجلان فى جهتين مختلفتین من سارية علم مثبتة رأسيًا على ع وقاء 


ارتفاع قمة السارية وکان قیاسا زا ۱ فى () ف الشکل ا مقابل : 
راع مق سی سا اا س ا 1 ۱ 
او یں ن الرجلین ظل زاوية ارتفاع قمة البرج من قمة المنزل - 5-5-5 
ارتفاعها هما ۹٦‏ 5ه" ۱۲ ۶۷ آوجد البعد بين الر<٭ 0.7 ا" 
. ل در 
إذا كان طول السارية ۱۲ متا (بفرض إهمال طولی الرجلین) 3 (1) رع 
Nb e: 1 ۱ ۱‏ وا ۶ 
کا کے هما عند سح وال ۰ 4 
٦‏ سل برجا ارتفاعه ۰۰ متا قاعدته ب وقمته | » وقف شخصان احد د 9 
a‏ پیات »و فا وس (ج) ۱۰۰ طا ۸۰" 5 
تیب 
البرج » كان قياسا زاویتی ارتفاع قمة البرج 0۲۹۲" 0۳۷" على الترتيب فاوجد طول ح ۶ فرح( Ts‏ ااه 
طولی الڈ . ين). A‏ / 


(۳) قى الشکل امقابل : 


من قمة برج ارتفاعه ٠٦‏ متا رصدت سفینتان فى البحر على شعاع أفقى واحد من قاعدة البرج فوج 
ا| قباسی زاویتی انخقاضیهما ۰۱:۷ 6۱۲۵ عل التب 


أوجد البعد بين السفینتین لأقرب متر. "٠‏ الترتیب سب » ص اا اج < ا 


قست راو e‏ 


¥8 یقف شخص على بعد ۸۰ متا من قاعدة برج على قمته سارية عم فلاحظ أن قياسى زاویتی ارتفاغ )فطاعم زی کا ام 
7 6 
رية وقاعدة السارية ۵7" » ۵6" على الترتیب. (ج) ف طاس پل صن) 
اوح سارية العلم لأقرب متر (بفرخ شخ ۹ 
وجد طول سارية العلم لأقرب متر (بفرض إهمال طول الشخص). دوت ۹۰ 


لف ٢‏ تقترب سفينة من مذ 
ھا 02 تقتر من منارة ارتفاعها ۰ مترا » رصدت قمة المنارة فى لحظة ما فوجد أن قياس زاوية ار 


ل ۰ وبعد ٠١‏ دقيقة رصدت قمة المنارة ثانية فوجد أن قياس زاوية ارتفاعها ۳۲ 
۰ علمّا بانها تسیر بسرعة منتظمة. 


7 لحنت تلا 4 ال 


۱9۶۳۰ متر/ 
0 


ڈالثا مسانل تقبس مهارات التفکیر 


قإذا رسمنا فی الدائرة م نصفی القطرین ۲۶ » ۶ب 

- كما فى الشکل القابل - فان سطح الدائرة 

ینقسم بهما إلى جزأين کل منهما یسمی «قطاع دائرى». 

ه فالجزء م ؟ حب یسمی قطاعًا دائريًا أصغر بینما الجزء م !وس یسمی قطاعاً دائريًا أكبر. 
ظ « اوس 0ع ب N‏ ا ال 
6 قوس القطاع الأصغر » !ىس بقوس القطا ع الأكبر. 


۱ ار مساحة أ مساحة القطاع الدانری ۴ الدائرى 


۱ 
| 
۱ 
۱ 
ا 


(U ۱١ش‎ 

بملاحظة الأشكال السابقة نجد أن : ۳( 

7 مساحة القطاع زم !<ب) 
SEET (a‏ 

ى_ مساحة القطاع (۶احس) 
مساحة الداترة م 


مساحة القطاع (م احت) 


الدرس الخامس 


ل( : سس و ہ (دامس) ا یں 
ما ال و ۲ .. 0 کو E‏ 
١ا‏ : مساحة افا ۱۱ لک م (د ابا 0 - 00ج 
3 قياس الداثرة م ‏ ۳۹۰ ۴ 


أى أن النسبة بين مساحة القطاع ومساحة الداثرة هى نفس النسبة بين قياس زاوية القطاع وقیاس الدائرة. 


مساحة القطاع قياس زاوية القطاع 
مساحة الداترة ۔ قياس الدائرة 


1 ا 5 ےا ناب می ۶ 3 
وإذا رمزنا إلى : قياس زاوية القطاع بالتقدیر الدائری بالرمز © وقیاسها بالتقدیر الستینی بالرمز سس » طول 


نصف قطر الدائرة بالرمز نق وطول قوس القطاع بالرمز ل فا 


3 ۶ 
لی 3 اه : 0 8 
ا ہہ دج وڈ .”. مساحة القطاع الدائری = > × 7۲ نق 
| ای أن مساحة القطاع الذائری = + 0 نق" 
مساحة القطاع الدائ رو کن 1 5 E‏ 
ع وا : اثری - ڪه × 7۲ 
تس ٭٭ : مساحةالقطاع الذاتری × 26 نق 


مساحة القطاع الدائرى - ,+ ج × مساحة الداترة 


- 0 5 


ل 
نق 
6 ۰ مشاحة 


القطاع الداثری = + 0* نق" مساجه رست وج 


ینتا چم 


یں ء رد 
ای أن ! مساحة القطاع الدائرى < ۲ ل نق 


موقع ايجي هاي دوت كوم 


3 کک اڑا 
8 3 ظ ا ۱ u‏ 8 
0 رہ و ار ۱ ظ 
.ی لها نق اذا كان قباس زاویته 0 وال 1 
آوجد مساحة القطاع الدائرى الذی طول قوسه ل فى دائرۃ طول نصف قطرها نق ' 4 E‏ قطاع داثری طول نصف قطر داثرته ١١‏ سم » ومساحته ۲۷۰ سم" آوجد : 


الداثری » سس بالتقدیر الستیتی فى كل مما يأق : 


1 


طول قوس القطاع. ]٢[‏ قياس زاوية القطاع بالقیاسین الدائرى والستینی 


3 


û 08 


0 جد مساحة القطاع الدائرى الذى طول نصف قطر دائرته = ۷ سم ء زاويته المركزية قیاسها ١‏ 35 


[] آوجد مساحة القطاع الدائرى الذی طول نصف قطر دائرته ته = 1,0 سم وطول قوسه ۳۰ 


]| وج مسناحة القطاع الداثری الذی قیاس رار ۰ فى دائرۃ طول د ره 


فطع دزی طول نمف قط دار ۱۲ سم ومحیطہ ٥ہ‏ سم ويد ما 


لس جي هاي دوت كوم 


1 يت 17ت - :سم 
دائرة م طول نصف قطرها " سم » رسم فیها نصفا القطرين 1۶ ۴ب ؛ 


آوجد مساحة القطاع الأصغر م اب لأقرب سنتیمتر مربع. 


ا ا ۰ 
:مر سسسشسأگ۱ ڈ 


ترسم لح 1 آب يقطعه فى ح فيكون ح منتصف آب 


بی کک جح ٥‏ سم 


9 ۸ جم فيه : ى (د٤حم)‏ = 
0 آحى 
كا راص 9 
ےھ 9 (د۶۲ے) oF A= oT TT FE x Y=‏ ۱۱۲* 


7 مت كام ای قوب فی اب-۱ E‏ ری مر ص۳۳ 


دائرته يساوى ٢١ب‏ قطع ٢ح‏ فء أوجد لأقرب سم" مساحة المنطقة المحصورة بين 7 
٤ 2 6 DIE?‏ 0 


الساحة الطلوية = مساحة ۸ ١سح‏ - مساحة القطاع ١ہو‏ 


من ا سئلة الکتاب المدرسن 


أسئلة الاختيار من متعدد 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
محیط القطاع الدائری الذى طول قوسه ٤‏ سم وطول قطر دائرته ۱۰ سم یساوی سے 


(1) ۱۶ ۲ (ج) ۳۰ (د) ۱۰ 


(1) ۲۶ (ب) ۱۲ (ج) ۱۰ (د) ۸ 


| (10) > (ب) ۲۵ (ج) ۱۲,۵ (د) ۱۰۰ 
مساحة القطاع الدائرى الذی قياس زاویته ١.”‏ ' وطول نصف قطر دائرته ٤‏ سم تساوی <O‏ 
۱ (1) ۶,۸ (ب) ٩,۱‏ (ج) ۱۲,۸ (د) ۱۹,۱ 
مساحه القطاع الداثری الذی قياس زاویته ۰ وطول نصف قطر دائرته ۲ سم تساوی 
(î)‏ ۲ ۲[ (ب) ۱ 7۲ ۹ 
۱ ۱ (ج) ٩‏ 1۲ (د) ۱۲ 26 
رہ اذا كان محيط قطاع دائرى ۸ سم وطول قوسه ۲ سم فان : فق < .... 
ا ۱ : 1 
در 
فإن طول قوسه يساوى 001 اسم 7 
١١)1(‏ (ب) ۸ (ج) ۳۲ 
مساحة القطا ع الداثرء ال ۱ او 
ع الدانری الذى محیطه 
گس ۲ سم وطول قوس ٦‏ تس 
٦)‏ (ب) ٩‏ 0 ميم وی EES‏ تب 
جا ۱۲ 
(۹) 22 مساحة القطاع الدائرى الذى طول نم - 0 
تمس 8 ل “ار دائرته يسا : 
(1) ۶۰ (ب) ۳۲ 
001 : (ج) ۲۶ 
ھی ع داخرى مساحته ۵ سنج وطول ی" (د) ۶۸ 
۱ سام فان : کے 
00 کان بط يق E eer‏ 
ھ72 ۳ 8 
(د) ۱۵ 


قطا غ دا رما 0 . کا کا 
غ دادری متا ده ٤‏ سم" » وطول تصف قطر دائرته ۲۰ سم فان طول قوسه یساوی ںی 


8۵۳۵ (ب) ۵ ہج (د) ۶۰ 


اذا کان - 20 
إذا كانت مساحة قطاع دائرى تساوى ۰ سم" وقياس زاويته ٢۰٢‏ ٴ 


فإن طول نصف قطر دائرته يساوى 


ہا ات 
0 (ب) ۵ (ج) ۱۰ (د) ۲۰ 
طول قوس القطاع الدائری الذی مساحته 11٦‏ سم" » وقياس زاويته المركزية > هو 0 ره 
00 (ب) ۱ 1۲ (ج) 1 (د) ۲ 7۲ 
محيط القطاع الدائری الذی مساحته ۲۶ سم" » طول قوسه ۸ سم يساوى نر ےت 
02 (ب) ۱۶ (ج) ۲۲ (د) ۲۶ 
) قطاع دائری مساحته ۶0 سم" وطول قطر دائرته ۲۰ سم » قان محيطه يساوى رت تن 
(1) ۲۹ (ب) ۱۹ (ج) ۳۹ (د) ۶٩‏ 
)٦(‏ مساحة قطاع دائری ۲۷ سم" وطول نصف قطر دائرته ٦‏ سم 
» فان القياس الدائری لزاویته المركزية = کل 
۵0۲۱ ,۱ ۱۳ یں (د) ۶,۵ 
(۷ قطاع دانری محیط» ٤‏ نق سم حيث نق طول نصف قطر دائرته » فان القیاس الدائرى لزاویته المركزية 
یساوی اکا جا انان اتا 
(1) + (ب) ۸ (ج) ۲ (د) + 
۵ قطاع دائری طول قوسه (ل) وقیاس زاویته ۱,۲" مرسوم داخل دائرة طول نصف قطرها (تق) 
فان محيطه = or‏ و دایز خی وحدة طول. 
(۲1 ۱,۲ نق (ب) ۲,۲ نق (ج) ۱,۲ نق" (د) ۲,۲ نق! 
00 قياس زاوية القطاع الدائری الذی طول نصف قطر دائرته نق سم ومساحته ل نق" سم 
ساوت تا 
002 1۳ (ج) ۹۰" (د) ۶0" 
() قطاع دائرى محيطه ۲۶ سم وطول قوسه ۱۰ سم فإن مساحة سطح الدائرة التى تحوى هذا القطاع 
تیاو O‏ سر 
2170 (ب) ۱۶ 1۲ (ج) ۶٩‏ 7۲ (د) ۱۵۶ 7۲ 
۰ 9 دائرة مساجتها ۰۳,۲ سع۲ فان مساحة قطاع من هذه الدائرة قباس واو ۷۲۳ 2 0 10 
() ۱۰ (ب) ۱۱ (ج) ۱۳ (د) ۱۲ 
60 دائرة مساحتها ے۹٦‏ 3 فان مساحة قطاع من هذه الدائرة طول قوسه ۲۲ سم > مض سو 
0 (ب) ۱ (ج) ۶۰۰ (د) ۲۰۰ 


"١ EgyHigh.Com 


الدرس الخامس 


موقع ايجي هاي دوت كوم 
5 م An‏ پھ مستويات عا Aa‏ 13 
۱ 2 3 ه تذکر > سی 1 3 1 . 
8 7 عفن ف u, mT‏ 1 
: 3 نصف قطر دادر فى الشکل المقابل : 
۵ 6 قطاع داتری طول قوسه ٤‏ ل سم وطول نق +۲ ) (۰) ۲ (ل ۲۰ نق) ۱ 
5 (ج) ۲ (نق Cw‏ نحتف دائرة ۰ ۱3 
E‏ 170 وطول تضف قطن وب ۱ ادا كان ۰ ۱۳ 
0 9۵) قطاع دائری طول قوسه (ل) وقیاس ر چو 
قان محیطه دع فان 0 = ر 
نت ۲ + 0 (د) ۲ نق (۱ + 0 
۱ )تو JF‏ (ب) فق +۲ ل (ج) تق | 2 یت U)‏ (ب) ۱۰۵ (ج) ۱۰۸" 
(IF‏ از ومساحته ۷۷ سم" فإن قياس زاویته + دس بی ۳ ۴ 
(o‏ 4- 4 ۳ ۱ 2 5 1 
e ۱‏ ) ۱ و ۷ ) ) 411 (د) ۱ 1» 2 ۲ ١‏ 0© فى الشكل ا 
2211-0 ب) اء 2 جا ۲ 1 ۳ 0 ۲ 
0 یا 7 ہے نت مساحة الجزء الظلل - ۰۰۰۰٣۰‏ سم 
9 قطاع دائری مساحته م زاد طول قطر دائرته إلى الضعف فإن مساحته تصیح سا باعتبار ار سک : 0 
تاه الرکریه لا تقیر. 3 ١‏ 
کت 32 ۱ ۳ 3 )+( ۳۷۹ 7۲ (د)۱ 7۲ 
(۲)1م (ب) م (ج) ۲ م ا 3 : 
(۷)) دائرۃ طول نصف قطرها نق سم وكان محيط قطاع دائرى فيها (۲ نق + ۸) سم 
فإن مساحة هذا القطاع و وا 
(1) نق" (ب) ٤‏ نق" (ج) ۸ نق" (د) ۶ تق 


۸) إذا كانت النسية بين مساحة قطاع دائرى إلى مساحة داثرته كنسبة ۲ : ه 


قإن قياس زاوية القطاع > ........... ار ٣‏ 


6 .سس سس سس نکر يبا سس سس سس سر و[ 


)1(1 (ب) ۷۲ (ج) ۱۰۸" (د) ۱۶6 
61 إذا كانت النسبة بين مساحة قطاع دائرى إلى مساحة دائرته كنسبة ۲ : ۷ وكان محیط الدا: 
ظ 1 سم فان طول قوس القطاع = IS O‏ - 
۱ 60 (ب) ٩‏ (ج) ۱۲ 
(۲) فى الشکل المقابل : 
مساحة المنطقة المظللة تساوی ی ا 


EEE‏ ہہ 


4 


E 
ر یم‎ 2 ۲ ۱ ۰ 


7۳0 


موقع ايجي هاي دوت كوم 


1 07 6 و تطبیق که مستويات‎ E 
و تذکر نهم ات 71 ل‎ 3 2 
7 585 2 
: فى الشكل ا مقابل : م ) فى الشكل المقابل‎ 7 © 
جج ناض لس دم ۲ إذا كان طول عقرب الدقائق = ۱۸ سم‎ 
طول نصف قطر الدائرة م ۸ سم فإن الساحة التى يغطيها خلال ہ دقائق‎ » 
سه"‎ O = من حرکنه‎ 7  < فإذا كان : فى (د ۴م س)‎ 
: ESE ¬ 2 سم‎ a +] 
7۲ ۲۷ قإن مساحة الجزء الظلل 7 )( ۱۸ 7۲ (ب)‎ 
۵ ۷۱۹۱ (ج)‎ ٩۷,۱ (ب)‎ ۷۹,۱ )1( 
7۲ ۵6 (ج) ۲۱ 7۲ (د)‎ 
۱ : فى الشکل ا مقابل‎ ۲ © 
: فى الشکل امقابل © €9 ف الشکل امقابل‎ ۳9 
سم 8 یں‎ ٠ دائرة م طول نصف قطرها‎ 
م مركز الدائرة » محيط الجزء المظلل = ۶۵,۷ سم‎ 
ET ۱ 1 »ی << اج » ی (د اح م) < ۲۳۱" : وک‎ 
فان مساحة هذا الجزء - .24289۳ مہہ‎ : E 
0 دا حه لجزء لمظلل < سس ںا سم‎ 
[۲ ۵۰ (ب) ۲۰ 1۲ (ج) ۶۰ 1۲ (د)‎ 7۲ ۲۰ )1( 


© (ع) ق الشکل امقابل : 


نصف دائرة مرکزها ‏ فإن مساحة الجزء الظلل ے ............... ,۲ 
(1) ۸,۲۹ 111 


(ج) ۵۲ ,ه 0+00 َ 

© (6 ق الشکل المقابل : ۱ 
إذا كانت : ؟ (e » ۲۷ ٤(‏ 
فان : مساحة الجزء المظلل تساوى 

Té (i) 


موق ايج هی وت درم 


9 تویات علیا 
3۳ ه تذکر ۷ء مد E‏ 


© € فى الشكل ا مقابل : x‏ با 
e > 1‏ ۱ 0 إذا كانت م مساحة قطاع دائرى فی دائرة فإذا نقص طول نصف قطر الدائرة إلى النصف 
دائرة مرکزها م وطول نصف قطرها ؟ سم » 0 ( زاويتة الركزية فان مسا ۰۰۰٠۷۰۰۱۳‏ ۱ 
۱ 3 تارف کزی دا حه القطاع تنقص ہمقدار کت یا 
6 یہ ۶ ۵ < ۰۱ 
۱ ۲ (۱) + (ب) + 6 7 ۳ 
فإن مساحة القطاع ۶ م ب تساوی "مج ۲ TA‏ ا کک با 
کل 0 مت ã‏ ۰ 
(i)‏ 7۲ (ب) + 7۲ (ج) ۲ 7 (د) 3 3 0 (٥م)‏ فى الشكل امقابل : ا 
© مم فى الشكل ا مقابل : / / ۳ قطاعات دائرية من دائرة طول نصف قطرها نق سم 
۱ پت © 3۳ ت 5 ار : عات 3 و کے کہ 
اقا کان طولب :تطول اب الك ۹ہ و ٣‏ قطاعات دائرية آخری من داثرة طول نصف قطرها ۲ نق سم 
فإن مساحة القطاع الظلل = 0802 فان المساحة الكلية للشكل = SSE‏ سم" 
1 
N) 7۲ ٩۰ )1(‏ (ج) ۱۵۰ 7۲ (د) ۱۸۰ 77 ۱ (1) TT‏ ( متا (م) نو 
١ : ۲ ۱‏ 1 
© (2) فى الشکل ا مقابل : ۱ جه 67 فى الشکل امقابل : 


۷ دوائر متطابقة 


© (2۱) فى الشکل المقابل : 
إذا كان : م ۴ :مب :مح د : :1 ٩‏ 
مساحة الق 3 1 

و مساحة القطاع الاصفرم 11 
ER E SEET 1‏ 


0 (ب) + 


7 69 داثرة طول نصف قطرها نق قسمت إلى له من الق 
فإن مساحة القطاع الواحد - 


لت لابج هاي “دوت كوم 


8 ول مستويات عليا 
E‏ کت و تطبیق 
2 3 29 9 1 کہ ں جا جج 
9 ول داترته ۱۰ سم وقياس زاويته ۱۰۲ ۰ ۳۰ 7 
2 آوجد مساحة القطاع الدائری الذى طول نصف ١‏ لپ ثلاث دوائر طول نصف قطر كل منها 6 سم ومراگزها هى زوس اٹ متساوى الأضلاع وطول شاه 
1 كك ۵ سم أوجد مساحته: 0۰ 1 آوجد مساحة المنطقة الحصورة بين الدوائر الثلاث. 
١ 3‏ نً قطاع دائرى طول قوسه ۷ سم » و نز ۱ ۱ 0 
۱ ن للد 
u‏ وا مشكله ۴۸ ا اک کک ويد ماه وقياس زا لركزية کا 1 ۱ 7 ؟ نقطة خارج دائرة م طول نصف قطرها ٦‏ سم » م ١‏ = > ۱۲ سم رسمت 8س ؛ 1ح مماستين للد 
6 ۵ بری کسر ٦0‏ سه" 0 ۸ 7 755 ® آوجد لأقرب سم" مساحة المنطقة المحصورة بين المماسين ءات سے الأصغر. 
۱ القیاسین الداتری وا لستیتم 5 
EU EEE‏ ۱۵ ۱ 
8 فطاع دائری مساحته تساوی ۲۷۰ سم وطول نصف قطر داثرته یساوی ٩‏ سم ۱ 
ov 1‏ 
أوجد طول قوس القطاع وقياس زاويته المركزية بالراديان. کے < 
#8 قطاع دائرى مساحته ٠٤‏ سم" ء وطول قوسه ۸ سم آوچد محيط | 7 
للا قطاع دائری مساحته ۲۵ سم" » وقياس زاويته المركزية ,٥‏ .* احسب طول نضف قطر دائرته وطول قو 
۱ 9 : 


الا إذا كانت مساحة قطاع دائری = = ک مساح دائرته فأوجد قیاس را القطاع بالقياس الستین والقياس | 
وإذا كان طول نصف قطر الدائرة ۰ سم فأوجد محيط القطاع لأقرب سنتيمتر: ES‏ 6 لا 


1سر و 
آوجد بدلالة 76 مساحة الجزء المظلل فى كل شكل من الأشكال الآتية : ۱ و 
© 


مس 


2 
لله () فى الشكل القابل : 
م ؟س قطاع دائرى من داترة مرکزها (م) 
»> طول نصف قطرها ٦‏ سم » ىه (د 1م ب) = 
» ودائرة (ح) بداخل القطاع 
تلق ۱۳ء ۴ے ہ ست 
قاٍن مساحة الجزء الظلل = ہے می 
0 (ب) ۲ 7۲ (ج) ‏ 7۲ 
٩‏ (ه) فى الشكل ا مقابل : 
دائرتان متحدتا الرکز (م)  »‏ ح - ح ؟ 


تالا 
9 


۲ 


إذا کان م » مم هما مساحتا النطقتین الظللتین 

وكان : م = مې 

فإن مه (د ۴ م م) = ES‏ 

رز) ۴ (ب) 
(7) فى الشکل ال مقابل : 

إذا كانت مساحة الستطیل ؟ ھی و = ۲۷ سر 


فان مسا حه الجزء الظلل - ا یو DAE‏ 


کا 
3 


7۲ ۱۲ (ب)‎ 7۲ ٩)( 
: ہہ (۷) ف الشکل القابل‎ 


نصقا دائرتين متحدتی الرکز (م) 


۳ کے هاى دوت كو وتطبيق 7 مستویات علیا 


(ج) 16 1۲ 


فى الشكل المقابل : 
دائرتان متحدتا المركز (م) 
إذا کان ت رد اج ۱ 00050 


وكان م » مم مساحتى المنطقتين المظللتين 


+ یم 


: فى الشكل امقابل‎ )۱۰( ٠ 
إذا كان :سے مماس لنصف داثرة (م)‎ 
وکان :وس = ۲ وح » اء < ۱ سم‎ 
۱۳ فإن مساحة الجزء الط‎ 
ده(‎ r) 
ران‎ ۱ 

(۱۱) ف الشکل اطقابل : 

کی قطر فی الكاافر ةا 

إذا كان : فه (ح) - و 


ی هاي رت كوم 


1 

۵ 9 ف الشكل ا لقابل : 
داترتان متحدتا الرکز م طولا نصفی قطریهما ۱۲ سم ۱ 
» ۱۸ سم إذا كان : ف (د ۲۱) = ,۴۳ 


قان مساحة المنطقة المظللة = ٠٠٠٠٠٠٠٠٠٠...‏ سم 


Yo )1(‏ ير (ب) ۱۵۰ 27 (ج) ۱۱۵ 7۲ (د) ۱۸۰ ۲ 


oqo smn سیب‎ - 


8 بح متت قائم الزاودة فی ب » فيه اب = ٤‏ سم .سح - ۱" سم » رسم قوس من دائرة مرکزها | ور 
0 ا ۱ ار ۷ 1 
بح عند ب ویقطع سح فی ۶ قاوجد لاقرب جزء من عشرة من السنتیمتر ا مربع مساحه الجزء ال 


سس 


دين ساح )26ح 5 »سار كسما 


۱ و دان مركا کار متعاسيت عن ںہو ريد مماس مشترك لهما ب 


ب والتاتية فى ح فإذا كان طولا تصفی قطری الدائرتين ٥‏ سم » ۱۵ سم على الترتيب فأوجد اقرب 


مساحة لمنطقة المحصورة بين الماس الشترك والدائرتين ( = ,1( ۰ سما 


القطعة الدائرية هی جزء من سطح دائرة محدود بقوس فيها ووتر مار بنهایتی ذلك القوس. 


م فاذا رسمنا فى الدائرة م الو ات - كنا فى الشکل القابل 
فإن سطح الدائرة ینقسم بهذا الوتر إلى جزأين كل منهما یسمی «قطعة داثریة». 

٭ والزاوية الركزية التی تقابل قوس القطعة تسمی زاوية القطعة فالزاوية ؟ عب فى الشکل 
هی زاوية القطعة الصغری ؟ ىس بينما د مب النعکسة هی زاوية القطعة الکیری أدب 


۱ الربط بالزراعة : حوض د شکل د 
0 لربط بالزراعة حوض زهور على شکل قطاع داثری مساحته 4۸ م" وطول قوسه ٦م‏ 
۱ اوجد محیطه وطول نصق قطر داترته. 


1 قطعه من الودد ند 3 ۲ ۴ 
13 من الورق على شکل مریع قطع منها ربع داثرة مرکزها أحد 
ضلع المريع قإذا کاتت مساحة الجزء الباقی من المریع 4۸,۲۸۵ 


رقوش المربع وطول نصف قطرها یساوی ۱۲ 


سم فأوجد طول ضلع المريع. 0 ٭ واذا كان وى قطرا عمودیّا على الوتر اب بحیث : ۶ی () ١ب‏ = (ص] 
1 


فإن ى ص بسمی ارتقاع القطعة الصقری. 
٠‏ ویلاحظ أن مساحة القطعة الصغری = مساحة القطاع م ۹ ىس - مساحة ۸ م أب 
» مساحة القطعة الکبری = مساحة القطاع م !+ مساحة ۸ اب 
وعلى ذلك فإن مساحة القطعة الدائرية يتطلب حسابها إيجاد مساحة المت الذى قاعدته وتر القطعه ورآسه مركز 
الداترة » لذلك نمهد لساحة القطعة بقانون يستقاد به فی إيجاد مساحة التلت. 
مساحة المثلث بمعلومية طولی ضلعین فيه وقیاس الزاوية المحصورة بیتهما : 
فإذا رسمنا العمود بء على ح (کما فی الشکل القابل) فان : 


مساحة ۸ اب ج = + !+ بء )۱( 
ولکن من ۸ ۱بء القائم الزاوية فى ء : 
+ = ما ١ای‏ بء - ١س‏ ما! (٦)‏ 


اج هاي تون کرم 


020 ۳ ۱ 
o aT‏ ل ھا ۱ مات 5 


۱ ا مساحة ات = حاصل ضرب طولى ضلعین في × جیب 


يمكن استخدام القیاس الداثری للزاوية الركزية فى حساب مساحة القطعة 
ا ام القیاس ال شی شنک ۱ 


مساحة القطعة الدائرية - 9 ٣۷‏ 8 


الزاوية المحصورة بینهما . 


۰7 4 ایجاد مساحة القطعة الداثرية 
نفرض أن الطلوب ایجاد مساحة القطعة الصغری أ ىاب 
من داترة طول تصف قطرها «نق» ون قباس الزاویه 


المركزية للقطعة = 9 بالقیاس الداثری. 


MODE SHIFT 
3 


لذلك نقول : مساحة القطاع م ؟ ىس - + 0نو 
» مساحة ۸ م 5ب - + ۶ مب ما (د !مب) - ل نق × نق ما 0 = + نق" ما ۵ 
2-8 مساحه القطعة ؟ ى س = مساحة القطاع م ! ی ب - مساحة ۵۸اب 


للك صني 


NO 
آوجد مساحة القطعة الداترية التی طول نصف راز ۰ سم > وقیاس زاويتها لرک‎ 


لرقمين عشريين. 


88 مساحة القطعة الکبری ١وب‏ 
= مساحة القطاع م ات + مساحة ۸ م ات 
- + 0 نو + + نق' ما (؟ ۵-7) 
= 0 تی - لاتق" نق ما 0 (لان ما (۷ > -0)--ما0) = 

8 بد سا رب سم سر 

و وو 


+ نق" (0 "۲ 


من مساحة الدائرة. 


دروت مااي 


08000 


1 


2 


مناد گی 


تشن قس‌ها .۱ سم شاوی ۱۲ سم 
إذا كان طول وتر قطعة دائرية فى دائرة طول نصف قطرها ا 


فأوجد مساحة هذه القطعة علما بأنها قطعة صغرى ف الدائرة. 


نقرض أن آب هو وتر القطعة » م هو مركز الدائرة 


ےک تا ہے ٦‏ سم 


ومن ل ! مح یکون : مح = ”|(7)10 - (٦)آ<۸‏ سم ءعا(د۱مح)> بل ٦ر٠‏ 


وترسم ۴ھ ای قتکون عع متصف اب 
۱ 


"۷۳ 88 2:۳۲ ۵۲۲ 268۶ د.‎ MOE 


0-977 ۰۷۳۹ گت ے ۲۸۹۹ ۶ 
۳۹ 
". مساحه القطعة الدائرية !وب < + نق" (0* - ما 9) 


2 
۷ 
o = (VY "ما6۶‎ N, YAS) ٠٠× = 


889-7 


2 آوجد مساحة القطعة الداثرية الصغری التی طول وترها ۲۶ سم ء وارتفاعها "سم : 


یت 


E وت‎ 


32 
< ما (د۶۵۱) = = للك ع گے ٠ے‏ (د۱م)) - oT ۷٥۸‏ 


إن فى ی 


ی 
۱۸۰ 


... مساحة القطعة الدائرية الصفری = + × نق" (۶۵ - ما 8) 


اع 
7 
7 
۔ 
ها 
چ 
3 
۱ 
ہے 
را 
ہے 
o‏ 
ا 
ا 
”۹ 
ہہ 
سے 
مھ 
o‏ 
.> 
4 
م 
o‏ 
x‏ 
]| 
۱ 


۱ أوجد مساحة قطعة دائرية ارتفاعها ۲ سم » وطول نصف قطر داترتها ۱۰ سم - 


0-6 متال | 


دائرتان متطابقتان طول نصف قلي یا اہم مرکز الأخرى 
أوجد مساحة المنطقة المشتركة بیٹھم۔ 


ا 


دوت کوم 


"© مسئویات عل 


من أسئلة الکتاب المدرسی 
أسئلة الاختیار من متعدد 
اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات العطاة : 
: 1 3 رها ال کک تب 
) منساحة القطعة الدائریة التى طول ذ نصف قطر دائرتھا ۸ سم وقياس زاويتها المركزد 
سای را کا وب 
٩۵ )1(‏ (ب) ۵۱ (ج) ۸۲ (د) ۳۱ 
) مساحة القطعة الداترية التی طول قطر دائرتها ۸ سم وقیاس زاویتها الركزية ۱,۲" 
ای رکا او E‏ 
(Û)‏ ۸,۵۷ (ب) ۱۶ ,۲ (ج) ۶,۲۸ رد۰۷ ۱۰ 
مساحة القطعة الدائرية التی طول نصف قطر دائرتها ۱۰ سم » وطول قوسها ۵ سم 
تساوی تقرييًا 120 سد" 
99 (ب) ۲,۰۱ (ج) ۰,۰۱ ۶۰٥٢۸‏ 
) مساحة القطعة الدائریة التی قياس زاویتھا ۳۰" » وطول نصف قطر دائرتھا ۲ ۲۷۲ سم 
شاوی و ا 
TU.‏ 
الاو U‏ (ب) 1۲ - ۲ (ج) 7۲ + ۳ (د) ۲-۳ 
ره مساحة الق 4 الدادً | ۳ اچ : © 284 8 9 
Re‏ سیت کید سی اد طول نصف قطرها ٠١‏ سم وقياس زاؤيتها المحيطة ۲ 
تساوی تقرييا ۰ شیم 
(1) ۱۸ ب) هه 
) مساحة قطعة داثرية ال ا 
۳ 5-5 کو يحون ودره' یت تصف قطر داثرتها ۱۸ سم لاقرن ۲۳ 
تساوى می نیم ۳ ۳ 
(1) ۲۹ (ب) ۲۸ 
۹ 1 (ج) ۳۰ (د) 8 
(۷) ف الشكل امقابل : 
مساحة الجزء المظلل تساوی تقرييًا E SR‏ سم" ۵ 
(۷۱.)۹۱ 
ری ۲ :۱ (ب) ۲۸,۰ 
(۸) مساحة القطعة الدائرية الکیر 5 ay E‏ 
ا اتی طول وترها یساوی طول نفد 1 
یساوی ۱۲ سم = TT‏ قطر دائرتھا 
(1) ۶۳۹ (ب) ۳۱۵ 


7 ۰ ۳۲ (ج) ۱۳۷ 


(د) ۱۳ 


اب ح مثلث متساوی الاضلاع مرسوم داخل داثرة طول نصف فلا ۵ سح 
فان مساحه | قطعة | لصغرى التى وترها اڪ = SEK‏ ہج سم" 


(1) ۱۰ (ب) ۷۲ (ج) ٤٥‏ (د) ۵ 


القطعه الدائرية التی قياس زاویتها الركزية ٩۰‏ ومساحة سطحها 1ه سم" یکون طول نصف قطر 
(ب) ۱۹۰۸ 


(ج) ۷ (د) ۱۶ 


(۱۱) دائرة مساحتها ۷۰,۰ سم" فان مساحة قطعة من هذه الدائرة قياس زاویتها الركزية ۱۳۵ (70- )۳۰۱٣‏ 


تساوی E‏ 
010٦)‏ (ب) ۱۸۵,۵۰ (ج) ۱۲,۶ 00 ما ۱۲ 
60 مساحة القطعة الدائرية التى ارتفاعها ٥‏ سم وطول نصف قطر دائرتها ۱۰ سم 
تساوی تقریا E‏ ا 
)۹7۱۷ (ب) ۱۲۲۱۸ (ج) ۱۲,۲ ۸008 
6 مساحة قطعة داترية طول وترها ۸ سم » ویبعد عن مركز الدائرة ه سم تساوی تقرییا در در لد و سم" 
(1) ۶۸ (ب) ۱۳۱ (ج) ۷ (د) ۸ 
رو 0 لزلا < اة طول وترها ١‏ سم 7 وارتفاعها ۶ سم = وش سر مس ود ند سه" 
(1) ۱۶۱ (ب) 1۵0 (ج) ۷۹ (د) ۱۰۷ 


(0) مساحه القطعة الدائرية تساوی مساحهة القطاع الدائرى الشترك معها فى القوس اذا كان قباس زاویته 


المركزية بساوی RE‏ 

انار 9 (ج) ۲۷۰ (د) ٤٥‏ 
65 ۲ب حا تفه اب- سم ۰ << سم ۰ 62۱۳9 - 9۰ 

فان مساحة الثله > و ا 


(ج) ۳۷۱۰ 00 
60 قطعة داترية طول قوسها أ سم وطول نصف قطر ايا ۸ سم فان وڈ یا 
بتك 0 


ازا كانت القطعة الدائرية تشترك مع القطاع الدائرى فى نفس القوس فيكون لها نفس 


ای (د) ۸ ( - ۱( 


(1) کے (ب) ۶۸ (20 - ۲) 


9 0 فی دائرة واحدة 


المساحة إذا كان ساسا هی ری ا کک ا ا ا 
)تی (ب) 0 = 7۲ (ج) 7-0 (د) ل = تق 


EgyHigh.Com 


الدرس السادس 


۱ هي مستویات علیا‎ E 
ەتذكر هفهم وتطبيق‎ 3 ۲ 
ها ۲ نق سم‎ 3 5 
قطعة داثرية من تانر طول نصف قطرها نق سم وطول وڈ‎ )( 9 
۲ 
قان مسالحتها نم‎ 
بیدا‎ ۱ ۱۲ 
1 E م ا‎ 
( .ۃ.تے-‎ 77 7 
۲( (د) + نق‎ 


© (0) فى الشكل امقابل : 
مه (د س ح) = ۶۵ ٦‏ سا وا قد سنت 2۱ ۱6 سم 
فإن مساحة الجزء الظلل - تم " حیث (7 = ¥( 
(ب) 1۳ (ج) ۱5 


۷1 
© (۲۱) ف الشکل ا مقابل : 
» اب سج = ۱۲ سم 


قإن مساحة الجزء الظلل = AE‏ سم 
(1( ۲۰,۵۵ 
(ج) ۲۷ , ۱۰ 
© ©6 فى الشکل امقابل : 
مساحة القطعة الدائریة الصفری 


التی وترها آب = ا FARE‏ 
7 
اد 1-9 


ن 00 ف الشكل القابل : 
داترة طول نصف قطرها نق 
فإن محيط القطعة الدائر 
(1) نق (6*+ما6) 
(ج) ۲ نق (0* + ما + )٥‏ 
5 273 فى الشكل امقابل : 
إذا كان :تی مساحة القطعة الدائ 


» مم مساحة القطعة الدائرية التى وترها ح۶ « aa‏ 


3 


2 


7 
. 0 


ية الظللة = . 


انرام ا برا ےت دک 511 


ری ماو یک عدا .. 
۲ 


یذ 


5 


(ب) ۲ نق ( ٩‏ 0 +9 
(د) نق 7 سو 


ثرية التی وترها ای رڈ 


موقع ايجي هاي دوت كوم ۱ 


> یں و ق مستويات علیا. . ۰ 1 : : 4 1 
(© ف الشکل المقابل : 8 . ۸ رمس فى الشكل اق 
هریم زائرة مرکزها او » آب يمسها کے دائرة مركزها م » وطول نصف قطرها نق 
فان مساحة القطعة الدائرية الظللة = ا + N‏ اذا كان : ء ۵م = ۲ فر ى 
ی (ب) 11۷۲ ۱ ۰ ۱ فان مساحة النطقة الظللة = + نق" × 330+ 
(ج) ۲۰ 00 N‏ ۱ () + - 27 (ب) کپ كد 
4 (۲ ف الشكل ا مقابل 1 1 نتنأ ١‏ المقالية 
دائرة مركزها (و) » مه (د و) = .5 .1ح - " سم 59 ۱ 0 آوجد مساحة القطعة الداثرية التی : 
قإن مساحة الجزء انظلل - ات ؟ 7 | (۱) طول نصف قطر دائرتها ۱۲ سم » وقياس زاويتها يساوى ٩:۶‏ 000 


© ۲9 ف الشكل القابل : ع 


(1) ۳۲-۲۶ اا ری طول نصف قطن اف تھا ا ا ا 


۳۳ 
دك ۱۱ (د) ۳۷۲-۲۲ 


آوجد مسناحة فش ا ة قباس زاویتها اک ۲۶ ۲۱۱۵ طول تف قا 1 


لاہ 


اکن 121۰9۳۳ سان ساسا اد ےد 
» قياس الزاوية بینهما ۳۰ ء ٢ب‏ > ۵ سم 


فاج مسناحة الجزء الطلل - بیس وك 1 
(1) ۱,۹ (ب) ۳,۷ (ج) ۳,۲ 
9 فى الشکل ا مقابل : 


قطاعان داتریان من الدائرتين م » له اللتان طولا تصفا قطریهما ٦‏ سم 


لس سے االترتب »قاتا جج ی 0 


م , it ۱ ٩‏ 4 و کر تا کیا ور 
» مساحة القطاع یہب = 3 و 9 ۱ Co‏ 


۲ سم" 
هه 7 


٠ 2:‏ مدی 2م ی | الأضلا ۶ مراب 


موقع ايجي هاي دوت كوم ۱ 1 


مستویات علیا ساےہ 
]3 ا 1 ۰ زو تطبیق 5 1 
لش یم رة برژوسه آوجد طول ذ نصف قطر ار , کر 
0 ےل ١‏ داز ن 
۱ | ب ى متلث متساوی الأضلاع طول ` قشائل نقيس مصارات التفك 
ای وترها بح 3 


أ ثم أوجد مساحة القطعة الدائرية الصغرى 1 
۱ بش مب ی - ۱۸ سم فاوجد مسا ۱ ۲ ڑچ اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
ل ۲ سح مثلث مرسوم داخل دائرة فإذا ٦٤‏ ر( چ ہے ام 


| ۱ : 
1 را ۰ (۱) ف الشكل امقابل : 
| القطع الصغری التلات ت التی أوتار ها أذ 8 


۲ 
۳۹,۳ سم" » ۲۹,۳ سم * ٩۵‏ سم" ۳۳ 
۱ 


4 ربع دائرة ع » مه (د ام ح) - ۰" 


5 6 0 (دے ؟ح) = ٦٦‏ 
8 [ب ١١ح‏ وتران ن متساوبا یا الطول فى دائرة م طول کل منهما ۳ سم ۱ 
1 ہت ل اا +++ى+, والقوى لے ؛ جح م = حب 


7۲ ك1 0117( 


8 فى الشكل ا مقابل : 
(i) ِ‏ ۲ 7۲ + ۱۸ (ب) ۱۱ 3۲ (ج) 51۸+۹ 


١بح‏ مریع طول ضلعه ۱ سم 
رسم قوسان داتریان مرکزاهما   »‏ 
» وطول تصف قطر کل منهما <۱ سم 
اوح ب تق 


0 ۳ 


8 داترتان متطابقتان طول تصق قطر كل منهما ۱۲ سم » »تمر كل منهما بمرکز الأخرى” ل 
1 آوجد مساحة النطقة المشتركة بینهما. «۱۷۷ 
لل سح متلت قائم الزاوية فی س فيه : فب = ٦‏ سم © کک >7 سم مرسوم داخل دائرة ۱ 
آوجد لأقرب سنتيمتر مربع مساحة كل من القطع الثلاث الصغرى التى أوتارها أضلاع المثلث. 3 
٤«‏ سم" 00٤‏ ۹ 
له فى الشكل ا مقابل : 
® 
٣٣ت  »‏ مراكز آتصاف دواتر 


| »۸<2۲سم ء حب دا سم 


موقع ايجي هاي دوت كوم 
۲ (ہ) فى الشكل امقابل : 


اذا كان : مه (د !مس) + ی (دومح) - ٠‏ 


فان مساحة القطعة الصغرى (و ل ح) 


ویساوی ٠١‏ سم قاوجد مساحة النطقة الشتركة بين الدائرتین. 


8 فى الشکل ا مقابل : 
دائرتان متحدتا الرکز فی م قلٍذا کان تق هو طول 
نصق قطر الدائرة الصغری وکان م ء - نق » م - ؟ نق 
حیت ؟ نقع على الداترة الکیری 


> (د !عس) دن (د حمع) = 0 


أوجد النسية بین 6 » ع 60 إذا علم ا مساحتی الجزآین الظللین متساویتان. 


28 زينة : حوض زهور على شكل دائرة طول نصف قطرها 
۱ احسب مساحة القطعة الدائرية | لصغرى لأقرب رقم عشرى واحد. 
8 زراعة : حوض للزرع على شکل دائرة طول نصف قطر 


© . ها 3 آمتار 6 
متساوی الاضلاع تقع رؤوسه على الداترة. 


۰ 


احسب مساحة | 3 aS‏ ۴ 
7 إحدى القطع الداثرية الصفری لا و 
قرب رقمین عشریان. 


3 سے مستویات علیا 
ه تذكر و فهم_ بات 


۸ آمتار » رسم فى الدائرة وتر طوله ۸ ا 


10 

020۸. 

١ 5‏ 
قسم إلى اربعة جرا ء بواسط Bı ٥‏ 
0 

r 


سبق أن درست مساحة المثلث وعلمت أن : 
. اولا / مساحة المت = طول القاعدة > الارتفاع المناظر لها 


ای آنه د ی کت 27۰2102001000001 فان : 


0 
۲ ۲ 
"سے‎ ۲ 2 ٦ 


مساحة ۸ ۲ب ح - چ سح ۶٤×‏ 


فيه × جيب 


| ثانيًا / مساحة المثك = + حاصل ضرب طولى ضلعین فيه × جي 
ای أنه فی ی مظت اب ح 


مساحهة المثلت اب د 1 ۲ ما 


اب بح ماب 


0 
۲ 
۳۹ 
۲ 
اك 
۲ 


وت ی اهاي دوت كوم 


1 1 E 
وٹ‎ | 4 
فاعدة صیرو لحساب مساحة المتلث . شا ا‎ 3 SS o کا‎ 


إذا 7ی مم ۱ ا 
احسب مساحة المثلث ٢ب‏ ح قى كل من الحالات الگ _ ) غ اطوال ا بالرهة ۲ 2 


ح ساوی ۷ فان 1 مساحة آل ۲ ۳ 
[3]؟خ - ۱۰ سم وطول العمود المرسوم من ب على أ : و فان ؛ مساحة سا ی = 
]١[‏ ١ب‏ < ۱۲ سم 2 بح = ۱۵ سم 0 ى (دب) 9 مس هتسب تاو تخت وت تحت 08 ا OA.‏ 


[] ٢ب‏ < ۱۱ سم 6 بح = ۱۰ سم 
[2] ٢ب‏ > ۲۵ سم 5 بح = ۱۷ سم 7 ]ح = ۲۱ سم 


احسب فساعة المثلث ؟ ی ف كل من الحالئین الآتيقين مقربًا الناتج لرقمين عشرین : 


۱ 0 ا مقریا الناتج لاقرب رقمین عشریین,. ۱ تأكد من الحل فى المثال السابق باستخدام قاعدة هیرو. 
۱ 
| 
| 


اا ال م 5 


مس 


[1] مساحة المتلت بح = + اجب ۶ 


ا 
ےا E‏ 


(۴ ]ت = ۱۲ سم ¢ سا ی = ۱۵ سم 0 ف (ذے) = "٦۹۷‏ ریا 


۳۵ 


[ ۲ ]مساحة المثلت ٢بح‏ = ج صح× اب 


کے پر 
x ۱۵ x 2 =‏ ۱۳ 


۲ 
۰ سم 


| ]| مساحة المظت أ سح = 3 ای سح مات 
کت N‏ ع VE‏ ظا 
سم ۳ 
22 ۶۰,۲۲ سم 


[ئ] نرسم ؟ى ل ت حا » نفرض أن سو < س سم 
فیکون :یح = (۱۷ --صس) سم 
E‏ او یا .۹ 


٦‏ يهاي دوت كوم 


J‏ بد | م 


BR ۲‏ رق 
0ئ , ۷ سم وقياس الزاوية المحصورة بينهما ۸۲ ۰۰ ا اه 7 
احسب مساحة الشكل الرباعى الذی طولا قطريه ٠١‏ “۴ 1 الشكل الرباعى : اب ح٤‏ إذا تقاطع قطراه فی م 
n. ll  > 7٤۲1‏ بنا 1 فان : م (لك اس م) × م (۵ وح ۸) = م (۸ ۲ئم) × م (۸ سح م) 
E‏ اک 1 المحصورة يناي ۱ 0 5 
مساحة الشکل الریاعی = > حاصل ضرب لاش ۱ 1 
5 ۰ ما ٩۹۸ 2 TY‏ ون نٹ سر 
عبطا ۱ م (۸ ۱ )۸ (۵وحم) - [ + (8 1 e)‏ مام] + [2 7٥‏ سیت 
| ملاحظة ۱ : > ۶7 
5 و الخاصة ما : 0 -[+  ۶(‏ (م ء) عا (۱۸۰ - م)] 81 7 ۱ 
یمکن استخدام القانون السابق فى حساب مساحات بعض الأشکال الرباعیه الخاصه هال : ۳ 5 ETS‏ 
۱ × | (مس-) (مح) ما (۱۸۰ - ص) ۱ 
8 المريع : 1 0 
دم (۵ ۶۱ ع) x‏ م (۵ سح م) 


فى الشکل المقابل : بحي مریع 
I‏ 221 
'. مساحة الریع !یحو - + یو ما ۹۰" 


۲ 


= ۳ > الى ١‏ =+ اح" 


فمثلا المربع الذى طول قطره ٦‏ سم تکون مساحته = ل × ۲٦(‏ = 
1 المعين : 
فى الشکل ا مقابل : ی حء معین 


". مساحه العین ی دو = ۳ × اح سوم ۹۰ 


×٭ ظا (د ۲ ع) > 


به مساحة 4 ۱ب = ج طول القاعدة × الارتفاع = + ع أت × ۶۸ 


[1] شكل تمانى منتظم طول ضلعه ۷ سم (لأقرب رقمين عشريين) 


| ؟] مضلغ منتظم غدذ آضلاعه = ۱۲ ضلعًا وطول ضلعه = ۱۰ سم (لأقرب سنتیمٹر مربع) 


۲ > جیب الزاون نه | الى 
ت صورة بينهماً 


«| 
|| 


دوت کوم 


من أسئلة الكتاب المدرسن گے 


1 
۰ 


۱ 


کت 


أسئلة الاختیار من متعدد 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


مساحه التلت ۲ب ح الذی فيه أب - ۷ سح 1 ب << ۸ سم 0 
5 
(ج) ۱۸ (د) ۶ ۲ 


۶٤۹ (ی)‎ 000 


مساحة الثلت التساوی الساقين الذى طول أحد ساقيه ۰ سم وقياس زاوية رأسه ا 


EE‏ سس 
(1( ۲۵ (ب) ۳۱۵۰ (ج) ۳۷۲۰ (د) ۵۰ 

مساحة الثلث ا متساوی الساقين الذى طول قاعدته ۱ سم » طول أحد ساقیه ه سم تساوى سے کا سح 
(1) ۱۵ (ب) ۱۲ (ج) ۱۰ (۵) ۱۰ 

١‏ مساحة المثلث المتساوى الأضلاع الذى طول ضلعه ٦‏ سم تساوی ا 

(۱۸)1 (ب) ۲۱۸ (ج) ٩‏ رد) ۳۹ 


(ه) مساحة الشکل الرباعی الذى طولا قطریه ٦‏ سم ۰ سم وقیاس الزاوية بینهما ۲۳۰ تساوی 


3 (ب) ۲6 (ج) ۳۱۲ ۰ 
رخ الاء ۰ 6 
© الف مس و 2 ۲ سم ومساحته تساوی ۳۰ ہے ٢‏ الراوب 
( .+ ا (ج) "٠۰‏ ع 
6 إذا كان سس هو طول ضلم المثلث التساوی اد (د) ۵ 
7 ضلاع الذی مساحته ۹ ۳۲ 
7 8ئ 
سے 1 
(ب) ان د 
) مسا شک الا سی المنتظم الذی طول ضلعه ٤‏ سم تسا ۲ 
ا 3 ۳ ام سم 
> ۳ 
سس ار (د) ۲۶ 
۰ سم ے gs‏ بر ۱ 
ها ۱ ,۸ 
7 و رن 9۰ وطول ضلعه ٦‏ 1۸ (د) ۱۱۷,۱۶ 
شبح تکون مسیاحته .. 
۱ 0 0 حته ~E EEO‏ سم" 


٦ 
3 
٦ 
1 


1 


مساحة المتلث المتساوى الاضلاع الذى طول ضلعه جن سم تساوی جا اه 
هش 1 ۳ 
ا 0ئ 00( (د) + سن" 
مساحة المربع الذى طول قطره سس سم تساوی ENR‏ 
۲ ۲ 
(1)س (ب) + س" (جا ۲س" (د) س" 
مساحة الشكل السداسی المنتظم الذى طول ضلعه سس سم تساوى ع ا اتير 
۳۳ ۳۳۳ ۳۳ 
مسا ج1ت (جاے- سل (د) + سس" 
| مساحة الشکل الثمانى النتظم الذی طول ضلعه سن سم تساوی 80 
(1)؟ سس" لا ٤٥‏ (ب) ۲ سس طا 2۵" 
(ج)۸ ھ0 TS)‏ ظا ا 

(6 فى الشکل ا ہمقابل : ۱ 2 
١بح‏ شکل رباعی فيه :ب٤‏ = ا سم 5 ۱ 
ALET‏ ك SA‏ کت LIN‏ 
فان ۰٠۰‏ حات SEEDO‏ سم 

(ب) ۱۶ (ج) ۱۵ (ہ) ۱٦‏ 
۱ : 

67 وت أطوال أضلاعه ۲ » ۳۷ » ۰10 سم تساوى ليو 


(ج) ۳۰۷ 


۲ ال کے اسم فا تمام الزاوبة 
نک بب » طولا ضلعین فيه ٦‏ سم ء ۸ سم فان جیب تمام الزاود 


سی ا 


۱ 
e‏ 2 (د) + 
ا ١‏ 
E) ۱۷۳۹‏ (ج) ۱۳,۹ )0ء 

فاد 7 = - ۱۲ 

)٥( '‏ وسح مثلث حاد الزوابا مساحته ۱۱۲ ۰ سم" فاذا کان : ب = ۹ سم و ہے جع سم 
له (دس) = ا هس " (لأقرب درجة) 
(ب) ۲) (ج) ۶۸ (د) ۸۸ 
الذ مساحته ٦‏ سم یساوی ۲ 00ص 
(۰) طول المت المتساوى الأضلاع ى نی 
(ج) ٦‏ (د) ۱۲ 


(ب) ۲۶ 


الدرس السابع 


N EgyHigh.Com 


| موقع ايجي هاي دوت كوم 
۱ 5 “` مستويات علیا 
e 3 1‏ تدکر و فهم و تطبیق ٠‏ ۱ و 
۱ و مو ۸ سم 7 , م» فى الشكل القابل : 
(۱) فى الشکل امقابل : ۱ ۱ 6 SGA‏ / یں 
۰ء" لے 7 إذا كانت مساحة الشکل س حو = ۱۹۰ سم" چا ام 
فاته 2 .۔ زان ۱ فان : طول مک > ات سم : ۱ ۱ 
ج) ۲۶ (د۲۱ ۲ ی 
0 (ب) ۲۰ 0 [ )1 (ب) ۱۰ عطق 


60 مساحة الشكل الرباعى الذی طولا قطریه ۱۲ سم + ۱۳ سم » ويحصران زاودة جيب تمامھا ۳ 


()۲۰ (ب) ۷۲ (ج) ٦٦‏ (۰) ۱5۶ 
69 إذا كانت سا شک سیتاسی منک ۸۶ ۳۱ ا » فإن طول ضلعه يساوي .............., سم, 
(1(1 (ب) ۱۲ (ج) ۳۷۰ (د) ۱۲ 


229 فى الشکل امقابل 
سح قطر فى دائرة م » ح - 1 سم » فى (د اب‌ح) = 0 
فان : مساحة ۸ اب << دج پم 
(۰)1 ما 0 (ب) ٦‏ طا ۵ (ج) ۱۸ 0۵۱ 


۵ إذا كان طول العمود المرسوم من مركز سداسی منتظم 
على آحد أضلاعه یساوی ٦‏ سم 


ETE‏ (ب) ۳۱۳۲۲ سم؟ 
(ج) ۲۷۳۰۶ سم" (د) ۷۲ ا 
0 فق الشکل امقابل : 


(ب) ۲۸ 
۱ ا اٹ 


وی هي وم 
2 9 مستویات علیا 3 
E‏ 3 ه تذکر م مج ۰ تسيو نم ٩‏ و 
چم د خر 3 
الزاوبة بيتهما ٦٦‏ 00 
قباس لزاود ھی س 8 | 
4 9 إذا كانت مساحة مشت ملولا ضلعین فيه هما اس ا 3 


٢‏ ۳ فى الشكل القابل ؛ 

۴ س سم وفیاس الزاورة‎ » UL 
طولا قطراه تا ۳۹ 4 1 رسس ي‎ +970 
۳۶۱ 00 0 1 بيتهما ارا تساوی ےہ نتم‎ 


1 3 
(1)ض ( ا ت 7ئ وو 1 80200 ا ا یہ یسا 


© ۸) إذا كان : سس هو محيط المثلث بح ن> فى الشكل ا قابل : 
ا ا من -۱۳ ETAT E‏ ده انع < رمم ا ۱۳۷۷۰۷ | + 
(1) مساح SPA‏ (ب) ۲ مساحة ۸ بح 
(ج) ۲ مساحة ۸ تح تا ےھ 
© (۹) مساحة المعين الذی طول ضلعه ل سم وقیاس إحدى زوایاه الداخلة 0 تساوی ۳ 
00 (ب) + لا (ج) ل ما9 ( د )ل ما۵ 
٩‏ (ع) !سح متثلث فيه : 5س - 4 سم » ساح - 8 سم ؛ حاسم ۷۰ء متو ١ E‏ 
فان ماه اتد 7 
وت (ب) ۱۰۱۲ (ج) ۱١۴۳‏ 
© (ع) فى الشکل المقابل : 1 
٢سح‏ مريع طول ضلعه ٦‏ سم » ۵ 2 سء بحيشت ۵ = ٢| ٤‏ سم ۰ 
فإن مساحة ۸ سم = سوا 
(1) ۱۲ (ب) ۲۶ 


(ج) ۰۲۷۱۲ (ہ) ۲۶ ۰۲ 
© (ع) ف الشکل المقابل : 
تن ح۶ وتران متقاطعان فى ھ +2 ۷ سم : 
»قرت ۸2 سم Fu. = (Fe‏ - 
فان : مساحة ۶۸ ہج تح میم 


0 n 


وهی 


زی یا 


موقع ايجي هاي دوت كوم 1 


E)‏ 3 و تطمياق 
9 - 
0 آوجد مساحة المثلث ١بح‏ فى كل من الحالات ال2“ ' ۱ آوجد لأقرب رقم عشری واحد مساحة کی دش ذق ۱۲ خنلها و 
1 0ئ و 2 : مسب بے 
٦‏ 07 > << سم © سم 


٩ )(‏ << ۱۲ سم وطول العمود امسوم من ب على 1ح يهاو ۷ سم 


۱۱۵ 1 ۱ اا | 
(۳) اب - ۷۱۹ سد ٢)‏ سحي = ۳۹ سم 0 ى (دب) > Nz‏ سم تقرييًا 9 


8 3 28 اف ار نج یچ یت جح الاسم 


3 أدج اقرب رقم عشری واحد ساح مقت متساوی اسان طول كل من ساقي ٠١‏ سم وا( 
1 الزاوية الحصورة بینهما 1۶" ٣‏ سم 


8 دن أوجد مساحة الشکل الرباعى التى طولا قطريه ۱۲ سم » ١١‏ سم وقياس الزاوية المحصورة. 
]14 مقريًا الناتج لأقرب سنتيمتر مربع. 


0 أوجد مساحة الشكل ؤب حو ف كل من الحالات الآتية : 


(۱) متوازی أضلاع فيه : ب =۸ سم 6 سح ۱۱ سم 3 ے (دے) < ۲۷۰ 
(6) شبه منحرف طولا قاعدتیه المتوازیتین !و » بح پساوی ۷ سم » ۱۱ سم 
على الترتيب وطول العمود المرسوم من ۶ على سح يساوى ٦‏ سم. 


ےس ELS ERE‏ ہہ تہ ۸ ۲ 


کو آضلاع طولا سے 
قطریه ا سا هما ۱١‏ سم » ۲6 رن الترتیر 


8 فى الشكل القابل : ی 

ھت ریاعی میم E‏ 
قإذا كان ٢ھ‏ <۱ و کا 0829-7 
= 


موقع ايجي هاي دوت‌کوم 


( ه تذكر پیت 


تن 


۹ E 
ث (۷) ۲ب <ء شكل ریاعی فيه !ح م كك‎ 


کے - ۲ ) سح 
۲ , مساحة (ل ! شع) < [ه ۱ ۳ ۱ 
إذا كانت مساحة (۸ ۶ م ح) < م سم 0٦‏ ۳ الهندسية ال ulu‏ 0 
1 5 5 و حا'- ام ۱۰ سم بے ۱ انف ۸ | کی ١‏ ا "0 
م ما )تپ اترم ۱ | و رر 1 
۲ ۱ 1 1 
فإن مساحة اله کل بحو دو و 1 1 ده 1 1 ۱1 
ِ (ج) ۵1 (د) ۸۸ ۱ سب ۰ گے شش EBLE‏ 5 1 
(۸)1 (ب) ۲ 1 ےك ۷ ۱ 0 
| 1 9 المتجه ۱ 
١‏ 3 ۱ ۱ او ] 4 ۲ المتحعات ۱۳ 
کال رو کہ 1 م ا ۱ نوہ ۱ 
2 | 0 ل 
إذا كانت مساحة (۸ ود ئ < ۳ سم 1 ۱ ۱ 
0 = بح 
ساحه ری TS‏ . |[ زرو جم 
» مساحه (/۶ و ح) ۸ سح 1 ا8 ۹ الخد الم ۱ ۵1 ۱ 
١‏ لها چک 5 
> مساح (۸ و2 ےح) < ۲۶ نا ۱ 6 د 


8 0 نشاء ات : الشکل القابل يرسم مجموعة من 
الدرجات تؤدى إلى مدخل مجمع سکنی على شکل 
شبه منحرف متساوی الساقین قاعدته الکبری لأسفل وعرضها ۷ آمتار 
وقاعدته الصغری لأعلى وعرضها ۲ امتار» ویمیل کل من ساقیه على 
القاعدة السقلی بزاوية قیاسها ۷۰ آوجد : 
(۱) طول قاعدته عند منتصف الساقین (القاعدة التوسطة) 


(1) طول کل من ساقيه (لأقرب جزء من عشرة) 


(۲) مساحه شبه المنحرف لأقرب متر مربع م ۷ھ ۳۳۸ 
c^ ۵‏ ۷, 4 ۱ 
r‏ کے ہے یں ١ CER‏ 3 

8 2 آحواض زينة : صمم حوض لأسماك الزينة قاعرت 5 

على شکل خماسی منتظم طول قطره ۷۲ سم ' 


أوجد لأقرب سنتيمتر مريع مساحة قاعدته. ١‏ 
۲۰۷ سم 


١ ۱‏ 5 ۰ ی 5 ور 1 ۱ ۱ ۱ 
| 8 3 زهور : یصمم كريم حديقة لمنزله » ویر أ ب ١‏ ۱ 1 4 سیت : 7 1 
6 ويرغب ان یکون الجزء الخصص للزھور على شكل سداسی كلا | وی ×× م - ی ۱ 


۱۰ 


ET 


fof 


موقع 


العملیات على المتجهات. 


3 2 | تطبیقات على المتجهات. 
چا سوا ۱ ۲1 


نواتج#التعلم 


لحمَيَات الفياسية والكميات المتجهة والقطعة المستقيمة الموجهة. 


فى نهاية هذه الوحدة من المتوقع أن يكون الطالب قادرا على أن : 


+ يتعرف الكمية القياسية والكمية المتجهة والقطعة 
المستقيمة الموجهة , ويعبر عنها بدلالة طرقيها فى 
مستوى الإحداثيات. 

٭ يتعرف متجه الموضع ويضعه فى الصورة القطبية. 

+ يوجد معيار المتجه , والمتجه الصفرى. 

+ يتعرف ويحل تمارين على تکافؤ متجهين. 

٭ يتعرف متجه الوحدة ويعبر عن المتجه بدلالة متجھی 
الوحدة الأساسيين. 

* يتعرف توازى متجهين وتعامد متجهین. 


+ يضرب متجهّا فى عدد حقيقى. 


+ يجمع متجهين باستخدام قاعدة المثلث (الاحدائیات - 
طريقة متوازى الأضلاع) - يطرح متجهين. 
٭ يثبت بعض النظريات الهندسية باستخدام المتجهات. 


٭ يدل تطبیقات فيزيائية على المتجهات. 


EgyHigh.Com 


الدرس الاول 


وھ 

كل شعاع فى الستوی يعين اتجاها معيئًا. 
فمثلاً فى الشكل امقابل : 

۾ و[ يحدد اتجاه الشرق. 

و وص بحدد اتجاه الشمال الشرقی. 


۾ ون بحدد اتجاه ۲۰ شمال آلذرب 


۾ و ۸ يحدد اتجاه ۳۰" شرق الجنوپ. 


لاحظ أنه فى الشکل امقابل : 
إذا كان ا ارت .9 نر شر 1 
,و داب »ود جع 3ص الا 3 

۱ الکمیات القياسية والکمیات المتجهة فان : ه ۵ ۲ » تلهم نفس الاتجاه ویحملهما مستقیم واحد. 2 وا 


۽ ننقسم الکمیات التى نتعامل معها فى حیاتنا إلى نوعین : ه !أ » و ح لهما نفس الاتجاه ویحملهما مستقیمان متوازیان. 


ه م ؟ » مب فى اتجاهین متضادین ویحملهما مستقیم واحد. 
ه و » وى فى اتجاهین متضادین ویحملهما مستقیمان متوازیان. 


| ۱] الكمية القياسية : هى كمية تتعن تمامًا بعدد حقيقى هو مقدار هذه الکمبة. 


ومن أمثلتها : الطول - الكتلة - الزمن - درچة الحرارة - الحجم - السافة. تھ۔ ا 
Sr 2 7 2 ۱ 1 ۱‏ سم ہہ = ۳ r‏ ي2 | ٹج 
|> الكمية المتجهة : هى كمية تتعين بعدد حقیقی هو مقدار هذه الكمية بالإضافة إلى ناد 1 ١ء‏ ع س مختلفان فى الاتجاه ویحملهما شمان عدر مدق تسین 
ومن أمثلتها : القوة - الإزاحة - متجه السرعة. 
ولتوضیح الفرق بين الكمية القياسية 5 المتجهة نون : 
يه القیاسیة والكمية المتجهة نوضح ۱ فرق بدن فة 
ككمية قياسية والإزاحة ككمية متجهة : حي سن درواي ا 
۱ [1] المسافة : هی طول السار الفعلى القطوع اثناء الحركة من موضع إلى + 
مه = رگ 2 اوت 
وهی کمیه قياسية لأنها تتعين تمامًا بمقدارها فقط ولیس لها اتحاه 
"١‏ ] الإزاحة : هى أقصر بُعد بين نقطة البداية ونقطة النهاية » وفى اتماء م نقطة 3 : #۳ 
أى آنها مسافة مقطوعة فى اتجاه معين. “تحن ع البداية إلى تقطة ۱۳0 
وهی كمية متجهة لانها تتعین تمامًا بمقدارها بالإضافة إلى اتجاهها شمال 
قمتلا فى الشکل ا مقابل : ی 
إذا تحرك جسم من النقطة (۲) مسافة ۱۲ مترًا 
۱ اتجاهه وسار مسافة ه آمتار شمالاً ثم 


وبصفة عامة : 
* الشعاعان المتحدان فى الاتجاه أو التضادان فی الاتجاه بحملهما مستقيم واحد أو مستقيمان متوازبان. 


+ الشعاعان الختلفان فى الاتجاه لا يمكن أن يحملهما مستقيم واحد أو مستقيمان متوازیان. 


فى الشكل المقابل : 


۱ ۱ 
اب » ح۶ متوازیان وکل منهما لا یوازی ص 


غر 3ب یدمحی عد سص 
شرقا ثم غير 


توقف ند النقطة ١‏ 3 بين ما إذا كان الشعاعان فى كل مما يأ متحدين ف الاتجاه أو متضادین ق 


مه م | 


فان : السافة التی قطعها الجسم أثناء الحركة = وى ر عم | الاتجاه أو مختلفى الاتجاه : 
وتكون : الإزاحة الحادثة خلال الى > ا ےن SEE‏ 
1 جیگ هی (۱]اب » وق 


ہی ۱ 


لته سے 1 
9 وكين ١‏ 
۱ 2:1 


مو ايجي هاي دوت كوم 


۱ القطعة المستقيمة الموجهة 


جح 4 ہے یں ہت ذلك از 3 أولا : ]ئح ۲ اجب 
٭ اذا حددنا للقطعة | مستقيمة إت نقطة بداية ! ونقطة نهاية ب فإنه يترتب على او : 


يصبح للقطعة المستقيمة اتجاه من! إلوب وتسمى قطعة مستقيمة موجهة ويرمز لها [] جح 3100 
بالرمز آت مع ملاحظة أن : آے عو أ لاختلافهما فى نقطتى البداية د4 نے سوک ا ۶۱| 5 
1 


ar. 5‏ 9 =| ی و 
مما یؤدی إلی تضادھما فی الاتجاه. (۳ | لان : ۴۱ ء ح۴ متضادتان فى الاتجاه. 


ه مما سبق نری أن القطعة المستقيمة الموجهة تتحدد بثلاثة عناصر هی : حاول بنفسك 5 
فى الشكل المقابل : ERGE‏ 
إذا كانت : ۶۴ ) بح - اح TS EE‏ ا 


[ ۱] نقطة البداية. نقطة النهاية. 


۳ لاتجاه من نقطة الیداىة ال نقطة النهادة. 
E‏ بداية إلى 3 or‏ 049 


)١ |‏ القطعة المستقيمة الموجهة : هى قطعة مستقيمة لها نقطة بداية ونقطة نهاية واتجاه. 
| ؟) معيار القطعة المستقيمة الموجهة (معيار آب) : هى طول !ب ويرمز له بالرمز اتا 


ولاحظ أن ۴ے |= 7821| وب تو 3 


[] تکافق قطعتين مستقيمتين موجهتين : تتكافاً القطعتان المستقيمتان الموجهتان إذا کان 
(۱) لهما نفس الطول (العیار). 0 لهما نفس الاتجاه. 


١ ضكر‎ 


و ٠۹_١1‏ تا سیت 


فى الشكل المقابل : 
؟ب حء متوازی أضلاع تقاطع قطراه فى م » و E‏ 5 


آولا : اذکر القطع المستقيمة الموجهة (إن وجدت) والتی تکافی : 


و 
فی مستوی إحداق متعامد عبن النقط : 
O‏ ا ۱۶۰ ۶ ۳ 


ثم ارسم حم » ىل كل منهما تکافن ب ء آوجد إحداثيى کل من : م » ل 


ا ر ااحل 


سے س“ 


ات N OD‏ أن كين VEE‏ 
لهما نقس الاتجاه ونفس المعيار. 
0 0 ۲/۸ کی 
(میل ح ص = ميل آب = ) 
* نحدد طول ح مم - طول ست باستخدام الفرجار 
أو بحساب عدد المربعات الافقية والرأسية فنجد أن : وھ = (۵ » 4) 
٭ وبالمثل : نرسم ول نجد أن : ل = ٤(‏ ۱۰) 
حل آخر: 
٠‏ الانتقال يحافظ على التوازى وأطوال القطع الستقيمة. 
۰ النقطة ح هی صورة ؟ بالانتقال [(۲ 09 CT‏ 
ولرسم ح ص تكافئ اب نجد أن دھ هی صورة ب بالانتقال ( ۳ 
6 النقطة م هى صورة النقطة ب بالانتقال ٤(‏ <( 
۰ النقطة هم = ١(‏ +ع ۰ -)١‏ زه 63 


وبالمثل يمكن إيجاد إحداثيى النقطة ل 


اش 


کن 
(۳+۲۰7)ے 2 
مه ۳ و 
ہے ان ۱ 
۲ سو سیت 
۱ ار 
۱۰۲-۲) 
و١‏ -۲ ےم 
۱-۱۱ 35 
۹ چا 2-0 
ER |‏ 
ص 


لچ من أسئلۃ الكتاب المدرسی 0 تذکر 


على الكميات القياسية والكميات المتجهة 
والقطعة المستقيمة الموجهة 


مستويات علیا 


١ أسئلة‎ 


EO 


اوا سر رمن مت 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 


() 3ص أى مما یاتی یمثل کا ا 


| (1) الزمن. (ب) درجة الحرارة. _ (ج) الازاحة. (د) الكتلة. 
(۲) إذا کان : !ب ح٢‏ متوازی أضلاع تقاطع قطراه فى م فان : 
أولا 2ء تکاف ا ا ا 
2420 (ب) با ام (د) ۶۱ 
ثانيا : ۶۶ تکافی درو ہی 
(ز) وم کات (ج) بم رد) ۲۶ 
۱ (۲) ق الشکل امقابل* ٦‏ 7 7 
إذا كان : !اب حء › قرب < و منوازیی آضلاع 
فان : ۶۲ تکافی كلا من . E‏ 
REO)‏ (ب) سح » حاو 
(ج) ب ح » مو (د) سح » با 
و مو 
(۶) فى الشکل المقابل : 
اب حء و و سداسی منتظم » مركزه النقطة م فإن : ١‏ 
آولا : آب تكافئ كلا من القطع المستقيمة الموجهة الآتية 
ماعدا .0 و ۳ 
(1)ء۶ (ب) سح چان با 
ثانيًا :۵ ۶ تکافی 1770ء رت 
(ز) 1۵ (ب) ب ی (ج) رو (د) حب 
)٥(‏ 03 اب حء مربع تقاطم قطراه فى م » فان أزواج القطع الستقيمة الوجهه الاتية متکافنه 
ما عدا 7۴ بج ل ا لال د 


(ب) ۴۳ے ٠‏ (ج)بح ۶۱۰ 


EgyHigh.Com‏ 0ئ 


ايجي هاي دوت کوم 
رقي مستویات علیا 


e‏ تذكر 


© (4) فى الشکل ا مقابل : 


دا کان : ۲۵ » ۶ب آتصاف [قطار فى داثرة (م) 


۱ 
(6 ه ذا كان اب و هرق شکل سداسی منتظم مرگزه لهندسی ( / 


الموجهة التالية غير متكافتة ؟ س 


0 8ق وت ° )ات 


(۷) اذا كان SE E:‏ فإن 32-7 


(1) (۱) فقط. (ب) (۱) ء (۲) فقط. (ج) (۲) » (۳) فقط 


2-0 ۶۷۸۵۰ ھا 
(۱()1) فقطہ . (ب)()فقط. ‏ . (+)(۱) ۰ (۲) فقط. 


© (0 إذا تحرك جسم من نقطة ؟ إلى نقطة س فان السافة التی قطعها تکون 


۳۳ (ب) اقل من || اب | 
هك عن لاہ لا | 27 


® (6 انا تحرك جسم من نقطة ! إلى نقطة س ثم إلى نقطة ر فان 
(1) المسافة التى قطعها الجسم تساوی || | | 
(ب) السافة التی قطعها الجسم تساوی آس + سح 

و ا الى ا الجسم تساوى | أت | تو 


00 


کا 


)۸( 


0 شف 20 را ليضفت 

7آ 010889 (د) ! تنطبق على ح 
(۸) إذا کان ح منتصف ۲ب فی مما یاتی یکون صحیح ؟ 

0 سس رق ا انا ا[ ےت 


(0) يوم 


آی من القطع المستقيمة 


ثانيًا : الإزاحة الحادثة - hes‏ 
(۹)1 سم فى اتجاه اب 
(ج) ٩‏ سم فى اتجاه بآ 

, 08 فى الشکل امقابل : 


(د) اب :0 1 ۱ 


إذا تحرك جسم من النقطة ] مسافة ٤۸‏ مقر 
وسار مسافة ۲۰ متا سا وه سل 
ولا : : السافة التى قطعها بے کس 9 


سس 
سح سيا 


(د) (۱) 


(1) ۵۲ (ب) 1۸ 


۳0 (0 1 


انیا : الإزاحة الا کت 
a‏ 
(1) ۱۸ متر فى اتجاه ای ا 


۰۰۰۰۰ 


موقع ايجي هاي دوت كوم 
کد ۰ کم e‏ عليا 
1 4 © تذکر 7پ رسس 


0: 
ثانًا : الإزاحة ااا < ری یں 7 
ہس ۰ متر فى اتجاه و 
(1) ۸ متر فى اتجاه آو و سان 
E E‏ (د ں) ٠٤‏ متر فى اتجاه و 


0١ 9‏ سبارة قطعت ۰ متر فى اتجاه الشمال ثم قطعت نفس السافة فى اتجاه الغرب فإن إزاحة الس 


ھی GY‏ ۳ ا.ا .۱ Er sr e Tana‏ 
00 2 امراف ااا الفرب. (ب) ٠٤‏ متر فی اتجاه الشمال الغربی. 


(2) 15" مر فى اتماه انشعال اتی (د) ۲۰ ۲۷۲ متر فی اتجاه الجنوب الغربى. 1 


© 07 فى الستوی الاحداتی التعامد اذا کانت : ۲ (۱ ۰ ۲) ع ۲-۱ 4 2 ك ٤‏ 1 
وان ات کا سے فان : ء < کی ہت سرن پیر وا ہا 
Ma SIC)‏ (ب) (۶ ۰ -۲) (ج) (-۲ ۱۰) 2-0 0 : 


© 00 فى الشکل المقابل : 
773ھ 


اش ی E‏ بات 2 


سے 
من نقطه ؟ إلى س متخذا السار الموضح بالشكل فان : چ 
أولا د للساقة ا N‏ گے 


)۳۰ بج 

)۳ اعد (ج) 1۰ AD‏ 
ثانيًا : الإزاحة الحادثة - ہیں 
(1) ۰ متر فی اتجاه آب 


3 ی (ب) ۲۰ متر فى اتجاه اس" 


٠١ )۰(‏ مترقى اتجاه ث1 


فى الشکل امقابل : 

9 ۱ 
اب حۂ معين فيه : 9 
e EES‏ 


اكنب القطع المستقیمة الموجهة والتى تكافن كل مما يأق  :‏ و 1 


1 i: E 
۱" 02-09 ۱۶ )۱( 
EO: 3 ۶۲)۲( 
: فى الشکل امقابل‎ 


ہو وهاي دوت كوم 


- كي مستويات عليا 

9 تطمعق) لا 
4 و تذكر سب بت > 
2 كت 


۳ 5 ا - ۵ ٤ے‏ کلا من : 
نیا : اکتب القطع المستقيمة الوجهة (إن وجدت) والتى تکاکن 


0 700 ۱ (1)1ع ۱ :۳ 24 
222 | )س ص کہ 
0 ۱ کے ای e a‏ ۲ 
88 0 فى مستوی احداثی متعامد : إذا 9-7 » ب( 
(۱) ارسم ح ء تکافی اب وعین إحداثيى النقطة ء 
(۲) عين إحداتيى النقطة م منتصف بح ثم حدد القطع الستقيمة الوجهة التی تکافی : 
9 يتم (ب)۶۲ 207 2 


(۳) هل الشكل ؟ حوب متوازی أضلاع ؟ فسر إجابتك. 


لیا 62 فى مستوى إجداق متعامد : إذا كانت ! (4 » -۲) » ب (4 ۶۰) ۰ ح(-۱-۰۲) وكانت کل ا 
© 


القطع المستقيمة الوجهة ب ! » ح٤‏ »و ٤ہو‏ متكافئة حيث و نقطة الأصل. أوجد إحداثيى كل من :و م »ل 


7 13 فى مستوى إحدان متعامد : 

9 
اذا كاحت ؟ (۲ » -۲) 6 ب (۱ ۰ ۲) 6 حرا ۰ ۲) 6 ء (؛ » ۷) 
(۱) آوجد من الرسم : || اب || » || ح ء | 
)٢(‏ آثبت أن : اب تكافئ حء 
(۲) إذا كاد اع لج کے اح یک ہت 

آوجد إجداثيى کل من : م ٢۸ہ‏ م حيث و نقطة الأصل. 

68 آنشن نظامًا للإحداثيات التعامدة فى | مستوی حبث 

(oS) 


(د) نقطة الأصل وعين عليه النقط : 
٤ ١ :‏ رات 1 (e 5 A‏ ۲ ط( 6۰ 
gE 7‏ کا رم مل و یت 

وعین من الرسم إحداثيات :ی » و » ل » ی منها تکافی ب 


۳4+ 


او رد مل 


نملہ أن کل نقطة)! ف آلیسوی اد ات۰۰5۰ 
وحيد (سن » ص) ولذلك کون لها موضم وحيد بالنسبة لنقطة الاصل و 


1(سن.حن) 


.1+ ال ا ک۔ تا برع ت1 


0ر ی سم 


متجه الموضع لنقطة معلومة ۲ بالنسبة لنقطة الأصل و : 
هو القطعة الستقيمة الوجهة و ؟ التی بدایتها نقطة الاصل و ونهایتها النقطة العلومة ۲ 


فمثلا فى الشكل المقابل 

* فأ هو متجه الوضع لنقطة ! بالنسبة لنقطة الاصل و 
ويُكتب : وم - (۲۰۲) 

* وب هو متجه الوضع لنقطة ب بالنسبة لنقطة الأصل و 
ويُكتب : وب - (-۰۲؛) 


غفى الشكل السابق : نكب ۴ - 43 05 ۰ 2 (-6۰۲) 1 ہو 
EgyHigh.Com‏ و 


موقع ايجي هاي دوت کوم 


۱ 
BED: 4 3‏ 
۱ 1 1 6 
ھجٹھ ...تج سح 3 ۱ رتور القظبية لمتجه الموضع 
۱ ۱ حون 


هو طول القطعة الستقيمة التی تمثل المتجه. انا كان متجه الوضع و یصنع زاوية قیاسها © 
مع الاتجاه الوجب لحور السینات فان : 


فاذا كان : ؟ = لس » ص) فان : | ؟ || - طول و : 
الصورة القطبية لتجه الوضع 19 - ( |19 0۰) 


وإذا استخدمنا قانون البعد بين نقطتین لایجاد طول و وت 
۱ فان : طول و ؟ = (س - .)” + (ص - :)۲ 

|= س +ص؟ 
۹ 
ادا کان : ۴ (۳ ۰ -) قإن : | ۲)۳(۷-۱|۲+ (-)۲ = ه وحدة طول. 
٭ إذا كان : حالس ۲۳ ) فإن : اب | ١ > ۳۳۳(+۲ )۲٩(۸-‏ رحدة نطولا 
٭ إذا كان : ح = (-۲ » ك) وكان | ح | - ۲۳۲ فإن :۰|(-۲)۳ +2۲2 ۲۳۲ 


كسد كين , لك" =۹ عالت <+ ۳ 


فمثلا اذا کان و يصنع زاوية قياسها ۰ مع 0 
ا رک 
فان : الصورة القطبية للمتجه وا روک E‏ 


متجہ الوحدة 
هو متجه معیاره الواحد الصحیح. 


» ) متجه وحدة لان عم (۶) +( - 


فأوجد ای لنعه 


Tı.) لاك‎ 


موقع ايجي هاي دوت كوم 


9 0 

4 
ل ب ا 

TS ل‎ 011 i 

إذا كان و؟ متجه موضع النقطة ؟ بالنسبة لنقطة الأصل 
أوجد الصورة القطبية للمتجه و؟ فى كل من الحالتين الآتيتين : 
۱ [1] دده ۳۳۶۰ ) 0 )° -ه) 
مه 
< 


< )0۰( و 
ا ۱ | الريع الرایع 


» .۰ قياس الزاوية الحادة التی ظلها ۰۳۷۳ سن > ۰ص < ۰ 
هی :۰ ۲۷ ( ۳۳ )كد 


33 ۶۰ ۶0 ا کت ہو ار مک« نا‎ EE 


TE 5 ۱‏ زه ۳۷ 6 -ه) 35 او؟ا = (ہ 0 (-۲)۰ 392 


TY To 
ا‎ ES 


دس  .>‏ ص < د ت ۶ ۳-۲۳۱۰ ٩۳۲‏ 1 


تام 


0 2 د 
سس اه مب EFE ENES‏ سے 


ذا كان متجه الوضع وا = (ہ ۷ )فاوجد إحداٹیی 


دم » 4) هو متجه الوضم للنقطة ۱ 


۱ 7 سے شس ات ۲ الریع الأول اٹریع الٹتی ١١‏ 
5 ١۱ء‏ +(۳۷۶) رم 


ی الشكل المقایل 


مه س 


وج n‏ ”سن 


ان ابح | داءم | - .. داورا| 


= |۲۳ +۲۶ - ۵ وحدة طول 


ہت مسا 


.بح » ۶ھ »۰۰۰۰و فى نفس الاتجاه 
ولذلك یعتبر كل من : 


سس 


بح » ۶ھ » ۰ تمثیلا هندسيًا للمتجه ؟ 


“ 


أى أن سح - وم = - و؟ - (۰۳:) 


ه نلاحظ مما سبق : ارتباط التجهات بالأزواج المرتبة 


د عرزي 
0 


۱ 12 : 
۱ 
` 


موقع ايجي هاي دوت كوم 


۱ ET 
۰۰+۳ ل اد اا مت سے ہار‎ 
TE 01 8 
a o داجس اد‎ + | 

53 3 : 3 متحه صفری ف (* 
[ > ] خاصية وجود العنصر المحاید : لأى متجه أ يوجد منج e‏ 
e EE :-‏ ا سھ | ات تو ١‏ ۸ 
حیث : ! + و = و +۱2۱ ۲ ہے .تک و 
پچ 3 کے 1 1 آء ہب 3 ۳۳ 
|0 ] خاصية توفر المعكوسات الجمعية : لكل متجه ! (س » ص) يوجد متجه (- ؟ ) = (- سب» ۱ ھا ھا 
حيث : ؟ + (- ؟) = (-۴) +۴ = و (التجه الصفری) والتجه (- ؟) يسمى المعكوس الجمعی للمتجه؟ . 


(] خاصیة الحذف : لأى ثلاثة 7د وت ہا این نري 212 فان : ي > 
ا 5 


ضرب متجه فی عدد حقیقی 
اذا ڪان ٣:‏ = رس > ص) 23" »ك دع فان : لے = لے س ۱ » ك : 


فمثلا اذا کان :۴ = (۲ ۰ -۵) فان : ۴۲ = ۲ (۲ ۰ھ) = )۱-1( 


گے خواص ضرب المتجه فى عدد حقیقی ۱ 1 

(۱] خاصية انتوزیع : ۱ دو ۳ 
(1) لای متجهین ؟ » بے ۷ل 3ع يكون : لے (۱+ب) = لے ؟ + ون 3 

۱ (ب) لای متجه ؟ » لی » لے 3ع يكون : (ك, + لعم) 1 - لو ] + لے 7 

| ؟ ]| خاصية الدمج أو انتجمیع : لأى متجه ؟ , ك, » لم دع 

یکون : (لی له,) ۲ - ك (لع, ۲) 


| 1 ] خاصية الحذف : لأى متج متجهين ۱ء سا لے د عه اذا کان : لے ۴ وی سے 0 
وو كس ا فان 


وت ڪي هاي دوت كوم 


3 1 
۳ 0 ۱ لت 


5 كك + ۳ ل ء ۔٣‏ ك + ه ل) - (۱۲ <( 


... ۲ لے + ٣ل‏ = ۱۲ وبضرب العادلة × ۲ ٠‏ 0 0 


» -۲ ك + ول = ١‏ ويضرب المعادلة × ۲ 0 


بجمع العادلتین (۱) ء (۲) : ۰۰ ۱۹ ل = ۳۸ 202۳۴۳00 
وبالتعويض فی (۱) : .. ٦‏ لے = ۱۸ ومنها لے = ۳ 0ن ت 
إذا کان لدينا نظام إحداثى متعامد فی الستوی » (9) نقطة الأصل فان : 

حك 


[1] متجه الوحدة الاساسی س- ١(-‏ » ۰) هو متجه الموضع 


5 6 ۷( - 9 
0۳-۰۰-3۳ 


للنقطة (۱ » ۰) ومعیاره الوحدة واتجاهه هو الاتجاه الوجب لحور السینات. 


| ؟ ] متجه الوحدة الأساسى صد = (. 3 )١‏ هو متجه الموضع للنقطة (۰ 2 )١‏ ومعیاره الوحدة واتجاهه 
٭ احظ أن اس |= اص | ١-‏ 


اكتب كلاً من التجهات التالية بالصورة القطبية 
ElÎ‏ ۲ تيودن دؤثر و 


التعبير عن أى متجه بدلالة متجهى الوحدة الأساسيين : 

اذا كان +۲ متها فی الستوی کا (س » ص) 

فانه یمکن التعبیر عنه بدلالة متجهی الوحدة الأساسیین کالتالی : 

1 ی » ص) < (س »۰ ۰) +(۰ »۰ ص) (من تعریف الجمع) 
< سس (۱ ۰ .) + ص (۰ » ۱) (من تعریف الضرب فى عدد حقیقی) 


۴ = سس س- + ص ص- 


بسكم جد العامة كبا رع لی ن نج ارت الذى یش[ بدلالة متجهي الوحدة الأسا 


اا ۱ 


موقع ايجي هاي دوت کوم 
3 1 
8 4 
0 
(۳] نفرض أن متجه الوضع للازاحة < ح 
7 رو سے 
و 2 4 ea ١ٔ‏ ۲۶) 


فمثل" إذا كان : ۲ = (۳ ۰ El‏ ۰-۰ ل ٩(‏ رس 

فان : ؟ ل ب لان : [5 × ۸ + ؛ × () = صفر] 2 0 
۷2٦٦) ٦‏ بت ۱ 
+ = 14 صہ , احظ آن میل ۲ - ۶ ۰ سو ا ۱ 


[ > ] نفرض أن متجه الوضع للقوة = » میل ح - یہد - ۲ مل ماک 


72 ال ۱۲ 
و الصورة القطبية و (4 » )٩۲۰۰‏ 
٭ الصورة الاحدائیة ىت ( متا ۶۰۲۳۰۰ ما ۲۰۰) - (۷ ۳۳۲-۰ ) 
وو مس ۳۲,۵ ض۔ 
اکتب کلا من امتجهات التالية بالصورة القطبية والإحداثية ثم عبر عنها بدلالة متجھی الوحدة الأساسيين 3 
۱۱ قوة مقدارها ۱۳ نیوتن توثر على الجسم فى اتجاه الشرق. 3 
[؟] إزاحة جسم مسافة ۲ آمتار فى اتجاه الجنوب. ١‏ 
۳] سرعة منتظمة لسيارة تقطع ۰۰ متا كل ثانية فى اتجاه الشسال الغربى. دوب ۴ 


توازى متجهين وتعامدهما 


E 


ما2 الاصل ثم 1 ٹل عله ١‏ 


٭ لکل ۲ » ب متجهین غير صفريين حيث :1> (س, » ص,) » 


i 


ت 2 سرپ »صى) 5 7 


سس روڈ ھت _ 


7 
ا 
اھر ہ_ 


۲۲-۱-۵۷۷۲ ۲۲-۱۱۵۱ 


ع 
2۵ 


موقع ايجي هاي دوت كوم 
1 

۳ 2 ۳ 5 د 
0 0 

رمن هد إل كك 
رشبكة المقابلة لمتوازيات أضلاع متطابقة » عبر عن كل من القطع المستقيمة 


وا ا ات ف الاتجاه الوجب لحور السينات. 
* نبداً من النقطة (-۱ » ۱) ثم نتحرك یمینا 2 وحدات یہ ١‏ 
٭ ثم نتحرك لاسفل وحدتین فی الاتجاه السالب لحور الصادات. 
". نقطة النهاية < (۳ ۱-۰) 
7 ۷۷٣۶َ٣تت۳ت‏ پ۶ امه |1۶۱۰ 
حیث اتجاه لع ۶ هو نفس اتجاه © لكل اك > ۰ » اتجاه لت ۶ هو عکس اتجاه م لکل نے < . 


فمثلا 2۲۰۶۰ متوازیان وفی نفس الاتجاه. 7 ۱ 
CES 5 ۱ 2‏ 2 کا ان : سے ١‏ 
و پچ م متوازیان وفى اتجاهین متضادین. 11 0( 


إذا کان : ؟ متجه غير صفری أوجد قيمة لے فى كل من الحالتين الآتيتين : 


الكل 
۷ لا زل ۰ ۱۲۱۲۱۱۵ دوت 
۲۶۱۲۱١۸۱۸۱۰۰ ۲۳-۱2۶۷‏ ۴| ۰ ۳۱2۵۷ 
ام چے لت ےڈ 


ہے ےطصطو تیب ۴٣٢‏ 
ارسم التجه 2۶ (۱ ۰ ۲) ثم ارسم من التقط :ب (- ۲-۰) کر[ )ات ۵, ٠‏ 


ا ام 


الترتیب. 


جا 


وپ پا 
۳ 


3 رو للع 


TS 0 aro 


| () ۷ (ب) ہ (ج) ۱۳ 
.فضم ‏ تطبیق_ 19۳983٣‏ 9 ۰ 
277 | 00 (ب) ٤‏ 0+005 
۵ 09 آذا كان : ب - (-۲ 6 ۰ ات (؛ 0 .۰ ۲0۲۲ 5 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 7-۔ ل یءء// ... 
۵ ( ادا کان : ۰(۲ ۱۲-۰) فن :۲ < 7. ا اك (ب) ۱۲ ع 
(1) ۱۳ خا (ج) ۱۷ 
4()|ذا كان :۴-(۱۸۰۱۲) فان : ۴ 1- تی e‏ شا و (ب) ۰۲۵ ۲) ۱ 
(1) (۱۲۰۸) (ب) (۸۰۱۲) (ج) (1 ۰ ۶) © (6 إذا كان :۲+ ب  )۸۷۹(‏ -۱+ب -(۰۲) 1 
© (©) کل التجهات الآتية ھی متجهات وحدة ما عدا 1756 . _ تچ وہہ (ب) کا9 ہد 
YD‏ (ب) (۰.۸۰۰۰۱) (ج) (۰ ۰ -۱) © إذا کان :۲۷۰+ ه ب -س + ۲۲ص ار ےت 
9۵۶ ع) متجهق محامتین فان کے OO‏ اب دا6 ۳ - ۳۹ 
٢)(‏ (ب) -۲ (ج)۸ وت 5 ٦٦ o‏ 
۹۳۷۳ ُ ۶+ سا کا وی کو ڈ 
55 7۶02 ) لق نت ۱ 1 
۳ ۳ (ج) ۳ (د) کی 1 
ل CEE‏ د ور سے ہے ة © 69 ه إذا کان :| ۵۲ ۲ - 
(1) متعامدان. (ب) متوازیان. اسان رن ا 00 
وک ود اہ سد ب < ۲ سہ - صہ وکان :1 1ے فان : لے = ... 


0 (ب) -۱ ۱۵ ٰ۱ )0 
© 00 إذا کان 21۰( ۰ )٩‏ یوازی ب =( ۴۰) فان . 3 © 60 إذا کان :۴ - 
۱ 89 
© 60 إذا كان :1 


)وت ۱ AGES‏ 
|ذا کان: ٩‏ ( ۲۰ ۰ 


(ج) ۷ ١‏ د( 


س کم ١)‏ 0 کت فإن : ۳۹۹ 2 


کت 


ہو کے رم 004027 1 2020 
4 ا یا ا ا ر ہے 2 اك دا 
۵ 6۵ إذا كان :۳-۱۱۰ ال ll‏ ۱ ل وم بنا كان 1۰-(۳۰۲) فان 2۲۲ 000 
()[-1۰۲] رب) [۰ 1۰] ۳ 4 0 اه ۳۰۰۱ (۱()۰ ۰ ) (ج) (۳ 
۱ 0 ٢س‏ + ۲ ص يصنع مع الاتجاه الموجب لحور السينات زا امسو حیث ۳ ۱ را نت اک 0 م۱ ۱۳ 
() ما 0 - + (ب) لا 6 = + 22007 ا( ٤)1(‏ (ب) ا اس مك 
٩‏ 60 إذا كان :۴ -(۲۲ » "۳ ) متجه موضع لنقطة 1 فان :۲= o oT‏ ل و إذا كان : ؟ = (س » )٤‏ > س -(5ء ص) وکان :1// 2 
( حم (ب) (E) )۱۰ ٦‏ "۰ (ز)س ٢۶‏ ص۔٠‏ (ب)سص۔٢ص‏ 0 
© ۸2 کی و کے نو ھا ...۹ ۱ © (م إذا كان : ؟ - (ك +۱۰۱ ء - ۷ رھاظ 
EOE: eT‏ ۱ (1) ۲ »صفر ۳ 2 2 
رز ے E‏ (د) ۸ سہ +۸ صہ ظ 9 ذا كان :1=( ۰ » ب-(6۰۲) » > 
69 الصورة القطبية للمتجه ؟ - -۲ هن هی ای ۲ .۳ HR dG | oY.‏ 
ENO .‏ دج کت 
() الصورة القطبية للمتجه ۲١١١» ٦(‏ ) هى E AE‏ 
IQ 06۵‏ هد 2) _ متا 


(۳ إذا کان :۴> (۱۰ء 0) حيث ما 0 = ج متجه موضع لنقطة | ST‏ رت 3 
(1) ۰1۸۰7( ۰ -۸) 
(ج) ٦(‏ ۰ )۸ <1( 
© 69 فى الشکل ا مقابل : 
e E‏ 
TEE‏ فا 


(ب) (۸ + )١‏ ۰1 لم <1( ۱ 
(د) (۸ 4 0 7 ٦)‏ ۲ م۸( 


- ے۵ توبات عليا 1 
8 و تذكر و فهم o‏ تطبیق عه ۰ 0 اكد 
۳ ود رت مہ-٤ EE, EAL‏ حه کے 
© 69 ذا ئن : ۷-۵-۴ ۱۰) ۰ = E‏ 3 و ۵ اذا کان ۲۰ ۳۲۳ ۱ ۶ با O‏ تا 
و یں و ا E‏ رت 0 وکان : سیم سرب + ص < سم - وی ری 
ركان ره 1۱ ت ا O‏ 1 یه سن سني + ص صم = صفر 
۱ [) صفر 7 
)عد (ب) -۲ (ج) ۳ (د)-۲ ۱ 3 (ب) سم صم 
702 7 و ی تہج 1 دنا کان:۰۳-۱) ۰ 0000-2 ۰ 
6 إذا کان : ؟ = ٣‏ س- - ٤‏ صہ ك ح >(ہ کی 0 ۱ 
عد سے یت هو تن 
قإن :۴ ]+ اب اء ح | < TDI TT: sna TT ETE.‏ 4 ۳۹ 
39 (1) ح > ۲+۱۲ ب 
1 (ب) ۱۰ (ج) ۱۱ )0 ۲ لا ۷ 
٩‏ €0 التجه الذی يعبر عن السرعة النتظمة لسيارة ٦‏ کم/س وتسير فى اتجاه الشمال الغربی = ان E‏ با 
ہے سم پا مزر ۵ 6۵ اذا کان : ۲<(-۲۰۱) ۰ € ED SD‏ 
TTT)‏ ا e‏ ۱۳۲ 
E‏ ٭ے سے حك (7) ۲ ؟- ب E OREO)‏ 
(ج)-۲۷۲ س- + ۲۷۳ ص- مت ١۳‏ سس +۲۳۰ 5 0 27 2 
© وم إذا کان ۰ ۳۱۲۱۲۱۲ 
708 لئ بعير عن ارات حسم مسافة ۶۰ سم فى اتچاه الجتوب الشرقی هو ٢ں‏ ہی مس 5 با ٤‏ 
ا و وی 577 ۱ 


: اٹ ن (۳۶ 
1) متکافتان. 8 


Emil re a =0‏ 
© 69 إذا كان معیار القوة ‏ = ۱۰ نيوتن وتعمل فى اتجاه ۰ شمال الشرق فان 9 £ ...1.. 


)ب الس و ہی 


(ب)ه س- + ۲۲۰ص 


(ج) ۰ ۳۷ س + ه صہ (د) -ه ٣۷‏ س- + 
Gal‏ 


(ه) سفينة تقطع مسافة ۱۰ 
۳ تقطع |" كم شمالا ثم ۰ كم غربًا فإن الاراحة - ا ره 


فى | ورة 
7 تا EES‏ ۱ 
77 1 


ام ويه یی لهم ) 


25117 


ی هي درت وم 


e 8‏ تذكر © فھہھم و تطبیقا 7 , - 3 كله Bi‏ 439 

0 1 سس 0 كت 

4 () فى الشكل المقابل : E‏ 3 0ج إذا كان و3 متجهموفحانقطة | کا ا اٹ 
۲ھء r E‏ 3 («) ۰۰۰۳۱۲۲ 1 2 
ery ۱ ۱ ۷‏ ۳ 1 کی IEA‏ 
فان الشکل الذی یمتل أب (۲) و۲ - (۲۶ 6 .10( / 1 

۵ ۱ او ۸ 
1 


9 و أوجد قيم سس » ص ف کل مما یأق : 
۱ | زمن .. | 00 


)۳( ۳ . ص) + سن (۱ »۲-۰)- (-۱/۶) شا 


اذا کان 01 )ا 6 ۸ 3 جر ٩٩‏ ۳۰( 5 


© 3 ہے تا تب شش 

(ج) 0 آثبت أن 7/7/7 > بت 1 

لاسئلة المقالية رم اوح 27 7 بع عه 
8 إذا كان سوم ۰ کے ۷۰) آوجد: إذا کان :۴> (۲۶ ۲-۰۳۳ 
00 لخت E EH EG)‏ اذکر العلاقة بين ابلتجهین :۲ : 


9 اک وی Aw e‏ ۵۰0-2 فیید: . ن جا 
0 


© ٹج بے 
|+| 3 ۱ )اهب + ۲۳| 
۲۱۵ عا 2 ۵+ 7ت ؟؟ سےا 
9 2 إذا کان :۲-۴ س- - ۲ صہ و سس صق ارس 
+I EO +05‏ ی | 
ا عم 7 سه 
NG‏ 25-50 0 


1 ب 27ھ لس" 


1 0 کت ایا‎ AD 
3 و ےمم‎ 
4 ۸ ۶ 
۶ ی ۹ ۴ئ‎ 2 1 3 
1 ۳ ۶ 5 هم عت‎ = ٦ 2 E 
ٹر‎ 7 - 2 1 
۰ 


موقع ايجي هاي دوت كوم ۳ 


8 رھ مستویات علیا 3 
9 7 5 و تطبيق E‏ او 3 ۱ 
© تذكر سا اس ۳ 
کو فم 3 ا 


2 ام 
TY , 9 ۳‏ 


2 کل 5 5 ا EERE‏ 7 ۳ئ 
أوجد التجه ؟ الذی يحقق اللعادلة ٣٦٢ ٢٣٢٢‏ ھ - ۱ ۶ 0 2 
0 ال کات 0۰۰۰۰۰۶ 7 EE‏ 6 کے ے ۲ سل- ل 1 
7 اک + ان ۱ 
9 2 او ےش ۱ 
ی و کس یں اہ یں وی ہے 2012 > -۸ ص ۱ 
٣‏ بوازی الد ٣7٢‏ سب 3 
(۲) إذا کان : ل = لے م آوجد : لے سح 
0]] فى مستوی إحداثى متعامد » |ذا كان : ل < ه س- - ٣٣٣‏ ص- ۳ 
»م = - س - ٣٢‏ ص > زمر <-۲ سہ ٢+‏ صہ 3 


سے 


آوجد ح ف الصورة القطبية حيث : ح = ل + م + ۲ رم 


آوجد بدلالة متجهى الوحدة الأساسيين المتجه الذى يعبر عن : 
1 (۱) قوة مقدارها ۲۷ نيوتن تؤثر على جسم وتعمل فى اتجاه الشمال. 
(۲) ا سرعة منتظمة مقدارها ٠٦‏ کم/س فی اتجاه الفرب. 
(۳) سرعة منتظمة لسيارة تقطع ۷۰ كم كل ساعة فى اتجاه الشرق. 
© إزاحة جسم مسافة ۲۵ مترًا فى اتجاه الجنوپ. 800 
ری مت معيارة ۱ وحدات ویس زاوية قیابتها ‏ مع الاتجاه الوجب لمی ا ت۳۳ 
() إزاحة جسم مسافة ۰ سم فى اتجاه ۲۰ شمال الفرب. 
۱ رما ات حم بجی حسم في مجاه سی اود ھی 
دنا 1 : لم اراح EES‏ #۰ سم فى اتجاه الشمال الغربى. 


وج رداکان:۲ - ۲ س-+ص- ۰ چس ئا 


کر یی 


رد قيمة لت التى تجعل المتجه ( + ات ع يوازى ا 
0 قيمة ل التی تجعل التب (۱۵ + € الب ل ۱ 


ر الشبكة امقابلة متوازیات أضلاع متطابقة. ای 
© 


عبر عن كل من القطع المستقيمة الموجهة التالية بدلالة المتجھین 


موقع ايجي هاي دوت کوم 


۳۳۹ 


(ع) اذا كان : ؟ = ۳ س- + ء ص- » 3ت ۷ س- + :۲ ص- 


فان : المتجه الذی له تفس معیار ت ویوازی المتجه ؟ هو Ê‏ 


و 


2 سر + ۱۰ کر‎ ۱١ )9( س- + ۲۰ ص‎  )1( 
6 17 3 7و‎ 
(ج) ۲۰ س- + ۱۰ ص- (د) ۱۵ س- + ,دول‎ 


ها سے سس 


)٥( ۱‏ إذا کان : ۲-۲۴ س- - صہ » ساح س۔ + ص- 


ke‏ (له +ح) فان :لے > رک 
(ب) ۱ 
0 ای الجمل الآتية غير صحیح ؟ 


` : 7)۹ 1 0 
رد) لا یمکن تحدید الوا 
.يد العا 


ہے سے 


)٩( |‏ قياس الزاوية بين التجهین 1 = ۲ س +۳ ص 3 


10 )1( 


سس 


[(1)) کشر 

3 فى الشكل امقابل ؛‎ 6١ ٠ 
۳1 » إذا كان : و؟ يمثل القوة ق‎ 
فى العبارات الال لا یمثل متجه‎ 
۱ 0 القوة مه معیارها‎ )( 


(ب) ىه = (۱۲ وحدة قوة » 


١ 


` سا هد و 
۱ یھ إن | 


إذا كانت الصور ة القطبية للمتجه ؟ هی (۲ 


TEE‏ عات دس 
قاعدة الت هشال : 
انا كد ای عي ا 
حیث إن نقطة النهاية (س) للمتجه الأول م هی 


نفسها نقطة البداية للمتجه الثانی رر 


مہ م اسل سسكام 1 
فان ؟ح تمثل المتجه ^ + رم أى أن E RETO‏ 
ی 


أى أن ارات اج ا آخری سح تکافی | 


زاحة وحيدة TE‏ ۱ 

5۷ 1 
كس 1 
۱ إذا تحركت سفينة من الموقع (؟) فى الاتجاهات المعطاة حتى 


وت اب الموقع ب) ارسم مسار الرحلة 
الهندسية ثم أوجد من الر 


بمقیاس رسم مناسب مستخدمًا آدواتك 


جاسم ج ن 


إذا كانت الاتجاهات هی : © مقدار واتجاه إزاحة السفينة (آب) 


و 
مقياس الرسم هو : 


۱ نفرض ان 


| کل ۲۰۰ متر» فى الحقيقة تمثل ب ١١‏ سم» فى الرسم 
٠‏ متر تمثل ب ٣‏ سم » ۸۰۰ متر تمثل ب ٤‏ سم 
من الرسم وپالقیاس نجد أن : = ۵ سم 


0 معبار الازاحة < ۵ × ۰ = ۱۰۰۰ متر 


» اتجاه الازاحة 0 = ۵۲ (باستخدام المنقلة) 
5 6 ُا" رغ بح ۵۳" 
.. السفينة تبعد عن الموقع ؟ مسافة ۱۰۰۰ مدر فى اتجاه ۵۲ شمال الشرق. ۱ 
[ 2 | نفرض أن مقیاس الرسم هو : 
| کل ۱۰۰ کم» فى الحقيقة تمثل‌پ ١١‏ سم» قی الرسم 
۰ کم تمثل ب۲,سم » ۲۰ کم تمثل ب ۲ سم 


ومن الرسم وبالقیاس نجد أن : اب < ۶ ,۶ سم 
.-. مار الازاحه - ۱۱۶ ا كه 
» اتجاه الازاحة 0 < ۳۷ (باستخدام المنقلة) 


.*. السفينة تبعد عن الموقع ؟ مسافة ۶۶ کم یں 1 


فى اتجاه ۲۳۷ شمال له ۳ 
اوت بج ا تام ون تست ی : yr‏ دپ : 3 


إذا تحركت سيارة من الموقع (؟) فى الاتجاهات المعطاة حتى وصلت إلى الو 


موقع ايجي هاي دوت كوم 


[۱] ی متچهین ۶ » رم یمکن جمعهما (ایجاد 
محصلتهما ) بانشاء متجهین متتالیین ومکافتین 
للمتجهين ‏ » رم كما فى الشکل القابل. 

2 د + + ی +۶ 

| ؟ ] قاعدة شال لجمع متجهین صحيحة إذا كانت النقط 


سن ا 1 اہ 5 
أ »سا » ح تنتمی إلى مستقیم واحد سم التج ؟ كما هو موجود ثم من نهايته نرسم متجه یکافی ‏ ومن ٹھایته _ 


ففی الأشكال الثلائة المقابلة یکون : 2 


E‏ بے 
نقطة بداية ؟ إلى نقطة نهاية و فيكون المتجه ع هو محصلة المتجهات . 


سيل 
3 


لعا كع حيث إن : آب + ت؟ = و «التجه الصفری» 


| ء فى أى مثلث !بح يكون : | اب + سح + چا = و 


فى أى شکل رباعى ؟ ب ح ء أثبت أن : 
7 - کا = ویک 


FE EY RE‏ + جك ام ۳ - و 
ویمکن تعمیم ذلك بالنسبة لأى مضلع : 
فمئلا فى الشکل الخماسی سح 4 یکون : 


٣ے‏ ا ل لل ل 


أب دسح +وء +دوم + ١‏ دو 


[ه]قی آی شكل ریاعی يكون : 


اج سک2 < ۶۱ 


ايجي هاي دوت کوم 


٩ |‏ .۰ ۴ 
- ۳ د كدت ہی ۔۔ 


سے 


سس رس سکس تا .یتح 


بجمع (۱) > (۲) : 


۰ کک + بء اب د +وی ا 


١‏ ابات أن الشكل الرباعی شب 


جس 


لت ۲ وغير متساوبین فی الطول. 
- ای بے کس - 20 ۲پ 3 و 9 ےکا 


ا سے 
- زار 


بح ملت 2 جو ست 29۲ ۶ 2 ات آن 217 +6 اج 7 ۶۲ 
ہب 7 


7ھ رن (١)‏ 


۱ ۲) NES IES 7 


۰ ۱+ ۶ اج + ۷ا٤2‏ <:- ۶۲۷ 


سم 


۰ سب +۶ اج + ۲ بت ٤ 5 IE‏ 


ید E‏ ال وج 


إذا كان ٣-۴ ٤٤‏ س‌ص ٤٤‏ ع ص +۷ ص سن اثبت أن :کے کے 
۰ )نش 
٤‏ ل eT‏ 


تست سس مر 
سم 


3 


00ک رس زو سس 
=٣ 2‏ ع سس 
حاول بنفست 


ی حو شكل رياعى فإذا كان 27 


اب ہے 


7سس بر ۶ ب۲ ٩2‏ في +م 


حسے 


ات 35 1 ره 
7۷ اثبت آن: !ء - 


سر ۲ 
مد 

1 1 ۳ کک 
3 امین : بر ای 


1۹۸ 


¦ نثبت أن فيه ضلعين متقايلين متوازيان 


وناك 


۱ح ت - 


لتق 217 (قاعدة متوازى الاضلاع) : 


نا كان : آب تمثل المتجه ‏ » ۴و تمثل التجه ر 


مين إن المتجهين © » ىہ لهما نفس نقطة البداية (1) 
۲ پیجاد ٣‏ + ىہ نکمل متوازى الأضلاع )بجع ونرسم قطره ؟ح فيكون ؟ح تمثل المتجه م + رر 
ای أن ! اب +1و-آح | 
وذلك لأن اب +ا۶- اب سس الى رج رہ ہد ت 
و فى الشكل ال مقابل : 
إذا كانت : م هی نقطة تقاطع قطرى متوازى الأضلاع فان :2۱۲ 


وبالتالی يكون : | اب + ۶۶ - ۲ 2۲ 


ویمکننا أن نصل إلى نفس هذه النتيجة إذا لاحظنا أن : 


ہے +ب 2۱2۵ 2۱-۶12۰ 

وبانجمع نجد أن ٢٢ے‏ + ۲و ےھ یم =۲ ٣م‏ 

سم دمو - دوم كس + !ىدوم بوم - ع وم 
وبالتالى تمكننا استنتاج الملاحظة التالية : 


- اب ۱۳۲ 


وی 2 وس 

ملاحظة 

فى الشكل المقابل : 

إذا كان : ۶۴ متوستطا فى ۸ ۳ 
فان :اب + ۱۶۱۲ 
7 


أب حو متوازى أضلاع ء م نقطة ما فى مستويه » و نقطة تقاطع قطريه ٢ح‏ » بء 
أثبت أن : ع؟ مع e‏ 

کس _-ے الكل بح ۵ 
خی بعس +۶ 2۱۱۵ ۰ 000 
لکن ٩۵‏ + ۶ - ۲ 2۸ حیث م منتصف ۲ 


g++ °‏ - ۲ ۶و حيث ه منتصف ب٤‏ 


عع بع عو DC‏ 


موقع ايجي هاي دوت كوم 


3 > ھکد 
4 
7 جچ-- 


إذا كان : اب تمثل التجه م ٢٢ھ‏ تمثل التجه ىہ 


ن ی مات م رهز 
| أى أن 
وذلك لأن اس وط O‏ إن دجب 
بدلالة متجهی الموضع لصرفيها ۲ 


و وا وا - و۲ 


جح مدخن روص سے 
اب -اح < جابت 


د تس 


ر التعبير عن القطعة المستقيمة الموجهة إلى 


01 2( 0 بس( » صم) 
حیث وب » و؟ متجها موضع للتقطتينس » ! على الترتیب. 


خمثلا إذا كانت : ؟ (ه ۰ ۲( 6 ب (-۲ <4( 


قن گی خی E‏ 7 ۶) - (۵ 6 ۲ = (-۷ 6 0 


را( ہج ۱ 


إ 4 عند تطبيق قاعدتى الجمع والطرح السابقتين على قطعتين مستقيمتين موجهتين يجب فراهاة : 


۱ بم 
1 
1 
1 
1 
1 
1 
۱ 
1 
1 
1 


7 [1] فى حالة الجمع تكون نقطة البداية للقطعة الثانية هى نقطة النهاية للقطعة الأولى. 
۱ [ ؟]قی حالة الطرح یکون للقطعتین نفس نقطة البداية. 


متالں ۸ 
4 ا ف۲ ۷۴ء مر Da‏ م 
اوجد إحداتیی التقطة ء 
2 2252-2-22 ل ا 
:.: اب حء متوازی أضلاع. ۰ -<- 
۲-۶ + ع بت <(۲ (۷۳ 2۶ (۶ )2 (. ۰( 
راكاد جع متواري اضلاع فیه ۰ 2۱ زر گا 5 ١‏ 
ساح زم <( 
زاس ء ص 


»ح - (-۲ » -ع) 8 5 


٢‏ 4 ص) أوجد قيمتى 


وي ء قب محرف فيه ا ۱۱ ¢ (e)‏ ۰ حل(ه ۱-۰ ۰ ء  -(‏ ك) 
© إذا کان : اب 9/۸ فأوجد قيمة : لے ا آثبت آن: ت ۳۳ 
(] اوجد + مساحه شبه ال ۱ | 


یس سس 
E e‏ ا 6 02006 5 20 (۶ <«( 


سس کے 


TT Osa 
و کک‎ Nt TIE. 
ورت < ۱۰ اع رے۔ اک‎ - ٦ 


لے = (المطلوب أولً) 


0087 بح ۱۳۰۳ رہ ایاعر 
. حب ا اب ان ہک ٹک 


001 ۰> 9.9 ٠. 


(الطلوب ثاتيًا) 


أ[ (۳۰۳) 


سد تا کی = (۵۰۱۰) ا 
aS || - | © . | 8‏ راحدة طول. (ه.-١)‏ > 
۰ ے ۷ 1ت ا و 

(1-0-۶ 


سس سس انا :7 


ا لك ۲ - ٥‏ وحدة مریعه. 


(المطلوب ثالقًا) 


حاول بنفسك 


سح مظت فيه : ١‏ 5 56 > -(۱-۰۲) ۰ ح<(۱»۶) 
للا ثبت أن : ا [ ۲ ] آوجد : مساحة ۸ بح 
فى الشکل المقابل : 
إذا كان : ۴ ء انمتن ضلعان متجاوران 

فی متوازی الاضلاع 23۵۸ء ۰--) 

یمثلان قطرى متوازی الأضلاع وبالتالی يكون 

١‏ + ب۴>1- ے | إذا کان الشکل مستطیل ای أن 7ل 


12 من أسئلة الكتاب العدرسی | و تذکر 


۳ أسئلة الاختيار من متعدد 


06 


0 


0 


0۔ 


اختر الاجابة الصحيحة من بین الاجابات المعطاة : 


oT ET E ۲-۰۳-۲۰ إذا كان‎ 0( 

(CE ۰» ۳()1(‏ (ب) (-۲ ۰ ۶) (ج) (۶ » ۰) ۵۱ ۶۰ 
0 إذا کان :۴ (-۱ ا EE‏ فان : | اب || = E‏ 

)۲(7 71 (ج) ٤‏ 09 
")٦۵۰۸٠٠- 7ء٣۰ 0۵٥‏ فان ید ا 

(۱()1 ۷۲۰) (ب) (۲۰۷) (ج) (<۱ ۰ ۷) (د) (۳ ۰ ۷) 
ENS‏ سان مك و eG‏ فان + ۱ 

(1) ۶ س- ۸ ص- 72 تسم 

(ج) واس - ۶ صہ (د) ۸ سہ- :ص 
)٥(‏ إذا كان : ۲- 1۰۰۷ » = (۰ ۲۳ Qad... RE E!‏ 

ںا (ب) ۱۳ (ج) ۱۶ (د) ۲۹ 
760 وت ا یا 

ید )۲ات یم e‏ 
.ج ا E.‏ 

الذي ار (ج) ۱ (د) ۵ 


(r 0 اذا كان : درک‎ (NM 


0 حجی 2 6 فا EEG‏ 
(۲-۰۰()1) (ب) لم )١٠١‏ 


.3 (ج) (-۲ <0( 
ن (۳ ۰ -؛ 


E (0= سح‎ e 


(د) (۲ ۰ ۰) 


(۱()3 ۰-) (ب) (0 ۰ -۲) 
(/ذا کان ۰ ۱( ۳۰) ۰ (ه 1۰) فان 
(۲۰۶()۱) (ب) ۰۲ 


نٹ 


ا سس سے 


(ن بنا کان : ۱۳ + مب ۰۵۰ )١‏ ۳( ۱ ۱ ۱۳۳ 


 ( 0)8 10‏ )( (ج) (ءے) 72 
7 111 08 ركان ) 
EL‏ یور سا e‏ 
e‏ (ب) -۱۰ (ج) -ه e)‏ 
6۵ کان :=<( ۹۳۹۹۲۹۸ جک سی و و وہ 
(1) ۱۰ (ب) ۱۳ (ج) ؛ م 1 
69 إذا كانت : م منتصف س صض إن ار ع ہے ل اا اا 6 
00 (ب) ن ڪن (ج) و (د) صن ۳ 
6۵ ادا کان اب مقا جح تک 000 :کے ...تن 2 
(1) ی (ب) ۱ (ج) ۲ 1 (د) اج مات ا 


ص 


0 إذا كان : اب > .۸ " فان : وڈ ی ی + اح حاتت 


(1 )و رت م EM)‏ 
0 اتليكان اج O‏ تا فان AE‏ ا ا 

(1) 7ج (ب) ۶1 (ج) ی رد)۲ ۶۲ 
۸ اب دا ان .ج٢‏ - يح 2 ای سید 

3-10 E E بح‎ )1( 
EEE ۱ ۰۷ً 

2201 (ب) و (ج)-۲ ات (د) ۲ ات 
(۲) أى مما ياتى يكاقئ التجه الصفری ماما ات ۳ کو رجہ کہا 

7ے E‏ نے - ورو 9ت : 


(ج) له‌ی - لح ء - وی (د) اج - یی دنه 


»( سحو متوازی آضلاع ۳ 22 0 روج - {e}‏ فان : آب +او< ویر روم 


۳۳ (ب) س او (ج) ۴۲ح 
0 ف الشکل المقابل : 
اس حو متوازی أضلاع قطراه متقاطعان فى 
فان جمیع العبارات التالية تعبر 9 العبارة EE‏ 
ar)‏ 5ن ۶۴ 


می 


ظ) فى امات ]بح !نا كانت ۶ منتصف بح ۴۶ +7 E‏ دم ف انشکل الاب 
0 2-0 (ب) 15 (ج) ۲ ۶ (داحب لم متجه یمثل ا شس 
FE‏ و و وم و مهم موم و (ج) ۲۲۱ ۶ 
9 فى الشكل امقابل : 


؟ب ح۶ مستطیل فيه  :‏ منتصف ح۶ فان : 


سے 70 أولا : ھا ۳ ET‏ 

EE 5‏ 5 تیب < | سے (د) ۱ کت سس ہے 

(1) <ء 2 ١‏ ا ی ح 2 و 
39 إذا كانت : ء منتصف بح » ! أى نقطة 2 سح فان : ہہ “8تت N‏ کے 

AEN‏ ا کی (ج) 20 ہے (د) ح 

کڪ کہ گے نمه جح تست د جح = انتا : -_ ۱ بع س. تت ‏ 2000 

(ج) آب + ۲ھ +(ء - و 6ے ۶ < و اہ وہ ۱ 
٣‏ ۰ -(۲۰۱۸) فان : ء - "0 انا سا 0 e.‏ 208 . 

(1) (۲۷۰۰) (ب) (-۰ ۰ -۷) (ج) 3ه ۰ ۷) (د) ۰۱۷ ۷) ۲۵) فى ۸ سح إذا کان : ء » هم منتصفی آب ۰ آح على الترتیب وکان آب = ۴ ۰ . 
(4» ٩ب‏ <ء متوازى أضلاع فيه  :‏ = (۷ »> -۲) 7 س> (۱۵ 7 (٤‏ 7 <<( : "0 قان :م کد 

قان نقطة و - 0ئ 


(۰۰۱()1) (ب) (۱۰۰) (ج) ۰۱ ۰) ) ( 05 
9 ذا کان :٢بح‏ م شكل خماسی منتظم - فان : وهر +۲- 8 

2201 (ب) ای ا 
( اذا کان: اب ؟ O‏ قان : 


کے چس ۱ 


ES‏ )6 ۳6ھ 
(1) ۸ سح قائم الزاوية. ا 


رت + << ۲ وت 


۴ ف الشکل القابل : لاح مقصف ایب اب جع ھ و سداسی منتظم فان 
سح متلت » إذا کانتء متتصف سح » ھ منتصف 2۲ (اب - خت ) + اف 291 سو ڈگ - 
فان ای ود کت ا (1) وم (ب) اهر 
1 (ب) ۲ 2 (ج) 21 30 پ98 
9 فى الشكل ا مقابل : ۲۸ ف الشكل ال مقابل : 0 8 .ا ا ا 


٢بح‏ مستطیل » 2 منتصف ۶۴ إذا کان ؤس <ء مستطیل را کے 


سڪ ے 


سس 


نان ڑے + و3 
92 
(ج) : ۶رم 


ات 


قف +بت۲- وی = ور 


ع ايجي هاي دوت كوم 


«تذکر هفهم ٥‏ اتطبیگا 


۹ فى الشكل المقابل : 


١بح‏ متوازى أضلاع  »‏ 3 حب 


فان 1 ۳9 1 وس کے 
(1) ۶و 
(ج) ۲ وه 


© > فى الشکل المقابل : 


ؤ 
ظ 


سحو شيه منحرف 


إذا گان : !و + ےھ = لے ص سن 


فان قيمة : له = ا حيث له 3 ۶ 
5 (ب) -۲ 


نب ود ےد بج و 
(۱)1 (ب) -۱ 
OS E‏ 

)۱۲- ٣١۱۷ ( (ب)‎ )۷ ۰۲۳۰ (U) 


(1) صفر (ب) ٥‏ 
69 الشکل القابل یمثل متجهین ؟ » ب 
أى الاشکال الآتية يمثل التجه ؟ - نے ؛ 


ا کان : 1- (۲ ۰ ۲) 6 =( ۰ -۲) 6 ح - (-۲ ۰ ۰) 7 و - (۱ » ك( 


اك 


69 إذا كان ؟ب <ء متوازی أضلاع ۲۰۱(۰) » تس ۲-۰ › ح د تو ۶ ض) 


(ج) 9 ۰ -۲) 
69 إذا كانت : - (۳ » ه) 6 = (-۰۱م) ۰ 


(ج) ۱2 


| وي فى الشکل امقابل : 
ے0 r‏ 


271ھ 


(ج) ٥‏ 
همي € الشکل القابل یوضح متجهات ١‏ بان ت19 2۰ 
أى مما يأتى صحيح ؟ 


سے ٠‏ جس 


( دده 
سے سح _ ہے ا ص 


(ج) ۶ = ب +ھ 


()۳ €0 فى الشکل امقابل ستة متوازيات أضلاع متطابقة : 


إذا كان : و سس م ٤‏ و ء < دم 


فان 1ء۶ ظا aa:‏ (بدلالة ۶ » یہ) 


۱ 


(د) ۲ 


(ج) ۲ ۲-۶ یم 


" €۵ ف اتشكل الما 


سحو متوازى اگل 9ت 
د ۱۳۰۱۲۵ E‏ اک 


۳۹ < ۶ وحدة طول فإن ل 27 می 
[) + (یہ +۲ م) 
(ج) 2 (م + 


(1) ۲ ۳۶۱۲ 
() فى الشکل ا مقابل : 


۳۶ ٣ (ب)‎ 


فان : ۲۵ + می > .سس 


ET 


ہس ہے 


وه 


يذو 
۳ ۴ 
چا ۳ 
ر 


0 
۷ 9 0 


9 إذا كان ١ء‏ متوسط فى ۸ ٢بح‏ حیث | )٦٦٦(‏ ۶ ۶( ۰ 


فإن | ب + OD 5 E‏ وحدة طول. 


إذا كان م منتصف حھ ADE ٤‏ 


ےط ہے جنے ۳ 


(د)۲<۶+۲ ی . 


يا و 


O) 


(د) ج إن - 0۲ 


3 


١: )آي‎ 72 1 


(1) جع (ب) اب 


© 0609 فى الشکل المقابل : 
إذا کان م نقطة تقاطع متوسطات ۸ بح 


قإن < AE‏ مامت 
7 
(ج) صقر" 
)٥(‏ فى الشكل ا مقابل : 
إذا کان و ؟ب ح مستطيل 
فان e asl‏ 
(i)‏ 
(ج) ۳۶۷۲ 
69 فى الشکل ا مقابل : 
سح متوازی أضلاع 


فإذا كان : 2۲2 (۲۰۷) ء وب - (۲-۰۳) 


7۳۴ طط 0 

(۰()1 » ۰) (ب) (۲ ۰ ۲) 
(2۵) فى الشکل ا مقابل : 

ی ح<ء معین تقاطع قطراه فى م 


سکس ہے 


فاذا كان ۰٢٣ھ‏ + آو اك (اب + ٢ی‏ 
E E TT‏ 
O‏ 

© 60 ف الشكل المقابل : 
7 :لا eg‏ 


1۶۲۷۱( 


(ب) -+ 


© (6 إذا كان ٢بح‏ مستطیل تقاطع قطراه فى م فان 


(ج) با 


(ج) (۰۰۱۲۰) 


کا 


68 فى الشكل ال مقابل : 


إذا كان مساحة المربع الكبير = ٤١‏ وحدة مساحة 
ناخ الربع الصغير = o‏ وحدة مساحة 


العم 


فان ؛ اب = ۲۲۷۰۰۰۰۰۰۰٠+‏ 


0 ۰( (ب) (-۱۲ E‏ 
(ج) (-۱۲ اضق (د) (۱۲ لک 
(۸م) فى الشکل ا قابل : 


تک | 4 
)بح ضرح سداسى منتظم طول ضلعه ۲ وحدة طولية 
5 1 فان : | ۲۵+ حت + وم | - مہا ا گا وحدة طول. 
و (1 ۲ (ب) ۳٣۲‏ 
د ۱۳ 
۱ 1 3 7" لد (د) ۶ 
(6 فى الشکل امقابل : 


ب ح۶ » يسن كلخ ع ل ن 


(1) ج فقط. (ب) ۲ فقط. 
د (ج) صفر فقط. ا 


() فى أى من الحالات الآتية يكون : | © + یہ | < | © - بم | 


موقع ايجي هاي دوت كوم 


41 ا ا ا 
اكت ۴۷۲ ۸) 6 ۳۳ )00( 0 > ۷ 
8 ۱ب حء متوازی أضلاع فيه 1 - ہں » ۲) (٣‏ 2 
2۴ ,۱ ۳۹ 1 چب وی ¬ 
أوجد قيم :+ س , ص ثم أوجد :|| اب ۶ ۸ 
- (۱ ۱۰ ح = زا ۱-۰ 
ف حضتي GT‏ = (-۱ ۰ -؟) 6 ) 4 0 ۸00 ( 


آوجد كلا من :7 بدللة متجهی الوحدة الاساسیین ثم أثبت أن SENE‏ 


28 8 إذا كان :۲ ۳( ۲ اب 5 احم كي زنك أن 2۴2 جرا 


6 

| جر 

الا 3 فی أى مظن س ص ع آثبت أن كنض ٣ه‏ 8 ع ج >۰ 
0 


6 


£ فى الشكل المقابل : 


5 


۱ 


9 
]ی ح<ء شکل ریاعی 


ESA‏ و2 موه 


آثبت آن : وی + بح دياق - ۴+ ې + وو 


6 فى الشكل الرباعی ٢س‏ حء أثبت أن : 


جهن ٠-ےہ‏ 


رات بر ٘ا ری +۲ 


ea RENO 


کت 


ی8س ہے ہے ٢‏ 


| مر ۶ 3-5 


ا ب کو اخ یی ے 


8 !اب <ء شبه منحرف فيه : ۶١‏ // بح 6 ۵ منتصف ۲ 0 وج ہے 
© فرح 


آثبت أن : !ء + بح = ۲ مرو 


8 بح شکل رباعى فيه : بح = ۲ ی 
0 


ھ اح ود سس 
اف میت ىك لبت ان : سح + € یج 
رس ۲ 
[] !ب <ء شکل رباعی فيه : ۲ سح = ه ۶1 
9 
۱ للك ات ا پر 
۲۲٣)‏ 


۳1۰ 


7 
n‏ وب حء متوازی أضلاع تقاطع قطراه فى م » ره نقطة خارجة عنه 


ابت أن :(۱) ۵ آح + ۲-۶ ات ( اه ت 


س ۳ 


(ه) دہ + ندب + لدج + زرو = ٤‏ ررح AEE‏ 


رع !ب حء متوازی أضلاع فيه  :‏ منتصف بح آثبت أن :إت + 29 + ٤‏ 2۲ 


ای 
۱ ۱ 
کح رباعی فيه :سس منتضف آ سی ھی 6 ۰ رت 


| ات انب ا 


ص“ 


0 س ص ع مثلث » ل 3 ص ع بحیث ص ل : ل ع = ۵ : ۳ آثبت أن : ه نع + ۲ نظن =۸ 06 
3 


۱ 8 1 

لل إذا كانت م نقطة تقاطع متوسطات المثلث؟ سح ط نقطة خارج الثلث ۱ 
© ہے رر تے۔ -۔ تج سس 

آثبت آن:.ط؟ + ات ط و - ۲ طم ۱ 


3 س < متلث BEC‏ دا + و جس ہر 


9 ذا ی - . سے تس - 


أثبت أن : (۱) ۲و + ام ۶۲۶ ۶-21-10 ب‌ FG)‏ ۳5 5 


haie!‏ 8 ا سر »و منتصفات الأضلاع اب 6 تک بح تا مایا ۳ »م هی نقطة تقاطع متوسطاته 


| اتان )+ دج و = ۵و + مص + هو 


سس لد لاك ي 


۱ جا ؟ س ح مثلت فيه ٤:‏ م ف متتصف 9ح افآ ۰م + ح ء - مرب +۲۶ 


| 

8 اسح مثلث > 2ب ۰ مد ع بحیث :ب۶ << انت أن :وفوف +اح -۱ء + ام 
0 

2 ۱ 

8] إذا كان : ۲ - (۱۰۳) « -(۱ 6 ۶) , ح = (-۱ » -ه) اوجد :یہ 

2 


جه د تہ۔ «(۱ » ۰)» 


بحيث : رم + رہب + لدج = و 


وت - (- سرت رن وه بسا 
8 اح شکل رباعى إذا كان : في <( ۱۰( 22 بح -( 2 1 ء حہ ٥(‏ 1 ( ۱ 
(-۱ ء۳( أوجد إحداثيات : ؟ » ح ٤٤‏ 1 


أوجد المتجه الذی تمثله ۶ واذا كانت := ۲ 
ا ا رہ 1 
رق إذا كان ی - (۱ -1) (٥ 6 ۱<( < 2 (۲ ۰ DS‏ 1 
کڪ ہے ب٤٣۲‏ 9 
۱ أوجد قيمتى :ل » م إذا كان 1 دخ 1 
۱ 


0 ۶)3 Com 


موقع ايجي هاي دوت کوم 


1 و تذکر ەنم ۰ تطبیقا 
0 
إذا كان : اب ح مثلث قائم الزاوية فی ب حیث :21 


 »‏ = (-ه »م-سن) أوجد قيمة : سس 


© 


فأوجد قيمة اك ء ثم أوجد إحداثيى النقطة ٤‏ 


لوم فى الشكل المقابل : 
اذا كان : ۵5 // نع 
آوجد قیم له » ل ء م » له العددية إذا كان : 
(۱) ےو > لے ۶[ 


کے ے ہے 


(۲) ساح - م۶2 


9 اذا كان : ۴ب حى م ن مسدس منتظم مرکزه و » 
9 


9 تا ف الشکل ا مقابل : 
9 


آثبت آن : 


ات ات فی NN‏ 


لم فى مستوی إحداثى متعامد آب = 1 ¢ ۳( : 


آوجد : (۱) إحداتيى كل من النقط :۱ EC‏ 


(۲) مساحة سطح امتلت ٢‏ سح باستخدام التچهای, 


0 ؟ ی حو شبه منحرف فيه : 
© 


(0 س(‎ » )۲- ۰ ۲-( =f 


07 اب // رح آوجد قیمة : وم 


)٣(‏ آوجد : مساحة شبه النحرف اب ے ء 


= ¢ (۰۰۳ 


)حم = لح 


(ع) ۶ + وو- دماح 


قأثبت أن : و؟ + وب + وح + وو+ وو + وش دو 


(<۶ ۰ CY) Ga 4 


(Ne 


(2 


(ه١٠)‏ 7 ب- (۲ ۰ -۲) ¢ =( ۰ (2) 


٣ 
+ [ » 
000 
وب‎ 
2 
اگ ےر‎ ۱ 
7 سپ کے‎ 
۱ 
5 
EN 
ھ‎ 
تہ‎ 2 
۳۹ 27 2 
2 0 
١١ 
ح لگ‎ 
1 ج‎ 


٢ء٣‎ 


) 


سے 


«ع ٤‏ ۲د 


| (م إذا کان :؟ » ب متجهین غير صفریین فان :|+| 


0 اختر الاجابة الصحبحة من بين الاجابات العطاة : 


(1) > (ب) < 


رم إذا كان : ۲ + بح ۰ |5] :|| | | فان 5-5 


,۸. 2 7 0 أ‎ ١ 


(ج) ؟ » ب متوازيان. 


ہے 


(1) = - ب 


() ف الشکل امقابل : 


(۵) ف الشکل المقابل : 


مسائل تقيس مهارات التفكر 


(ج) > 


(د) ٩‏ نامدای 


إذا كانت م نقطة تقاطع متوسطات ۸ ب ح فإن : 


أولا ام و 


(1) سحي 


(ج) ۲ بح 


ثانیا : ۲۵+ مس + ما < 


سس ہے ہے 


(ج) آب + بح 7ا 


ٹالٹا : إذا کان : آب + ۲ كاك ۸۱ 


(۱)1 (ب) ۲ 


فان لت - وی وو دو 


(ج) ۲ 


۳۵۱0۳۲] gh +67011 - (ریاضیات‎ yall 


(د) 


> 


کا سس 


(د) ح عمودى علی کل من 6/1 02 


(۳) إذا كان : ؟ » ب متجهين غير صفريين وكان | ؟ + ب | = | ؟ - ے || فان : 


(د) ) 


آلدرس التالث 


۷ 
۴ 7 


١ 


موقع ايجي هاي دوت كوم 


2 فهه 3 5 1 
2 1 1 و تطبية کے مستویات 
ا - سے کت ہے > 1 
۱ 6 + !+ و ود لے عو 
٥۶‏ اذا كان کس" نظام مركزه.(8) يكن ىف و دك وم 
1 3 2| 

فان : لے - E‏ ا 

(۲)1 (ب) ۲ (ج) ٤‏ 1 نر 


و 27 3 جح $+ ہے 
(۷) اذا كان مجموع متجم وحدة ! » ب هو آیضا منجه وحده ج ی ب = ح 


فان معیار الفرق بیتهما | 1 - ب | < ا 
اللا (ب) ۲۷ رج)۳۳ (د) ۲ 
> (۸) ف الشکل ا مقابل : 


7 »۶ دی ادا کان :|۳۶ وب 


(5) فى الشکل المقابل : > 
ات E‏ ا 2 كج 9 


2 لكام 
کے 


(ب) + (]ح +۲ ب) 
(د) ‏ ( اه + E‏ 
(۱۰) فى الشکل امقابل : 23 
7 


و 


-3 


إذا كان ؟ ب حۂ متوازى أضلاع فيه : 
E ×0 rs AE‏ ۱ 
() + آب + ۲۲و (ب) + 
(ج) ‏ اب + ل ۲ء (د) ۳ 
۰( فى الشکل المقابل : 
إذا كان ۲ ب ح مث قائم الزاوية فی ت » ١ح‏ - + 
وكانت م هی نقطة تلاقی متوسطات الثلت ١ب‏ ر 
فان : | ۶ب +مو + و | - N Cae‏ 
(۲)1 (ب) ۳ 


(ج) ۶ 
£ 


ظ ء۹4۹ . ۱ 


3 


| 60 فى الشکل ا مقابل : ۱ 5 
إذا كانت : م هی نقطة تلاقی متوسطات ۸ اب ی کا 
فان : مسن + مص + ممع - 222 ااا ااا اا ۳۳( 
ETO)‏ موی EEE‏ کچ 
سر (د)۰ اس 

۸ 68 فى الشكل امقابل : 
دائرة مرکزها مف إذا كان و ۲ 
۶۷ہ ھجت 7 . .ٛ.ن. مض 
WO)‏ وك (0) وت 
(ج) (۲۷ +۱) وب (د)۲ وب 


8ب <ء شكل رباعی » ی ص وم ع > لہ متا TES E‏ اج » ۶ على الترتدب. 


آثبت أن : اب + وج + ل جا ٣-٢۶٢‏ (عس +ومرص) 


8 اب ح مظت » ء 3 سح فاذا كان : ؟ح + !ء + حب + رس ۔ لے اب فأوجد قيمة :لك :۰۲ 


5 EgyHigh.Com 


واگ تطبيقات هندسية 


تعلم أنه إذا كان : اب دك وی ۰ لےح. فال :اب » ۶ج : 


| أى أن TT‏ استقامة تہ ا 
۱ 


ه يحملهما مستقیم واحد. 


0 


او 
© حملهما مستقیمان متوازیان. | ای 8 اب ۶ 4 المعطيات 
0 
اذا گان : اب حہ شكلا رياعيًا فيه : اب دك وی » لے ي . 
و او ان 4 المطلوب 
در ET‏ اكت | داك | ا۶ح | والعکس صحیے. 
4 4 البرهان 


کا إذا كان : اب ح شكلا رباعیا فت اس" 


کے 

فان : اب // ح٤‏ 6 ٣-٣‏ <ء 

بالتا لن استخدام المتجهات لاژران رمت :+ 
ار N‏ 

باستخدام المتجهات e‏ انه : إذا تساوى وتوازى ضلعان متقابلان ف أى شكل i‏ 6 نان 

متساویین ومتوازیین أيضا أى أن الشکل یکون متوازی أضلاع رن سای 


۳۹ 


۱ 
۱ 
0 


باستخدام _المتجهات | 


6 


فی الشکل أبس حو و و تس 


وو رر »ساي = اې 


وطولها یساوی نصف طوله. 


ارسم ۴ح - ۲ 
تر ابو رابك ررم کر و ےا 
فى 4 بخ ۱۳۳۳۱ (تعریف الجمع) 
نی ۸ ۶۲ج : ۱ ۲۳5۳۱ (تعریف الجمع) 
EE‏ م و 
ویکون: پچ ر/ ۶۱ 2 ۰۳ .-. الشكل بح متوازی لام 
۔-۔_ل ت 
أثبت أن : القطعة المستقيمة الرسومة بين منتصفی ضلعین فى مثلث توازی الضلع الثالث 
ت56 
فى ۸ ٢بح‏ : 
و منتصف إت و ۳ : م 
٤ھ‏ // بح » طول ۶ھ = ج طول بح ج 
EE‏ ۳ = + اب 0 Ee‏ 
a 00‏ ماح 
فى ۸ اب حا بے جا ہج مت 0 


فی ۶۱۸ م :یو -۱+۲۶م 


اس 


من (۱) » (۲) ينتج أن : ۵۶ - ۲ 


.:. طول كه = + طول سح 


۳۱۷۱ EgyHigh.Com 


PDT‏ وھ ,| وم | - ذاعحا 


موقع ايجي هاي دوت كوم 


E 
1 
0 


SS بر‎ 


9٦٦ ۲‏ الاخر. 
باستخدام ابلتجهات آثبت أن : قطری متوازی الأضلاع ینصف کل 


۾ الععطیات | ۲ب <ء متوازی أضلاع. 
> المطلوب | القطران ٢ح‏ ء بء ینصف کل منهما الآخر. 
> العمل | تقرض أن م نقطة منتصف بء ثم ارسم التجهین : 
رک .تا 
» البوهان | فی ۸ اسع ۴م - اب ب6 فی ویم : ۶ = ۴و + و 
ےم = ۴ی عملا » اب = ۶ح (من متوازی الأضلاع) 
بجج ۱ ۸۴ » ح لهما نفس الاتجاه وتشترکان فى نقطة م 
ب- ۰٩‏ » حتقع على استقامة واحدة. 
۰ دااع | ۲ ۸ متتصف مب ۶ علاً 
ف المطران ای » 4 متصف کل منهما الآخ. 
فى الشكل ا مقابل : 7 


١سح‏ شبه متحرف فيه : ۶ // سح 


۲۰۵ - ۶1 ASE 


(۱] عبر بدلالة ۶ » رم عن کل 


ہے 


سا هم 


من : سح 6 ان 4 8٤ھ‏ 


( ]ادا كانت : سس 2 وس حيث :وس = ل سب 


آثبت آن : النقط ۲ »سس » ح تقع على استقامة واحدة 


۱۲ »ساح‎ MNS 0 


ہہ ہے 


yT 


عم 


ج اا ور کیا : ڪڪ اميد 


ہے ہے 


»د ۳۲۶ا بے سای 


۳۸ 


سكم 


کل سس 


655 دروب اديج 


1 سل ب = ۲ سلء۶ 


ے4 


350 عص بت کا ۲ وحن 


۶۴ + وس) - ۴۴س 


ن ھ ؛ سن لهما نفس الاتجاه ومشتركتان فى النقطة سس 


,۰ ٢ء‏ سس » ح تقع على استقامة واحدة. 
حاول بنفسك پسے 
فىا لشكل المقابل : 


#ب <ء متوازی أضلاع »سس د 28 :502 ۳۳ 


1 یٹ + سس = حاص 


آذبت:باستخدام التجهات أن و کن » و لف کل اک" 


اذا گانت : ۰ ہ)) * ب - (۱ ۰ ۵ 


3 ح - ٦(‏ را روّوس 3 مخلت 


فأوجد باستخدام التجهات إحداثيى نقطة تلاقی متوسطاته. 


6 :77777777 
نرسم التوسط ؟۶ء فى الثلث ؟ بح ء م هی نقطة تلاقی متوسطاته. 
'٭ نقطة تقاطع متوسطات الثلث تقسم كلا متها بنسبة ۲ : ۱ من جهة الرأس. 


E 


نے ۶۱-۶۱ (۱) 


۲ 
اب +۴ - ۶۱۲ 
1-17 0 ۲ 
مر وت 


“ * یڑ متا وی م ۳۰۰۷۰٠٠٦‏ 


0 1 نقطةتدتی المتودكيلات‎ ٠ 


` EgyHigh.Com 


ل 10 
١‏ ملاحظات هام لحل مسائل الأشكال الرياعية ۳ ۴ 
الآ 
٭ لإثبات أن الشكل الرباعی متوازی أضلاع نثبت إحدى الخواص الآتية : 
١١‏ ]كل ضلعين متقابلین متوازيان. [ ؟ کلذ ن فى الطول. 
| القطران بنصف كل منهما الآخر. 


(۳ ] ضلعان متقابلان متوازيان ومتساويان فى الطول٠‏ 
فمثلا لاتبات آن الشکل الرباعى ؤب حء متوازی أضلاع 


نثبت أن :سم // ٢و‏ »سح - ٤ء‏ ای نثبت أن کلت 


۱ 1 لإثبات أن الث کل الرباعی مستطیز أو معين أو مربع فاننا نثبت أولا ان اط الشکل مو 


کما سبق ثم : 
| ه لإثبات أن متوازی الاضلاع هو مستطیل تثبت إحدى الخاصیتین الآتيتين : 


١ |‏ ضلعان متجاوران فيه متعامدان. فمثلا: آب ل ساح 

[ ۲ | القطران متساویان فى الطول. فمثلا: |؟ح | -اابء | 
ه لاثبات أن متوازی الأضلاع هو معين نثبت إحدى الخاصیتین الاتیتین 

۳۲ ] ضلعان متجاوران فيه متساویان فی الطول. ثلا: |٢ب):-|تےے‏ | 


| » | القطران متعامدان. قمفلا: تا ء 


ه لاثبات أن متوازی الاضلاع هو مربع نثبت إحدى خواص الستطیل وإحدى خواص العین معًا . 
رر 2 گا 


5ب حم شکل رباعی فيه : ؟ - (۰ ۰ ۱) أ سے( ۰ ه) > << (۸۰۱) 2 (-۶۰۲) 
ات باستخدام التجهات أن : الشکل !ب حء مستطیل ثم آوجد محيطه ومساحته. 
ابر 


سے ہے 


یہ اك 0ے 2 6 اج3 5 0 - 


(e ۶( 0‏ 7 ۶ج < ح 5 (۸۰۱) -(-0۲؛) - ( ۱ 
ی :. الشکل متوازی أضلاع. 0 


و ۲۳-0۰-0۸۰۱ 
دب سح لان : [(۶ *(۳) +۲۶ -صفر) ۷ 
من (۱) » (۲) ينتج أن الشکل ١سح‏ مستطیل 
7 اس r‏ 
- ¥ 
لات 


a. 
محيط الستطیل = ۲ (؛ + ۲ ) < ۱۶ ۲۷ وحدة طولیة.‎ . 
سرد 3 ۳× ۲۳ -۔ ۶ وحدة مريعة.‎ ٦ 


سی شکل رباعی فیه : 2۱ (۵ ۰ ۳) (e (= ٤‏ 6 - (-۲ ۰ -)) 6 ء < (۰ ۱۰) 


الدرس الرابع 


لت باستخدام امتجهات أن : الشکل معين ثم آوجد مساحته. 


ا د 
سے ۔ب -۲-(۰۳-)-(۲۰۵)-(۰۲ ) 
موا =+( 060 C.C)‏ 
اب یھ .'. الشكل متوازى أضلاع. )01 
,۰ - ح-۲-(-6-۰۲)-(۳۰۵)- ۰۷ ) 
ویو وب -(۱۰۰)-(۲-۰۳)-۲۰۲۹) 
25 لا تء ان : 0 + (-۷) (۳) < صفر] 0( 


من(۱) » (۲) ينتج آن : الشکل ؟ ب حو معين 
۲۷-۰-2۰ +۲۷۵ ۰۲۳۷ ۲۲-۱۷-2۶۰۰ +(۲۳ اله 


۰ الساحة العین = + > حاصل ضرب طولی القطرین = + > ۲۷ > ۲ ۲۷ < ۲۱ وحدة مربعة. 


حاول بنفسك ۱ 
اب ح۶ شکل رباعی فيه : ؟ - (-۱ › )٤‏ : ی (۱ ۱۰) < << (-۲-۰۱) ۰ ۲-۶ ۱۰) 


أثبت باستخدام التجهات أن : الشکل ١بح‏ معین ثم آوجد محیطه ومساحته. 


اگ القوة المحصلة . 
+ القوة : هی متجه يتميز بانه يمر بنقطة معلومة وتعمل فى خط مستقیم. 
* تمثل القوة بقطعة مستقيمة موجهة وترسم بمقياس رسم مناسب. 
قق 
١‏ أقوة مقدارها مى = ۱۰ نیوتن فى اتجاه الشرق 

ى 


EN SES‏ لان 


«تمثل بقطعة مستقيمة موجهة طولها ۲ سم» 


Gen aq azz TF 

١[ |‏ ]نعتير آن ی متجه وحدة فى اتجاه الشرق. ۱ 
BE‏ [ ۲ ] تختار مقیاس رسم مناسب «کل ٥‏ نیوتن ۱ 
تمت علي ا 


کرد 
11 


I EEO ==) زم‎ 


موقع ايجي هاي دوت كوم 


5 
4 
ı0 


[۲] قوة مقدارها عم = ۱۵ نیوتن فى اتجاه الغرب 


س 


ی 
- ۱۵ 
ہے مب < 


مم --واى 


۲ ۹( بے سس 
«تمتل بقطعة مستقيمة موجهة طولها ۲ سم» 

+ قوة الاحتکاك (ک) : هی قوة خفية تظهر عند محاولة تحريك جسم 
على سطح خشن وهی دانْمّا فی عکس الاتجاه الذى یمیل الجسم 
إلى التحرك فیه. 

ه إذا كانت قوة دقع الجسم > قوة الاحتكاك دیتحرك الجسم» 
ه إذا كانت قوة دقع الجسم < قوة الاحتكاك «يظل الجسم ثابت» 


ہے 6 

القوى المؤثرة على جسم تخضع لعملیة جمع التجهات ويعرف ناتج هذه العملية بمحصلة القوی (۶ه) 
(آو القوة ا لمحصلة) حيت أن : مه - مه + تي + ... 
رم 
(۱] ادا آثرت قوة مم مقدارها ۸ نیوتن فى اتجاه الشرق ثم آثرت ۳1 

قوة إضافية مي مقدارها ء ننوتن 2 - 5۶ وم ۵2۵ 

موہ کون زج 2 دیون مم = 84 , تع ۷ی 

فی اتجاه الشرق أیضا. بچڑچھ هد ات ات _ 


د اعتبر آن ی منجه وحدة فى اتجاه الشرو 
:23 1 القوة المحصلة ی - وم + یم <۸ ی + ٤‏ ی - 6۱۲ 
3 2 ۱ 

| أى أن ۰ م- ه نیوتن وتعمل فى اتجاه حركة الجسم ] 

ند محاولة تحربىك 010-7 نویر ”امھ 3 
[؟ ]عند 25 جن وع مقدارها ۱۲ نیوتن وکان مقدار قوة الاحتکاك ۷ نیوتن 
٭ اعتير ان ی متجه وحدة فى اتجاه حركة | لجسم 
۰ قوة الافع م < ۱۲ ع 


SEC‏ 2 ی 


25 الفوه اللخصلة ی TT‏ 


| أى أن | ی -ه نیوتن وتعمل فی اتجاه حركة الجسم ۱ 


تقاس القوة بوحدات : الداين - النيوتن - ثقل جرام 


(ث جم) - ثقل كيلوجرا 75 
۳۲ 8 كجم) 


> اعت 


الدرس الرابع 


نر أثرت القوی  :‏ = ه س- +۲ ص- + بے <-۲ کو ہی ٣‏ س کن 
ف ٦‏ مادية. احسب مقدار واتجاه محصلة هذه القوی (القوی مقاسة بالنبوتن) 


و و سس ڪڪ 
۰ محصلة القوی مه = ل + مم + ام 
ری -(۰ "+ ۲) س-+ (۲ +۱-۷) ص- -۱اس- +۸ عرد 


. مقدار المحصلة = || مه | > >۲)۸(+۲)٦(‏ ۱۰ نيوتن 4 


» اتجاه الحصلة 6 = طا (4) « ۰۲" 


اكتب بدلالة متجه الوحدة ى محصلة القوی الوضحة بکل مما يأق : 


2 
.ہے 


ss 
ی = ۸۷۰ ی‎ ٠٠٤+ لا( : .۲ ی وی - وی شل ۱۳۱ : ۷۰ ی‎ 


۳۵ مد ی- موی - E‏ شل ):١‏ : ۱۲۰ ی - ۷۰ ی = ٤٥‏ ی 


اج سب 
ملا غتان 


e AT کی دا‎ ry و ود‎ e 


- . هذا یعنی أن مجموعة هذه القوی منزنه. 


EgyHigh.Com‏ ا 


[] إذا كانت محصلة عدة قوى متلاقية فى نقطة واحدة 


ايجي هاي دوت کوم 


SS lol ۱۲ 


وم - ۷ء ب) توثر فى نقطة مادرة 
إذا كانت : مم = (ه » -۲ 6 مم ) 2 


| کک انی كم ے ےہ 


([1] ۰۰ وه = س-- ٤‏ ص 
(ہ ET CT EN BEEN‏ 
ہ +۴ ۷- ۱ =f‏ 
6 -۲-۳ ہبی - ٤‏ مس ۱ 
0 -- الجموعة متزنة > فد 


ڪڪ 


e ۵‏ ديم ص - .: 
7 يو عد 0+022 یی 
پ-٣۳ ٣‏ += . 
حاول بنفسك | 1 


إذا آثرت القوی مم = ه س- + ۱۹ صہ ۰ مي -<۱س--۲ص ٠‏ فى ٤=‏ سل +۸ صہ 
فى نقطة مادية احسب مقدار واتجاه محصلة هذه القوی (القوی مقاسة بالداین). 


گے السرعة النسبية 


r رھت‎ 


إلى قطار آخر قد بدا التحرك فی نفس اتجاهه ولکنه يكتشة أن قطا 

مازال ساكدًا عند النظر إلى الجهة الأخرى من المحطة (الثابتة) 
e‏ عندما ینظر راکب سيارة إلى سيارة آخری آمامه تسیر بسرعة أقل مت » ۳ 

ر 

من سرعته تيدو له هذه السيارة وکانها تتحرك نحوه (للخلف) 
٭ عندما ینظر راكب سیارة إلى سيارة آخری ی #حراه فی نفس اتجاهه فانهاتبدو له یں حول كد بط 

نوا کا بی إلى ساره أخرى تيرك فى می و اي ور و له و نها تتحر 8 : 
0 تبدو له وكأنها تتحرك بسرعة كبيرة. 


مس 
0ا , هو متجه السرعة النسبية للجسم (س) بالنسبة إلى الجسم (1) 9232 
«وهى السرعة التی يبدو الجسم (س) متحرکا بها إذا بتاک 
0 9 _ هو متجه السرعة النسبية للجسم (!) بالنسبة إلى الجسم ها اغ = Ez‏ 
دوهی السرعة التی يبدو الجسم (1) متحرکا بها إذا اعتبر أن الجسم (س) فى حالة سکون» 


مره سيارة () على طريق مستقيم برع اي ا 
۰ كم/ساعة. أوجد سرعة السيارة (؟) بالنسبة للسيارة (ب) إذا كانت : 


]١‏ السيارتان تتحركان فی اتجاه واحد. 
| ؟] السيارتان تتحركان فى اتجاهین متضادین. 
ا رصن 
ى تب E‏ اتجاه مر ا )0 رت 1۳ 


: السیارتان تتحرکان فى اتجاه واحد‎ | ١٠ 


7 ع - ۰ ى » ع ۲۰2 ۵ 


أى أن راکب السيارة (ب) يشعر أن السيارة ؟ تتحرك بسرعة ۲۰ کم/سس 


2 ] السيارتان تتحرکان فى اتجاهين متضادين : 


7 2 - ک3 ظ2 EY MS‏ 
E E‏ لی ی ) ( : 
أى أن راكب السيارة (س) يشعر أن السيارة (ا) متحركة بسرعة ۱۶۰ کم/سس 

رمنان الا 
ا 3 تسر فی الات 2 عة ۱۱۰ کم/اجں 
دراجة بخارية (؟) تسير بسرعة ٠٥‏ كم اس لاحظ راكبها أن سيارة (ب) تسیر فى الاتجاه المضاد بسر کم 


بالنسبة له أوجد السرعة الفعلية للسيارة. 


3 
3 
23 
3 


۱ 


۳۹ (د)٩»‏ بے ء حا رءوس مثلث ع الاضلاع, 


موقع ايجي هاي دوت كوم 


ہے چ‫ 


ENES‏ اتماه حرکه اھ0 


9 
2 
gg 0 
E 
پت‎ 


کچ کی E‏ 2 2 


USE ای‎ E 2-2 E 


: اختر الإجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة‎ GR E E ET 


أى أن السيارة (س) تسیر بسرعة ٠٦‏ کم/س قى الاتجاه الضاد لحركة الدراجة (؟) 


مسائل على التطبيقات الهندسية 
حاول بنفسك ٩‏ 5 (۱) اب حء شبه منحرف فيه :اس // خی ۰ 0۰۱۱ > س(۲۰۳) . = 
تتحرك سيارة على طریق مستقيم بسرعة ۸۰ کم /س فإذا تحركت على نفس الطريق دراجة بخارية بسرعة ۲۰ كمس فإذا كان : ا ا .2 E‏ 
: 8 و ۳ ۱ 
أوجد السرعة النسبية للدراجة بالنسبة للسيارة فى كل من الحالتين الآتيتين : CTS CT (F0‏ ےد ا 
[۱] الذراجة تتحرك فى نفس اتجاه حركة السیارة. 0 0ق ام ۰ ۳۹ 1 : 
» م منتصفا 6 
| ؟] الدراجة تتحرك عكس اتجاه حركة السيارة. 2 ۳ E‏ ج ۰ 5 
» ألكث )ا ۶ ۱ 7ج 
فان پر ۔ aT,‏ 228 ات .3 سار ا ۹۹ا ا دہ ےو س 
ED‏ (ب) ۶ - یہ (ج) + (6-۔بم) ص۴(م-سا 
۵ (۳) ق الشکل القانل : ۱ 
م نقطة تلاقی متوسطات ۸ اب ح 
ETE‏ 
فان : لے = جح ا ا ا م 2 
١ ۱‏ 2 
(ز) 2 (ب) + (ج) ۲ (د) ۲ 
© (ك) ف الشکل القابل : 
5 = ۱۲۰" 
کی » مه (د و) 
فان :|۱۴ د 70 ئ٣‏ 7-10 
)4 (ب) ۱۲ کی ۳۳۰ رم ۲۷ 


کسسے. ےت سخ 


© () اذا ا کپ بح ی۰۰۰۹ 


20 » بح يقعان على مستقیمان متوازیان مختلفان. 


(ب) اب + تح = ؟إح 


(ج) ؟ »س ؛ ح تقع على استقامة واحدة. 


0 EgyHigh.Com 


موقع ايجي هاي دوت كوم 


إل سر سس 
0 


)٥( ©‏ ف الشکل المقابل : 


ب ۶ متوسط فى ۵ ۲بح 


القاتم الزاوية فی ب 


© (۸) ف الشکل ا مقابل : 
بح ء سن ص ع ل مربعان 
طولا ضلعاهما ٦‏ سم » ۲ سم على الترتيب 


فان : ای < تیب ا اب 


اك 


)٩( ©‏ ف الشكل المقابل : 


ات 


٦٠‏ حء - (م] 

فا انت ا ات 
2702707 (ب) ”حدم 

مسائل على التطبيقات الفيزيانية 
© (۱) فى الشكل ا مقابل : 

محصلة القوى الوضحة بدلالة 
E‏ یش 
(۸)1 ی (ب)-۸ی 


۳۸ 


7 سئویات علیا 


ب 


دس ہے 
سس 


7 و لک 


(۲۱ +۶ اح | 


(ج) ؛ ۵ و (د) ۶ ح 4 
ON‏ 

۲ نیوتن 
(ج) ۲۲ ی سے 
٢ی‏ (د) -۳۲ ع 


3 
1 امقا : 7 
8 (۲) فى الشكل ہل : 2 
5 ة القوى الموضحة بدلالة E‏ 9 
الوا ا ۳ مت ہش 
(1) ہی (باسه ی ES‏ (د)-٥٤ی‏ 


محصلة القوی الموضحة بدلالة ۳ شجم 
20000 ا 
4 ۳ ث جم 

() ٥ہ‏ ى (ب) -۵۰ ی 
ENG) NES‏ 

© () مقدار محصلة القوى المؤثرة على جسم عند محاولة تحريكه بقوة مقدارها ۷۰ نيوتن وكان مقدار قوة 
الاحتکاك هه نبوتن تساوی تقد وه ار 
2)0 (ب) ۵۵ (ج) ۱۳۵ (د) ۱۵ 


۳ سے 


)٥(‏ اذا كان : مى = سا ٣‏ ص- »> ہم = ۲ س- - ص تونران فى نقطة مادية 


0 


فان : معیار القوق,الحصلة = 4 وحدة قوة. 


۰۲ (ب) ۸ (ج) ؛ ۲۷ (د) ۶ 
© () إذا كان : م =( »س) ۰ فم --5 سح +4 ص توثران فى نقطة مادية وكات ال وع متزنة 
فان : ؟ +ے = Senn‏ 
(1) صفر (ب) ا (ج) ۱ (د) ۷ 
6 (۷ آذا كانت : ع,- ۱۲ ی 6 ع <۸ ی فان HAE:‏ 
200000 (ب) -۲۰ ی (ج) ٤‏ ى (د)- ی 
٩‏ 00 إذا كانت : ع , - ۱۲۰ ی ۰ ع --.4ى فان 7 502 سا کے 
٤٤ )1(‏ ی (ب) ۲۰۰ ی ھ20 ء۲ (د)-٠٤‏ ی 
7 إذا کان ۴ E‏ 7 4 فان : 2 ا 
2۳۵ (ب) -۱۳۵ ی (ج) ۱۵ ی (د) ۱۵-2 ی 
5 00 یتحرك راکب دراجة ! علی طریق مستقیم أفقى بسرعة ۱۶ کم/ساعة فإذا قابل راکب آخر ب بتحرك 
بسرعة ۲۰ کم/ساعة فى الاتجاه الضاد. فإن معیار السرعة النسبية بینهما 7 ۰ کم سس 
u‏ (ب) ۱۶ (ج) ۳۶ (د) 1 


7 آنانی‎ e'y Hi gh ۸29333 التحاصر (رياضيد‎ 


موقع ايجي هاي دوت كوم 


4 و تدکر وید 7 


اجه بخارية 
۲ 0 7 رر ۰ کے ء إذا تحرکت دراجه رد کم 
© 07 تتحرك سسيارة على کا بر ري يخارية پالنسبة إلى السيارة عندما تتحركان فى نور 


رقي مستویات عليا 


الاتحاه - ۹٣‏ گس ۱ 
(1) 0۰ ۳3 (ج) ٩۰‏ (د) 
۱ “ للخم ل ل تخد 
وم = + س- + ۸ صہ فى نقطة مادية 
© 09 إذا آثرت القوتان O ES‏ تم س- د 
فإن محصلتھما مه = یی یں ا ا 


(۳۵ ۰۲ ۲( (ی‎ (٤٥ ۰۲۷) 


(1<۸) (i) 
eT GEE 0 


نقطة مادية ومتزنه فان ۰ب < ای E‏ 


٤ )1(‏ (ب) ٤‏ ہا 8۶8 
و9 09 ق الشکل ا مقابل : ۱ 
اذا کان : مم < مع = ۲ نيوتن 2 
فان محصلة القوتین ايم > أي هی 7 ل ۳ 
7 دب - لب سس 
2 - ہا کی ا خی ےبڈ لور Mlr O r‏ 
(۰۳()1 ۱۸۰) (ب) (1 ۰ ۱۸۰) 
جا (۲ ۰ .1( (DO‏ 3 


6 60 إذا آترت القوتان م » شع فى نقطة مادية وکانت : مم - ۳٣‏ ث.جم وتعمل فى اتجاه الشمال الشرفی 
6 شام سے 8 ت .جم وتعمل فى اتجاه الجنوب الغربی فان محصلة القوتین = E‏ 


(1) ۰۸ ث‌جم فى اتجاه الشمال. (ب) ۳۵ ۲۷ جم فى اتجاه الشمال ال 


(ج) 74 ٿث جم فى اتجاه الشمال لفربی. ١‏ (د) صفر 


لاسئلة المقالية 


مسائل على التطبیقات الهندسية 
فى الشکل المقابل : ۱ 0 
O‏ 

ب حو متوازی أضلاع » ۵ منتصف اب 


سی ا دا سے ےج ھ 
» و مندصف ۶ جح 


2 


آثبت باستخدام التجهات أن : الشکلء هس ومتوازی أضلاع. 1 


5 صم 


ER 9‏ فى الشکل امقابل : ۱ ۱ 
6 1 
سح « س س ص متوازيا أضلاع. 
ص 
أثبت باستخدام التجهات أن : 1 
إلشكل ىس ص٤‏ هو متوازى أضلاع. 2 
و إذا كان : سس ص ع ل متوازی أضلاع > سل , ودصع 


بحیث : ۵ سن = ع و آثبت باستخدام التجهات أن + فاق + صل يتضف کل کا 0 
اور سا 

ااب لت 

,۰ = + ساح وتقاطع قطراه فى م 

فاذا كانت : م » 9 منتصفی م ۰ 26 £ © 


آثبت باستخدام ا متجھات أن :| م دہ متوازی أضلاع. 


9 ) ٢ےح‏ شکل رباعی:» إذا کان ے + او > ۳2۲ فأثبت أن : اب‌حء متوازی أضلاع. 

0 

1 

لا استخدم المتجهات لإثبات آن : القطعة المستقيمة الرسومة بين منتصفى أى ضلعين متقابلين من أضلاع متوازى 


© 
أضلاع توازی الضاعین(الآخرین وطولها یساوی طول كل متهما. 


Ea 3‏ سكن المتجهات آثبت أن : إذا تساوی وتوازی ضلعان متقابلان فى أى شكل ریاعی فإن الضلعین الآخرين 
ار أى أن الشکل یکون متوازی أضلاع. 


تح مت فيه :۶ منتصف ۵2٩‏ ۰ و 
9 


۱ .سے‎ N 
باستخدام ا متجھات آثبت أن : ۵۶ // بح ٢٤ھ = م بح‎ 


8 ۵ إذا كان : 0۰(۱) » ب ۲-۰۸ ۰ ح (-؟ ١‏ -ه) هی رژوس المت اج 
0 


فأوجد باستخدام المتجهات إحداثيى نقطة تقاطع متوسطاته. «(۶ -0)» 


8 ۵ إذا كانت ؟ - (۰ ۱۰) 6 OE‏ ¢ >=( ۲۰ » ۶ < (-ه » -1) 


آثبت باستخدام المتجهات أن : الشکل اب حء شبه منحرف. 
a e‏ 
Ea ۵‏ باستخدام التجهات آثبت أن النقط : 


١)‏ "0 م چچ 


583 ۲-۰ 7 ۱۶ ۰ ) هی رووس معین۔ 


= yT اع‎ 2۱ ۱ 
EgyHigh.Com 


الدرس الرابع 


| 


موقع ايجي هاي دوت كوم 


لك : في مستويات علیا ر 
8 تعر ەنەم و تطبيق ہ م 5 
10 
2 و یں ۳ ۵ باعی فيه : 7 0 تسج جے ہے 

8 إذا كان : اب حء شکلا رباعیا فيه : و( چچ وں اب حء شكل رباعی فيه :سن ء صن اع »ل متتصفات اش وا یو ۱۳ 3 
7ے OES‏ تخدام التجهات أثبت أن : 

ا سو 7 ال ثم آوجد محيطه ومساحته. TE‏ کپ 

آثبت باستخدام التجهات أن : الشکل اتف ۲ ۰ 1 


(۱) الشکل سس ص ع ل متوازی أضلاع. 
نیڈ ب (۱۰۲) 7 )ب ۶( ۰-)) 


3[ باستخدام المتجھات أثبت أن النقط :۱( (۲) محيط الشکل سں ص ع ل یساوی مجموع طولی قطری الشكل الرباعی. 


6 
هی روّوس مريع » وأوجد مساحته. مسائل على التطبيقات الفيزيانية 
3 22 ف الشکل ا مقابل : ما O‏ ڑکا 
ا تا جح رہ ده 8 اذا أثرت القوی : مه ٢٢‏ سہ-٤٣صہ‏ ۰ فى = 4 س- + ۷ص 
HAS RES E‏ آ ے٣‏ سی ص فى نط عا اٹ لل ا ل ۰۰ 
امد بے لا رو و (القوی مقیسة بالنیوتن) « وین ۷۶۸۰ 


ثم برهن أن : بح // ۵۶ ۳ و 2 6ے ف 
8 ذا أثرت القوی : مع -(-1 0۱۰ في < اض + ۱۲ص ۰ كر ۲۳ ه ۳ ۳ 


3 2 ف الشکل امقابل : حیث ان القوی مقيسة بالداین. آوجد مقدار واتجاه محصلة هذه القوی. ۰ داين » ۸ ۲۲ ۷٦ء‏ 
کک س ۰ لیف ےھ 88" أوحد محصلة الق المؤثرة ٤‏ : 
ا ا لت تو ا 8 مه و< لقوی المؤثرة مه فى كل مما یأق 


۲ 


لعل س 1ے 


(۱) عبر بدلالة ۴ » رم عن كل من : سبح »و وی »۶ب 


(۲) إذا كانت : س 3 ؟ح حیث اس = + ۲ 


اثبت ان النقط : ء » سس »س تقع على استقامة واحدة. 


0 فى الشكل ا مقابل : 
3 


27 إن دنر سی 

(۱) عبر بدلالة ۶ ومو هن کل هن :اس میم اد ا سم تم ۱ 

(0) |ذا كانت : سس 3 وب حيث :وس  <‏ سب 1 
کے 


آثبت أن النقط :۴ » سس » ح تقع على استقامة واحدة 

0 2 ف الشکل المقابل : 5 
6 

دكب مئلك هيه ۷۰۱۵۲ سی ےک ولاو 


ل٢‏ ف کل مما یاق القوتان ىم ء ىم تؤثران فى نقطة مادية » وضح مقدار واتجاه محصلة کل قوتين منها : 


) سے ع و 5 5 ۵ جم رہ دكت 5 اتحا الغرب. 

» ا (د ؟ وس) = ۳١‏ وہ ١ثمم‏ = ١١‏ نيوتن فی اتجاه الشرق » تا ٤‏ نیوتن فى چاه 3 
کے ° ٠‏ گے ا د د ا نوب الث a‏ 
أوجد باستخدام ا متجھات : طول ؟ ۱ ۷ و ES © AC‏ انك 1 غرب اله ال » مع = ۵۰ داين تعمل فى اتجاه جنوب الشرق 
10 0 2 ا نف 5 پم 4 كم ال کن 
0 0 1 721 خی + الڈ ال » فى = ۲۰ نیوتن تعمل فى اتجاه ۷ شمال الشرق 


ff 


3 


370:1 .بت 


8 
4 8۵ 


موقع ايجي هاي دوت کوم 


وي مستویات علیا 


وه تذکر © فهم و تطبيق یط 5 ہے۔ 
سو ۳ كن 
لا 62 إذا كانت القوى :تم - ۲ س + ۲ص سوا ڑوت سب و 
2۶٥ 1‏ ویم إذا كانت محصلة هذه القوى ٠‏ * 
رو و ھی کت مو کت »=۲ 000 
8 20 إذا كانت القوی : ىم = ۷ س - ه ص 5 فكأ شن + ٣‏ صہ 
© 


: یعدم سس ھت رپ ہے و 2 وم اذا كانت‎ E. 
۱-۰۲ ری 7 اب ۳ کن دور فی نقملة و ہے‎ 


(۱) محصلة مجموعة القوی تساوی ٤‏ س- - ۷ صرح (۲) مجموعه القوی مدرتة. ‏ ۲ ۰ ۲۰۲ 
ا د مسرعه ۱۶۰ کی وتتحرك السیارة ت على نفس الطریق 
بسرعة ۱۱۰ کم/س. آوجد سرعة السيارة ؟ بالنسبة إلى السيارة ب عندما : 


< 


(۱) تتحرك السيارتان فى اتجاه واحد. 


(۲) تتحرك السیارتان فى اتجاهين متضادین. El op‏ 


تتحرك سيارة على طريق مستقيم بسرعة ہ۷ کم/س فإذا تحركت على الطريق نفسه دراجة بخارية 
بسرعة ٥٤‏ کم/س. فأوجد سرعتها بالنسبة للسيارة فى كل من الحالتين الآتيتين : 
(۱) الدراجة تسیر فى عکس اتجاه حركة السيارة. 


(۲) الدراجه تسبر فى نفس اتجاه حركة السبارة. رد ۱۲۰ کمن 3 ۰ کم/سه 


ق تتحرك سيارة مخصصة لراقبة السرعة على الطریق الصحراوی «القاهرة - الاسکندریة» بسرعة ۰ کم/س 
راقبت هذه السیارة حركة شاحنة قادمة فى الاتجاه الضاد فبدت وكأنها تتحرك بسرعة ۱۱۰ کم/س. 
فما هی السرعة الفعلية للشاحنة ؟ ۸۰۰ کم سا 

0 تتحرك سيارة مخصصة لراقبة السرعة على أحد الطرق الصحراوية بسرعة ٠٤‏ کم/س. راقبت هذه 
السیارة حركة سيارة قادمة فى الاتجاه الضاد فبدت وكأنها تتحرك بسرعة ۱۳۵ کم/س. فاذا كانت أقصى 
سرعة مسموح بها على هذا الطریق ۱۰۰ كم/بس. 

هل السيارة القادمة مخالفة للسرعة المقررة أم لا ؟ فسر إجابتك. 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


رغير مخالفا؛ 


۱ سے ٹک 

ے (۱) اذا كانت : ے اج ۲ 11 0 

ا ل ليحي 
7 ۲ سہ + ٤‏ ص- مقدرة بالداين 


فإن مقدار محصلة هذه القوى - 


(ب) ۱۰ 


(ج) ه 80+0 


و 


| باکت الت ت000 , 


ہے 


مه  >‏ س۔ ٣+‏ ص 


7 رب ےہ س + (ب + ۲) ضح تور فى نقطة واحدة والجموعة فی ۳٣۰٠٦‏ 


فان الس NE‏ 
(1) ۱۳ (ب) -۱۳ (ج) ۱ (د) -۱ 
م نا كانت نم -س- - ۲ص » وي - ۲ تن + ا ا ا۰ 
الخلاث هی متجه الوحدة فی اتجاه الوجب لحور الصادات تساوی کی 2200 
سس ۲ ۴52 (ب) - + س-- ۲ص 
(ج) - مس د (د) - ٤‏ س-- ۲ ص 
٭ )٤(‏ مجموعة مكونة من ۱۰۰ قوة مقدار کل قوة ۱۰ نیوتن توثر فى نقطة واحدة» قياس الزاوية بين كل قوة 
وال فا فإن معيار محصلة هذه القوى = AS‏ 
7 ۱۰ (ب) ۵۰۰ (ج) ۱۰ )ادر 


8 اذا كانت : فه 6-2 اش + ۲ کن »قم = (۷ + ) س- ٦+‏ ص- اہ <-۱6 س- + بے ص- 
0 
ثلاث قوى مستوية ومتلاقية فى نقطة وكانت القوة ا لحصلة بالصورة القطبية (ئ) = (۱۰ ۲١‏ ء (o‏ 


»۲ ¢ ۸-۲ 


آوجد قیمتی : ! » سنا 


قامت سيارة (؟) متحركة على طریق مستقیم بقیاس السرعة النسبية لسيارة (س) آمامها تسیر فى نفس الاتجاه 
فوجدتها ۲۰ کم/ساعة ولا خفضت السيارة (؟) سرعتها إلى النصف وأعادت القیاس وجدت أن السرعة التسبية 
للسيارة (س) آصبحت ۵۰ کم/ساعة. فما هی السرعة الفعلية لكل من السیارتین ؟ «۱۰ کم/س ۸۰۰ كم/بس» 


۳۳۹ 


EgyHigh.Com 


الدرس الرابع 


۲ 
۱ 
قع | ها ت کو 3 
۷ء جی سی کر ہرم 1 
07 
1 
1 
اپ 
84 
2 ۱۱ اہ ۱ 
۱ و عجعج حم )| a‏ ۲ م WF‏ 9 3 0 
ال ال نا ؤنن-ے لا و 
4 / 
۱ 1 جح ۲ 1 
کی ا 0 35 
STOTT 5‏ 1 
لخط ہے ۱ 
ا 7 8 0 
7 
1۳ 
0 
3 
1 


۳ کل( 61 دع مستضصیمم 

5 ۱ سس ULL‏ 
Da‏ الط المنندرف 

1 000 0 7 ۱ 

٦‏ 4 سو سس انید 

025 ا[ "رخ رر ۰ 

5 اہر 9 بین مسمیمیل 
2 ۱ مم ۱ K>‏ 
4۵ تعمود المرسوم من نقطة إلى 
- ئ8 

24 ۳ ا2273 

) 5 


العامة للخط المستقیه المار بنقطة تقاطع مستقيمين. 


2 مستفیه 
ہچ ایج هت | 


فى نهاية هذه الوحدة من المتوقء أن يكون الطالب قادرًا على أن : 


٭ يوجد إحداثيى نقطة تقسيم قطعة مستقيمة من الداخل 
او الخارج إذا علمت نسبة التقسیم. 

+ یوجد النسبة التی تنقسم بها قطعة مستقيمة من 
الداخل أو من الخارج إذا علم إحداثيا نقطة التقسیم. 

٭ يتعرف الصور المختلفة لمعادلة الخط المستقیم. 

٭ يوجد المعادلة المتجهة, والمعادلات البارامترية , 
والمعادلة الكارتيزية للخط المستقیم. 

* جد الصورة العامة لمعادلة الخط المستقیم. 


* جد معادلة الخط المستقیم بدلالة الأجزاء المقطوعة 
من محوری الإحداثيات. 


+ یوجد قياس الزاوية الحادة بين مستقيمين. 
+ يوجد طول العمود المرسوم من نقطة إلى خط 


» يوجد المعادلة العامة للمستقيم المار بنقطة تقاطع 


EgyHigh.Com 


وان کات - ارب قطعة مستقی مستقيمة موجهة 2 آب فإن أى نقطة < 2 آب تقسم اب إلى 


مت مد 1 کت ۲ت ۲ 5۳۳ 
واذا کات له ہے ہت 98ج سیت میں E‏ وکانت ر » یب » ی ھی المتجهات 
الممتلة بالقطع المستقيمة الموجهة و؟ » وب » وح حيث (3) هى نقطة الأصل. 


3 ل ا لامي 
ل 2 2 1 
1 0 7 


27 )دلي علي 


يا لم ل E‏ 


پا ا آن و : 
اک سس 


الدرس الأول 


ويكون اح » حاب لهما نفس الاتجاه ونکون القیمتان ل, » لم موجبتین 


ل 
EO‏ 
۱ ای أن 0 [شلل(۱۱] 
| ثت :ح3 أت فاد ۳۳ 3 7 
1 إذا گانت : ۱ » ح 3 اب فان «ح تقسم اب من الخارج» ویکون | » حے لهما اتجاهان 


متضادان وتکون إحدى القيمتين ل » ل موجبة والاخری سالبة 


لٻ : 5 : 
-- < . وفى هذه الحالة يكون لدینا احتمالان : 


آی آن ل 
او :ال | >ال, | تکون ح د اب ) ح م إن [irê]‏ 
ثانيًا: ال ا <ال. اک | ا شلل(۱۳] 
٦70ھ“‏ 
2-11 7 
وا لت د | 

ا ا 


« إذا فرضنا أن ؟ - ل » ص ) 6 ب (سن, » صب) ٤‏ ح = س » ص) 
۲+ 
ار بے 


: ل (س, » ص ) + لم لسن »صب) ‏ (ل سن +0 حمر ٤‏ ل عن ول صم 
ا 2 ل + لب 3 ل, + لپ 


ل حم + لب سی رصم لوم 
لک 
وتسمى بالصورة الإحداثية. 

* يمكن الاستعانة بالشكل المجاور لتبسيط 


ا 
ایچار الصورة الاحداثية. 


1 
3 '""EgyHigh.Com 
۲ 


راہ 


إذا كانت : ؟ = (۱ -1) ¢ = 
e‏ 


لك تقسم اب من الا 


ET CCD‏ د كر اق 
و ۳+۲ جر جد 6 


- 3 1 ۳( 
حل آخر باستخدام المتجهات : 
"ےش بے تاداس يضية ٣7۴‏ 7ء 


لالح اھ سی 


)٤۔ء١( عا و ا ا اهب‎ SE 
وضع ع) 2 ۲ ( سن -ص)‎ ١ - مس‎ ۲ 
۱۸( = )۸ + س - ۲ » " ص‎ ۲( 3 


س - ۲۱۸-۲ سن 


“ 


- ۲س ۱۸ - ۲ ص) 
ومنهاس = ٤‏ 
» ۲ ص + ۸ = ۱۸-٣ص‏ ومنها ص = ۲ 


.“. ح =( ۲۰( 


إذاکانت := (۲ ۰ -۳) » ب- (۱ » -۱) أوجد إحداثيى النقطة ح التى تقسم ب ؟ من الخارج بنسبة ٤‏ :۲ | 


ص. 0 یہ _ 
٠ھ‏ تقسم ے؟ من الخارج 
ا 

A u 
هم‎ UE 
وق و‎ 
2 0 ۱ 
یوک 09 ۲ ری‎ 
تا‎ 
6) ۵( - اج‎ .. 


ظ 

۱ ٭ لاحظ آننا اعتبرنا نسية التق 2 0 
Ot ۱‏ اریز یج 

۱ عتبرناها ٤‏ : ۳ فسوف نحصل عل نفس النتيجة 


OE ME‏ ۵ ت) 
الل (Ce TE‏ 


کل اخر باستخدام المتجهات : 


..ح تقسم ے؟ من الخارج بنسبة ٤‏ : ۳ 


۰ م لس ی +۱)<: (س -۲ ۰ص +۲) 

» (۲ سس ۲۰۲ص + ۲) -(؛ ن ۰۸ ض + ۱۲) 
ومنها سس = ه 
ومنها ص = ٩-‏ 


OEY - و‎ 


۷۱٣ص‏ د ؟ ٤‏ ص + ۱۳ 


إذا كانت := (۳ ۱-۰) » ب- (ه » ۲) کات : ح 2 اب : بحيث : ۲ - جیپ ۱ 
فأوجد إحداثيى ح إذا كان : | ۱] التقسيم من الداخل. 


التقسيم من الخارج. 


رھ 
4 ل 
0 
۶ 
ES‏ 
0.0.0 1 او مت 
[؟] إذا کان التقسیم من الخارج سرن رہ 

0 لیس 

ل, + لب کیج 3 حا 


(۸ ۳ ٩( - ح‎ 0 

٠‏ لاحظ ان : | ل, | > ال | وعلى ذلك فان : > 3 آب »< 2 آب 
حل آخر باستخدام الصورة الاحداثية لنقطة التقسيم : 
2 "در باستخدام الصورة الإحداثية لنقطة التقسيم : 


میلس سر ا لا 
ل + لب a Ed‏ ( 


درو کو ۸۰ 7 237 <>۲: 7 


موقع ايجي هاي دوت كوم 
5 
1 


0 


15-8 با (۵ / ۷) ال دن ۲:۴ 


۲ ۲ + (ase 
(۸۰ 061 


۳ 


رف رق ۲ ۵6 
) ا + ۳ 


حاول بنفسك 

جس ت 5 

YF‏ ۰ * عمد زد » -ه) آوجد إحداثيى النقطة ح التی تقسم أب بنسبة ء ۰ ۲ |ذا کان ؛ 
[ا لغم من الدلخل: التقسیم من الخارح: 


[3ا کات : خ متتصف اب کے ۴۶( ١ص)‏ » ب (س, » صب) 


فان : ل = ل = ل 
و 20۲ E‏ 
۲ ال ص لب _ لا + مم 2 كت و 


۲ 
PE‏ ۲1 إن صم) 


ج سب 


سی ٢‏ سپع 7 لا 
۲ ۲ 


۰ رس »ص) =( 


) | الصورة الإحداثية. 


3 کانت :۱۳(<۱ ۶۰) » > (ه ۲-۰) فاوجد إحدائيات النقطتین ح »ء اللتین تقسمان آب 
إلى ثلائة آجزاء متساوية الطول. 
۰ ۰ 098999) ببس 
ل 


يب ۳ 


5 مو 


ل 
"ک ۰ (Ee EC‏ 
توت +۱ جو << (۲۰۱) 
٤و‏ ۶متنصق ےی رد ۷ _ (۲۰۱) +(ه ۰ -۲) 
۲ س مه 2۰ 


2۶۰ 0وس ) ویمکن ید ابر نها تقش ات من الداخل تسپة ر 0 2 ۱ 
سپیٹال رال >۴ : 


7 . 
ب حو متوازی أضلاع فيه : | = (۵ » ۲) > ۲۰۰2 


آوجد إحداثيى الرأس ىو ل- ل 


9 3 
: | فض ان:ء = (س » ص) 
۳ ۵ ۳ 


, ۰۰ القطران ینصف کل منهما الآخر فى متوازی الاضلاع. 


٢‏ _ م دوعن 4 ا 
lS‏ عسو = 
NEY‏ ۳ + ص 
ار ۱5 
ص = -۲ 2۰ (۲-۰۲) 
ملاحضات ‏ 


+ لإثبات أن النقط ؟ > » ح تقع على استقامة واحدة فانشا نشت : 
ما اب اك > :2+ . (باستخدام التجهات) 
آق‌میل آ = ميل ؟ راکد ام الیل) 
. اودب دت کوبت د لل ا 
ق یع التقسیم 
امن الداخل إذا (۲] هن افخارح اذا ج فد 


و 


3 إذا كانت ج تقسم جيينشية 


آثبت أن النقط : ؟ = (۱ » 


[1] النسبة التى تقسم 


-۲) , ب- (۰۷۲-2) » ح-(ه »)تفع على اتا ود 
۱ ] سبج 


بها ح القطعة اس 
E Ere: )۲-۰۱( -)- ۰۲3 =‏ .0020 
زه ۰۰)- (۱ ۳-6-۰( ۶۸۰( ۱۳۶ 


۱ ۱ 


ا 2 یی ا ع وينتج أن : 


ua ka ~^‏ :۷ مز الخارج. ٠‏ 
گا اس سح بنسية 4:5 ¿ الداخل. . 


1 و 
0 پک i‏ 


7 ,( ۳ 


تع بجي هاي دوت درم 


حل آخر باستخدام المیل : 
0 ےم ۴ اولا: برهن أن خا ۰ امن 
EYE EIS‏ 5 0 ا لك E‏ 
0827-0" 


7 ل 


2 » ب ؛ح تقع على استقامة واحدة. 


ا ے زه » ۵) تقسم ات بنسية لبق 


کل کل" کے 5 
ا 7 لب 


مار کان ٠‏ سے تچ را 

۱ 
E 31‏ ات سس : ۷ من الخارج. 
[]]نفرض أن ؟ ١(‏ ۰ -۲) تقسم بح بنسبة ل :ل -۲ © 


ہل ہہ 
جب 0 


1 ل ° 
e‏ = چ مرجب 0 
۱ 
؟ تقسم سح خسن ۱۱ ۰ 2 من الاح - 5 ۱ 
یں نی 1 الج 8 
حل ثالث باستخدام النعد بين نقطتين : ہے ۲ 
کے کا اعد میں اس ان دوت کو ۱ 


)۷۷ء وحدة طول, 
> ج- | (-۲ - "(o‏ + ( 0 وضو رز . 
| (۱ ۰07ف وحدة طول. 


٠‏ ؟ »ب » ح تقع على استقامة واحدة ۶ رات 


ا سی رح ےن بنسبة ۲ : ٤‏ من الداخل 
اله وہ من الداس 


آوجد النسبة التى تنقسم بها اب بكل من نقطتی 


: تقاطعها مع محوری الإحداثيا 
إذا كانت : ۱ = E ۰ 0-۰ ٤(‏ ری لإحداثیات 


؛ *) ثم أوجد إحدائيات نقطتى التقسيم 


۱ ثم أوجد إحداثيى نقطة التقسيم. ۳ 


۰088 
1 


۱" 1 1 
2 E ییا‎ 


هي دوت كوم 


El 


اذ كانت ٠١‏ (۲ ۱۰) 2 ك1 66 2« 


۸ 


۰/۳ )موش مثلث 


فأوجد إحداثيى نقطة تلاقی متوسطاته. 


ag 
رس‎ 


٠.٠‏ نقطة تقاطع متوسطات المثلث تقسم كلا من هذه التوسطات من لئ 
بنسية ۲ : ١‏ من جهة الرأس ويفرض أن ء منتصف ب ح 

زی سے EL‏ ۱ كت 

ار ےےل 6 

٤ھ‏ (نقطة تقاطع التوسطات) تقسم ۶۲ من الداخل بنسبة ۲ : ۱ 


۷ 
6 


رع من أسئلة الكتاب المدرسى ۱ وتذکر ٠‏ فهم ©« تطبيق «» مستویات عليا 
اسئلة الاختيار من متعدد 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


۵ 7 إذا کانت ۰ ۱ زر )٤ ٠ ۷-( = ۰ )٠‏ فان : منتصف ۲ب = ا د 
000١‏ (ب) (۶ ٤‏ ) (ج) (۰ » ۱) (د)(۲ ۰ ه) 


ل (۲) اذا كانت : م نقطة تقاطع قطری متوازی الأضلاع ١سح‏ حیث : 1> (۳ ( ح- (-۱۰۲) 


۲ ۷۰ ۳ 2 ۱ م و48يي 794787١4‏ مر مر امم مر مار ری 
اکن < = / 
کور 20 (۲۰۰()1) (ب) (۲ ۰ ۲) (ج) (۸۰۰) (د) (۱ ۱۰) 2 
م ۰ N EE‏ 1 ۵ روم وع إذا كانت التقط(۳ › )١‏ هی نقطة تنصیف تد یت 
م لاحظة فان : النقطةب = eno‏ 
إذا كان اب ح ما دوس ۶۱ رسن عن ) , > رجن صي) ۱ وه ( ۰ 1 (ج) (* ۰ ۰) (د) (۱,۵۰۰) 
> ح = (سسی » صب) » وکانت م نقطة تلاقی متوسطاته (س»ص) 1 )٤(‏ إذا كانت : ح (۲ )٤‏ منتصف اس حیث : ؟(س » ۶) 7 سب (۱ » ص) 
۹ 2 س +س سو ص + ص + صر ۱ فان : سس + صن = با OR‏ 
200 ۴ و تا (۷)1 (ب) ۱ (ج) -۱ 9 
ای )٥(‏ دائرة مركزها (۲ » -۲) فإذا كان قطرها له نقطة طرفية (۶ » ۲) فإن نقطة الطرف الآخر للقطر 5 
: كد د كك پک 
+ يمكن حل المثال السابق كما يلى : هی >6 72098989 مه E CCC‏ أ ااا 
۳ ہے 5 ۰ ۔- نم ۳-۳ ٣ص۳‏ 4( 9 
"ا سس می دی با EDD‏ (ب) (۲-۰۰) )2 ا اب ۱ 
۳1 ۳ ؛ ۳ اسر اك سار ) = ۳ ۱۰) (3) إذا كانت : ۱(-۷-۰۲) ٠‏ ب (۶ ۰ ۰) فان النقطة ح التی تقسم آب بنسبة ۵ :۲ من الداخل 
۳ 
هی ل 6600000 و بو ً « « ۰۰  «(  -‏ *" مح " "۳ ا سل 
E TT‏ ۱ (۱ ۱ ۰ (ب) ۰۷۲ -۲) (ج) (۲ ۲۰) (د) (-۲ ۰ -۲) کا 
لت :حح ے ا و 70٭٭ ا 1 ا TO‏ 
7 وكان (۷) إذا كانت : ۱ (۲ ۰ ۵) ب(۷ » -۱) فان النقطة ح التی تقسم آب من الخارج بنسبة ۲۱۲ | 
اس ٦‏ ساب فإن : ح تقسم اب من الداخل, ھی وک ۱ 721 
اقا اه حت ذال كييك لكاي انتا (1) ۰۲۵-۸ -۷) (ب) (۲۰ ۰ ۷) (ج) (۱۷ ۰ ۱۳) ۳ 1 ٤‏ 
جح < ۲ هوب ا ۳ 9۹۳ TEN‏ 0 ۱ 
ا فان :ح تقسم آس من الداخل او التار. 0 بدا یی :ار 6 06 1C.‏ ۱ 
فان : ح = 7 10 
۷۲ -؟ (ج) 3م ۰ ۶) 
۳1 (8()1 م حم) (ب) (۰۷ -۶) 


h.Com 


5 ی هاي ان 


و برق هه مستويات عليا 


«تذكر ‏ © فهم 


(۹) إذا كانت : < 3 آب وکان ات = ۶ بح (TET‏ 

707 ح هی 550-86 

(1) (۶۰۰) (ب) (۶ ۲۰) E‏ (د) (۲ ۰ ۶) 
(6 إذا كانت ۵٦ )٤٤٤٣٤( ٠٢‏ تن » حظ اب 

بحت لے ےآ ےی فان :هی لس 

۱-۰ ۱۳( (د)‎ +۸۰۷۳۲ 0 ٦ 


0 )١١١١ھ‏ 4)) وکائٹ ؟ تقع فی ثلث السافة من ب إلى ح 


موم موم موه 


فان نقطة ؟ هى ay.‏ ۳۲ ہووت e‏ ۳ 
15 ۳۶ اك 4۳) (ا( ۲ ۱۰ ۱ 

© 0 ذا كانت : ۳۰۲(۲) » مب( ۱-۰) فان النقطة ح التی تقع فى ريع السافة من ؟ لیب ۵ 6 اس حمظت نیا :۰۰۰۷۰۷۷ را کت 
2 ا .ا سا ا آ افإن التقطة جاهئى سیسسے آےکما کاو ات 
O (FeO)‏ (ج) (۲۰۳) (د) (-۲۰۲) (1) ( ۰ ۲) (ب) (ه ۲-۰) 6 +70 


© النقطة التی تقع فى ل السافة من ؟ إلى ب للقطعة المستقيمة اب ٥ے‏ ح مشث فیه 0۷۰۸۲۰ ء م هی نقطة تلاقی متوسطاته حيث م = (۲  )۱۰‏ 
۱ ۳9( 
نظ / 


حيت ؟ (۳ ۲-۶) > ت ۰ ۰) هی ابد سی نک 


۱ اش“‎ GS )۱- ۰ ۳( (ب) ( ۰ +) (ج)‎ FD 


09 إذا كانت : > ٤(‏ » ۶) تقسم آب بنسبة ١‏ : ۲ من الداخل وکانت | (۷ ۰ ۸) قا ےا 


o E pem |!‏ 
ظ٠‏ ۳ (ب) (۲۰۱) (ج) ۰۱ -۲) (د) (۲ 4) (Geof‏ < م٠5‏ ہے ا تدج 
ا ا 0س بس ۲:۲ ن ا مہ ۷ٹ 
فان 7 = مس عق اگ ...۱۱۱۱ ۷ ---- ۹۷٣۹.5 ٣‏ ہے نت C4‏ 
1.7 9 إذا كانت : ح تقسم ب ؟ بنسبة ۲ : ۲ من الداخل فان : کے یت 
(ب) (۸ » ۰( (ج) (-۸ ۰ ۰( (د) (-۷ » -۱۷) د کل 9 د 
7 :. 3 
هی لهب ان ٢‏ داز 69 إذا كانت : ح تقسم ؟س بنسبة ه : ۷ من الخارج فان : م 
51 د امن اک ی ۲۸۳ ۰ : : 
کت من الداكل (ب) ۲ : ٣‏ من الداخل. (ج) ۲ : ۲ من الخارج. (د)؟ : ه من الخارح' 010 (ب) ¥ (ج) + 
۱۷ ۰ به - - یت : ۱ بت كر سسص 8٤‏ 
و وش رڈ ۰ ۷۰) ھی ......۰ ۳ ۰ ۲ 0 رن کانت :ح3 اب كان ۱۲ ۰ ۳ 
n. ۲ 5 : 0‏ 
E CE‏ ۲۰۵۱ من الخارج. ‏ (د)۲:۳من ال ۳ I)‏ 20 
رج. د) ۲:۳ من 


090 اذا كانت : ۲ (۲ < e‏ 
RES EE ۱‏ ا ۷ إذا كانت ؟ تة لحار 
1 اه ماما استقامة و که : نت ٢‏ نفسم بح من الحارج یس 


(أ)س تقسم ٢ح‏ من الداخل بنسب 


(ج) ح تقسم اب من الداخ لن ہن بة ٢‏ 
1 ے نا 7 


(۲۰۱۷۲ من الداخل. 


١ :‏ من الخارج. (د)۱ :۲ من الخال ۱ 


1 
2 


كر کے بو وم 


© فهح 


3 
۸ ی 2 مت قنه : TOS ٤ CE‏ > ی 


بحيث مساحة ۸ ابو ۳ ۶۲ ان 7۶۰ 
(ز) ۰۳ ¥( ۰۲ (ج) (۰ ۱-۰) (د) (۱۰۱) 


۶ » 2۱۰ (O 
1 ) 6 ۰ ۷( ۰ ۲۳( إذا كانت نقط منتصفات أضلاع مثلث هی‎ 69 


© 
فإن نقطة تلاقى متوسطات الثلث ھی لی ای 
(۲۰۲۸۱) (ب) )۱۰٩(‏ كم (۰)( ۰۴ ] 
f) ©‏ النسبة التی يقسم يها محور الصادات القطعة المستقيمة اب حيث ؟ (حد > ص,) 
عب (جنى » صم) هی AS‏ خی E‏ عرد . 
۰ اتسن | اس | اص | 
حم اک 027 
٣ 6‏ النسبة التى يقسم بها محور السينات القطعة المستقيمة ب حيث !(ٰس, » ص) 
عب (جن, » ص ) هی ............. من الداخل/الخارج حيث ص سے 
اس | ین 
+٠٣‏ ہہ 9 
© (۲) فى الشكل ا مقابل : 


کال تا ياتى صحیح ما عدا اس لیے 
۷ )هيت اک من ۲:6 من الداخل: 
(ب)ب تقسم ح؟ بنسبة ۲ : ۷ من الخارج. 
(ج) ! تقسم بح بنسبة ٤‏ : ۷ من الخارج. 
(د) ح تقسم ؟ بنسبة ۳ : 8 من الداخل. 
0 محور السينات » جنات محور الصادات وكانت النقطة ے 
الداجل نسي ۲ ۰ ۲ فان النقطتان ١‏ » ب على الترتيب هنما 
۰ ۳۰۰۹ 
CCEA‏ (۰۰ه) 

۲۵ فى الشکل امقابل : 


۳۴۵۰۶۲ )ھت‎ ٣ 


إذا کانت و منتصف ب » و تقو و 


۵ با مرك ,بي 
فان نقطة تلاقى متوسطات الثلث هی 


0 6 فى الشکل المقابل 8 


وامنتصف بى ۳۰۰۰۰۲59 
۳ مرب - ؛ ه افان احداثی النقطة م هو ۱ 
() (۲-۰۳) (ب) 9 تس 1 
(ج) ررك ۰ -۱) ۱ (د 0( 


همي © اذا كان : ؟ (س, » ص) > س (سیم » صو) نقطتان فى الستوی و 
من الخارج فمن المؤكد 0 یی 


( )سس »جر موجبان. 


(ج) جت ٤‏ ص موجبان. 


(۳۸ إذا كانت النقطة اتقسم 


فان نقطة ء تقستم يب بذ 


ب) ۸:۱ پت 


۳ : سب سکن ہے یں 
9 (ب) 1 (ج) ۷ 
© (6) إذا كانت : ۲(-۰۲ه) » سے (۱۰) وکانت ح تقسم آب من الدا ۵ 


وکانت ء تقسم ؟ من الداخل بنسبة م, : م وکانت ح - ٤(‏ » ۲) فان 
(۱) (۴۰۷) (ب) (4 ۰) ۰ ۱ 


)٤٤ 5‏ فى الشكل امقابل : 
أ سح مثلث ئب حیث ۱(۲ ۰ -) عب( .0 

»ىك ٣ے‏ تک ۱ 

را کے بعر مہا ٠‏ 


1 ؛ کی 


1 


۲ " 14 3 
ل و تا r‏ ۳ 


7 خم 


0) ف الشکل امقابل : 


٢بح‏ متوازی أضلاع فيه : 


)۱۰۸( ۶۰۸-۰۲ ۰ب‎ (o- ء٤۴‎ 


وان 2 ۶ 2۳ فان ۰ - کی 
(:) (۲-۰۳) (ب) ۰۰۰ ۳) 00 رای 


0 


9 إذا كانت نقطة الآصل على ۹ yy E‏ 


منتصف السافة بين السفنتین بعد مرور ۲ ساعات هی ............... «حیث کم هو وحدة سے 


(۲۰۰۹۰()1) (ب) (-1 ۰ )٩۰‏ (ج) (۱۸۰ ۰ ۱۲۰) 


© €9 ف الشکل ا مقابل : 


الکو ۱ 
oT GR‏ ۱ و 
فان ہں۔-۔ SES‏ مل 
(i)‏ ۶۰) (ب) 9 )١‏ 5 زاوية 0 فى وضعها القیاسی خلعها التهاتی ل ا 
3 (ج) ( 200 (٤‏ 
(۵) ف الشكل امقابل فان و تقسم ب ح من الخارج بالنسبة n - NEE‏ 
وزهءه) ۸۳ 11 2 
ل2 0 0009-77 ۱٦‏ لججمةه ۰ ۰ ۲ OS oll oo TO‏ کک ۳ ١‏ رت ری 1 
ہے و ۱۱۲۲۲ BEE CY‏ ۱ (ب) حا9 زک 
0 ب) ۴ سس (ج) كا 9 (اقا 9‏ 
<۰۲؟٩)‏ ع - 1 
(ج) ۶ (د) ۴ () إذا كان متجه موضع النقطة ؟ بالصورة القطبية ھو؟ = ( ۲۷ 


61 ف الشکل ا مقابل : فإذا كانت ب تقسم ۴ح بنسبة ۷ : ۶ من الخادج 


|ٍذا کان ديت (1) ۰۲3 ) (ب) (۳ ۶۰) 


7ھ 


ہس رہہ e‏ ای( 


ا 
فان و رم کے ae‏ 


4 سو سس 0 


09ط رز اس 


موقع ايجي هاي دوت كوم 
ہ تطبيق مستويات عليا 


۲ ونذکر مه E‏ 
0۳ او النسیة التى يقسم بها محور الصادات القطعة الستقی 7 
۱ مبينًا نوع التق لتقسیم وأوجد نقطة التق لتقسیم. 
8 


8 إذا كانت : -(۲-۰۳۲) ۹٣‏ ا“ 


(۱) إحداثيى النقطة ح التى تقسم 257 سس الداخل. 


تفر 


زا کانت : ۲ (-۲۰۲) » ب-(8 ۲-۰) فاوجد النسبة التی e‏ 
اب متا نوع التق لتقسیم وآوجد نقطة التق لتقسیم. 


وت0 ۱ 
() إحدائيى النقطة ‏ التی تقسم آب بنسبة ؛ : ۲ من الخارج. 5 ۱ ۱ 


السافة من النقطة ؟ = (-۱ ۰ ۲) 


آوجد إحداثیی النقطة ح التی تقع عند خمس 


٩( - 01‏ 2) رات 
5 | إذا كانت اده <( ۰ 2 (۷ » -۱) فأوجد النسبة التى تنقسم 


© جه 


اب مع محورى الإحداثيات » مبينًا نوع التقسيم فى كل حالة » ثم أوجد 5 


1 
۰ : ۱ (من الداخل) » ۵ :۲ (من الخارج) » (٢ء‏ 


)۲۰ ٤( مر 290 وکانت اكت )1 ». م2‎ "۶۶٣٤٣۶٣ 


۵-0 


وکان : ۱ج ۱ اب اوجد إحداثيى نقطه ح ۳ ۱-۰ 


8 طا إذا كانت : ۱۳۰۱-۱۰ ۰ ے۔ (-۲-۰) أوجد إحداثيى النقطة ح 


إذا كانت : حت ای بحیٹ ۲-۱۲ حب 2 6 


1 إذا كانت : - ٤(‏ ۰ ۲) 6 = (-۲ » ۵) 


3 


فاوجد کے تس ا اک »)=1 5 گا Y-)«‏ <1 


0 إذا كانت النقط ۰۳۱-۱ ۔١)چ‏ ء ت- 613 )١‏ ۰ ح-(۳۷۰۲۷) 


اذا کانت : - E E‏ ۹ ےڈ WET‏ 
NE YS a‏ 2 » -۲) فآوجد إحداثيى النقطة ح 3 اب هی رءوس مثلث فاوجد إحداثيى نقطة تقاطع متوسطاته. 


»> ح2 اب بحيث بعدها عن ١‏ أربعة أمثال بعدها عن ب كم 


ل] إذا كانت ؟ = ٤(‏ ,00 6 ب-(-۰۲ :۱) 6 ہج (۱ ۰ ۲) ۶ ود (۲ Ne‏ 1 
EIN 0‏ ۶)0 


4 إذا كانت النقطة 1 (۳ ۰ -) » 219 وت ۱ ۱ 
٤ھ‏ منتصف اب » م تقسم ح ‏ من الخارج بنسبة ۲ : ۲ آوجد طول ‏ ۴ 


3 


2 » ل( ب < (ك » ۱) 


علی استقامة واحدة » ادن 6 al‏ + أوجد پ+لء لع ¢ 
کلک سا E‏ 


8 ۲ب حء متوازی اضلاء فاذا کانت : ۱ - (۷ ۶ ۲) © ب- (۱۵ »۰ ۶) 
۹ تا إذا كانت : = (۸ ۰ -؛) = (-۱ ۰ )فا | ۰ کا AEE‏ ۵ 7 مدوازى 6 3 ) ( 
© وجد إحداثيات النقطتين اللتن تقسمان اب 


إلى ثلاثة أجزاء متساوية فى الطول. ED‏ 
O N P1‏ 0 : 
TY‏ 57۳7۳۳ ۱ 
إلى أربعة أجزاء متساوية فى الطول. 
9 )۱ ۱۰( 3 ¢ 


۱ ۱ 


فلوجد إحداثيى نقطة تقاطع قطریه ]ح » ے٤‏ ٹم آوجد إحداثيى الرأس۶ 


5 اذا كان : 0 ...00 <=( ۰( 7 ب 2 (۰ <( « E‏ 
9 ۱ 


» 23 محور الصادا- EE‏ أثبت أن النقط <٢‏ (۶۰۱) » ب-(۲-۰۳) ء حدر | 
فأوجد إحداثيى كل من ٩‏ » 9 ۰:۶ ) منتصف ا © 
یں 54 تر ( النسبة التى تقسم بها ! القطعة المستقيمة بح » مبیا نوع التقسيم. . 
8 ا کانت ۰ 2۱ (۲ ۲-۰ ۰ CT‏ 


و )٢(‏ النسبة التى تق القطعة المستة یئ 3 
799 النسبة التى تقسم ہیں وی بة التى تقسم بها ب 0 ۱ 


ثم أوجد قيمة ae‏ 
8 کٹ  ))۷۷۷‏ 


ہے (۸ء 


ص) القطعة آت و 
ار وج 02 النسببة التی تقسم 


5۳ و تذكر وفهه ‏ © تطبيق 
٤ 120‏ رہ" AE‏ 
١‏ فذاکانت :۶ - (۸۲ ۳) ؛ (Y=‏ ۲ ً00 

فأوجد إحداثيات : ؟ .© » ح 


لوقا ہو_۔ رءوسه | ٥‏ ا N‏ 


| قإذا كانت :۶ ته ٩ CT‏ تسم الل بنسية ۲۰:۱۱ ایضا 


فأثبت أن : وم // سح »و = سح 


)۱ وقفت فى منتصف الطریق. 

(7) توقفت فی مد الطریق من جهة النقطة | 
2ھ اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات العطاة : 

(۱) فى الشكل ا مقابل : 


إذا كان :22 ٢٢٠٢٢٦‏ وحدة طول 


فان النقطة ح - IER:‏ 


)۲-۰۲,۰( (ب)‎ CE DOD 
)۱-۰۲,۵( (ج) (۱ ۰ -۲) (د)‎ 


(۲) فى الشکل ا مقابل : 


إذا کان : ۶ ات ا )سس 


فان النقطة تب یں یں 
0 ھی .و ۸0۱(۶) ح (4.-۱) 5 
(1) (-ه ¢ ٤ا(‏ (ب) 2 ٤‏ 0 (ج) ۳ 7 (۲٣‏ س 0 
© (۳) ف الشکل المقابل : ۱ 17 
ده 


2 (-۵۰۲) ب (دى4) 


65 الربط با مسافة : تتحرك سيارة نقل ركاب فى طريقها من المدينة ؟ إلى الدینه س حیث ؟ = (ه .-. 
> ۔ (١ء )٠‏ وتوقفت مرتين أثناء سيرها. أوجد إحداثيات النقطتين اللتین توقفت عندهما السيارة إذا کان | 


لي (6) اذا كانت ؟ » ب هما صورتا النقطة (۳ ۰ ۱) E‏ 3 
فإن النقطة التی تقسم أب من الداخل بنسبة ۲ ۰ ۳ ھی .... ۱ 
ام 


۱۳ 0 
فان : ۲۴ +ب + ی = ٠‏ ۵0)ھ) 
3 


(1) صفر (ب) !سح (ج)؟ + + ی 


ى (1) إذا كانت النقطتان ‏ »س تقعان غلى منحنی الدالة ۳ ۱۳ 
الصادات يقسم اب بنسبة ١‏ ام ادا ا 
(1)(-۱۰۱) (ب) (-۲ ۰ ۶) (ج) (-ه اک ۰ ۳ 1 

م (۷) فى الشكل ا مقابل : ۱ 


اذا كانت : م (٢ء‏ ؟) نقطة تلاقی متوسطات ۸ بح 


۴۰۰۰) نقطة تلاقی,متوسطات ۸ بح 


(ب) 310 5۰ 
(د) (-1 ۰ -۱۵) 


کے -۲ 6 -۵) 


8 ف الشكل المقابل 
اس حء متوازى أضلاع فيه : و منتصف سح 
<> ءو - ڑھ) 
فإذا كانت : و = (۲۰۳) 


٤ھ‏ > (۲ <0( فأوجد : إحداثيى النقطة ؟ 


درسنا فى السنوات السابقة أن : 
+ الصورة العامة لمعادلة الخط المستقيم هی :| س +ساص +ح = 7 


حيث ؟ » ب » ح آعداد حقيقية » ؟ »س لا يساويان ن الصفر ما وتمثل بيانيًا بخط مستقيم 


فمتلا کل من العلاقات ےتا ری = ١ء‏ ص> ٣‏ ) جی۔-) = : مض لاس کت 
» کل من العلاقتين : ص + إن - - 4 »سس + ل - ه لا تمثل خطا م تق 
+ ميل الخط المستقیم : 
5 إذا كان الستقیم ل يمر بالنقطتین س, »ص ) » رم » صب) 
فرق الصادات 
7۳سد 


E 0‏ 
فرق ا لسینات جنر ہن 


۱ 


۱ ۰ )۰ (1 ۷۰) هیله‌یساوی ٢ے‏ ے 


0 قرو 
]٤[‏ إذا با اب a‏ 
- معا 
:270177 > اسع اعت 
معامل ص | 
7 المستقیم الذی معادلته : ه س + ۲ ص +۷ - ٠‏ میله = :ح۹ 


(۳] إذا ا على على الصورد : ص مس + لح فإ ن :| ميله < م ) 
00 ۰ 3 ۱ 

و7 و 
وماد خمتلا المستقیم الذی معادلته : ص = ٣‏ سن اق 3 لل 3 


نظ ا وفع من اله ء السالب لمحور الصادات ٥‏ وحدا طولية 
تت 


۳۹۸ > ویمر بالنقطة (. ء -ه) 


6 | 


11 


ج إا كان : ص قياس الزادية الموجبة التى یھ مہا الو ۱۰۳۲ ۱ ۱ ۱۳ 
هإن : (میل المستقيم = لاه 


وميه إذا كان قياس الزاوية الموجبة التی یصنعها المستقیم 
7۶ ۰۰ ۱۳ 


مع الاتجاه الموجب لمحور السینات 


٤ 


وبالتالی زلاحظ أن ميل الخط المستقيم یتغیر بتغیر قياس الزاوية (م) كما یلی : 


7 ۲7 0 8 | ۲ | منفرجة 8 


(۳]صفرية 


| > ] قائمة 


نا كان الیل موجبًا. ١‏ إذا کان الیل سالا إذا کان الیل غير معرف 


یل سور السینات < ميل ی مستقه افق (موازى لمحو اسيا = نیز 


+ إذا کان ميل آب = ميل بح فإن النقط ؟ »س » ح تقع على استقامة واحدة. 


٭ العلاقة بين المستقیمین المتوازبین والمتعامدين : 


اذا كان : ل » ل, مستقيمين ميلاهما م » مم على الترتيب فان : 


02 


لكا 


27 كت ۳۲ 


ای أن ! الہ متقیمین المتوازیین میلاهما متساویان » والعکس صحیح. ۱ 
لوال ےم م۲ ماما کٹ 


أى أن 6 ات 
کے إذا كان ا تقد ل, يمر بالنة متیر (۳ ۰۰۰ (-۲ =( 
یکون میله م اتد لت ے 
٣+۲۳ ۳‏ 0 
» المستقیم ل, معاالت 9-۳ ۳ص + ه = ۰ یکون لہ - کب 
۳ 
2 المستقیم ل, یصنم زاوية موجبة مع الاتجاه الموجب لمحور السینات قیاسها ٥‏ 


يكون میله مې = وا ۱-۳۵ 


6 


E ۳ 5:‏ ل // ل 


EgyHigh.Com 


او و ۹۶ ۰ ل لب 
داے عم تفت فى ات یمر بهما خط مستقیم واحد » 
رسم مستقيم آخر وحيد یوازیه. 


ومن أى نقطة خارج هذا الع تقر يمكن 


6 فإنه پلزمنا مفزفة معلومتین عن هذا المستقيم کان نعرف د تين عليه » أو نو "١‏ 


عليه وميله » أو ما شابه ذلك كما سيتضح فيما بلی من شرح. 


تعريف متجه انجاه المستقيم 


هو متجه غير صفرى يمكن تمثيله بقطعة مستقيمة موجهة على خط مستقيم. 


+ ففى الشکل المقابل : 
کل مین شن ص » ض8 تعن )طن سس 
هى متجه اتجاه للخط المستقيم ل 

+ ]ذا كان :یو ی // المستقيم ل 

* إذا كان : ی = (! »س) متجه اتجاه المستقيم. 
فان : ك ی متجه اتجاه لنفس المستقيم حيث لے 3 ع٠‏ 
فمثلا اذا كان : ی = (۳ » ۶) متجه اتجاه مستقیم ما فان کلامن المتجهات (۱ ۵۸ كن = 

(۱,۵ ۰ ۲) ء (۱۵ 6 ۲۰) ء ... متجه اتجاه لهذا المستقیم. 


"ہے ےچ 
ص 
ع كا 


قال 4 بنج اتجاه )ا لمشتقيم ل 


إذا كان : ی = (! »س) متجه اتجاه لمستقيم فإن ميل هذا المستقيم = ج » والعك : 


فمثله ا کان : (۲ » -1) متجه اتجاه لمستقيم فإن ميل هذا المستقيم - 
یکون المتجه ی = (۷ » -5) متجه اتجاه له. 


أ الصور المختلفة لمعادلة الخط 
* إذا كان ل مستقيمًا يمر بالنقطة مه » ی متجه اتجاه له 


2 یک وبفرض 
بو بدتقع على العستقيم لوان مه » ي اهما المتجهان 
و اط لاسحكستين ر 


لے ا بحيث شیم ا - وه > لع ى 


چوس ہہ 
حيث له عدد حقیقی 


می 
CS | 014‏ لنقطة علی المستقیم. 


ویسمی بارامتر وعند كل قيمة للبار 


الس 6 ل 0 وا 


هذه الصورة «المعادلات الوسيطية (البارامترية)» 


وتسمی 
تا کی رہ A Kaka‏ 
ج 
پا جک کک کن ص ص ر 
۹۹ و ۶ یا :+ ° اد کر ۰ ARE >٠‏ 
وبحذف له من المعادلتین : .. ۲ ۳ ن 
۰ المیل تا 
۲-۵ 3 سس ۴7 


وت 6 هذه الصورة «المعادلة الكارتيزية» 


نلخص ما سبق فیما يلى : 5 
ایق ل الذى يمر ا = حجن » ص) والمتجه ی = اسع متجه اتود کین : | 


المعادلة المتجهة هی 7 گے + له ی 


ای أن * رت » ص) رسیم ,ص ) دك ۱ء ) 


اس <س, + لح ؟ 
المعاديتان الوسیصیت اھت 
1 سے + لو ب 
المعادلة الكارتيزية . 
رتیزیة هنا ہے ا 


أوجد الصور المختلفة لمعادلة الخط المستقيم الذى يمر بالنقطة 7 
مه - (۲ ۰ -۲) والمتجه ی = (-۲ ۰ )١‏ متجه اتجاه له. 
E‏ 
* المعادلة المتجهة للمستقیم هى :م دق + له ی ۰ م ( ۰ + ك 
ای أن ! رس » ص) = رد -۲) دك )١ ١١‏ 
* المعادلتان الوسیظیتان هما :ی - ۲ ۳2۲ ص --21*۲ . ا 
معاد زی یں کرت 1 
کڪ ص۱5 


5-0 الصورة العامة ھی‎ ٠ 
۰ 


ی داي لوت كوم 


حل آخر لإيجاد المعادلة الكارتيزية : 


8 4 5 3 1 و ١‏ 
بحذف له من المعادلتین الوسیطیتین سی ١١‏ ج یوم - وه - (-۶۰۲)- ل و ه) متجه اتجاه لل 
تن ااا ىدل رم م درك E‏ 


۱ . 2 ۱+ ص‎ ۷+ OE 


ہے اين ل 


: و EE‏ 
آوجد الصور المختلفة لمعادلة المستقیم الذی یمر بالنقطة (-۲ » ۱) ومیله - - و" 


.. المعادلة المتجهة هی : ی <فه + لهي ۰۰ -(۰۳-)+له 
ف آن : لسن » ص) < (۳ ۰ )+21 (-۱۰۱) 
, المعادلتان الوسیطیتان هما : من = ۳ -۔لے , ص ت٢‏ +ك ٢‏ 


ص + ۱ 


ہے وا ۹ 


۽ المعادلة الكارتيزية هی : 


TT‏ امت بے 
.- المیل م = حك ... المتجه ی = (ه » -4) متجه اتجاه لهذا المستقیم. 
٭ المعادلة المتجهة هی : م = (-5 ١‏ ۱) + لت (ه ۰ )٤-‏ 


[ی ال : ص +۱ < - سس +۳ 


. < ۲+ الصورة العامة هی : ص‎ .٠ 


أى أن ! رس » ص) = (-۱۰۲) + له (ه ۰ )٤-‏ 


× المعادلتان الوسیطیتان هما : س > ٢ٗ‏ +ه لو » ص - ۱-؛ لی 


: ۱ ۲ سی ١‏ ۹ چ 3 
٭ المعادلة الكارتيزية هی : حکد ۶٤٠٣ ۶  -‏ 7 :..ت_ 


٥ ۲+ سن‎ 

حاول بنفسك 
اوجد معادلة المستقيم الذى يمر بالنقطة ١(‏ 0 ؟) ويصنع مع الاتجاه الموجب لمحور السينات زاوية قيا 57 
س- - (۱ ۰ ۰) متجه اتجاه له. 


4 معادلته المتحية ماك ددن »ی ۱ 8 


المتجه ی = یہہ = (نم - قه) متجه اتجاه للمستقيم. 


هایس 


.ا ٢ EE‏ 3 
» .۰ الميل (م) سس س وبالتعویض عن المیل فى الصورة الكارتيزية. 


1 ص دص 0 ا کے 
» معادلته الكارتيزية تج ۱ ۲ ی ان 


يكون المتجه صد = (۰ ۰ ۱) متجه اتجاه له. . . 


RA 5‏ » معادلته وت سب »ص ) + 
. المعادلة الكارتيزية هی : 0ر 


موقع اتک هاى دوت كوم 


7 - من ب ا ]0 


ی و نقطة الأصل وبالنقطة = (-5 ۰ ه ۲ 1 3 تق ا ۱ ۹ 
آوجد الصورة المتجهة والكارتيزية للخط | لمستقیم الذی يمر بنقطة 3 ۱ ( إذا كانت المعادلة العامة للمستقيم هى | ني ج ن ا ي | 
5 سي ل 7 ۱۰ رت 
E‏ ا 0-70 ۱ 

0 الاصل. 2 المتجه ی - (-۲ » ۵) متجه جاه لهذ لمستقیم + المتجه لمستقیم 
7 0 نمثلا الستقیم الذی معادلته : ۲ مس + ۲ ص + ۷ = . یکون : ۱ 

ام مد سم Ea Nk‏ لی حم RAYE‏ 
7 2 مر = (-۰۲ ۵) المتجه یہ = (۲ »> ۲) هو متجه عمودی عليه » المتجه ی = (۳ » -۲) هو متجه | 
» المعادلة الكارتيزية ھی : ص = مس زمنالن ۱ ۱ 

333 ال إل ال وی و« 
٠.‏ ص < جك سن 2 ٭ آوجد الصورة المتجهة معادلة الستقیم : ۲ س - ۲ ص + ۱۲ = . 

بر متجه اتجاه العمودی على المستقيم و ڑا را 
+ اذا كان : ى = (؟ » س) متجه اتجاه مستقیم فان أيّا من عائلة المتجها ت التی على الصورة 5 لب ۸ و الستقیم : ۳ س - ”رض + ۱۲ < . 1 


ار جب ل سی 

« كان :نم - (۷ بت عمودیٌا على خط مستقیم فان ایا من عائلة التجهات التى على الصورة 
له = (ب » - )١‏ حيث لت 3 ع" يكون متجه اتجاه الستقیم. 

ف اذا کان : ی - (؛ » ۰) متجه اتجاه مستقیم فان متجه اتجاه العمودی عل هو 


.. التجه دم < (۲ » -۲),متجه عمودی علیه. . التجه ی = (۲ ۰ ۲) متجه اتجاه ۰4 
والحصول على الصورة التجهة لمعادلةرهذا الستقیم نبحث عن أى نقطة يمر بها وذلك بان نعطی . 


س (أو ص) آی قيمة ونوجد قیمة ص (أو سر) الناظرة. 


فبوضعس = ۰ نجد أن ٣٢:‏ ص ۱۷ - . ن ١‏ 
(ه » -) » (-ه <( » (-۱۰ (A‏ 0 ۷ . ما 2 : 3 
۰" الستقیم يمر بالنقطة (۰ 6 5) .*. معادلته التجهة هی :م < (۰۰۰) + 


أوجد الصور المختلفة معادلة الستقیم ل الذى هر بالنقطة ۲۳۶ ۲۶) وعمودی على انیج ہے (6۰۱) 


سس نس 
7 وم < (۱ ۰ ۶) عمودی على الستقیم ل امت انیا لست ر 
4 العادلة التجهة هی : ی = ی + لن ئ 2 2 )7+( + ك )£ -۱) 1 


أى أن ' لس > ص) -(۲۰۳) +2( ۵-۰ 


» العادلتان الوسیطیتان هما عن ۶ ع ؛ ص > لو 
سار یی 
جں :7 


| ی آن !+ ص-۸۔>-۔س-ء) 


پوت الصورة العامة هی : سس + ٤‏ ص - و - 1 
OP:‏ 


أوجد ا معادلة المتجهة والكارتيزية للمستقيم ل الذى هر بالنقطة )١ ۰ ٤-(‏ والتجه (-۲ )١6‏ عم 


0 المستقیم ميله )^( ویقطع محور الصادات فى النقطة (۰ "حا 
أى أفه يقطع جزءًا من محور الصادات طوله القيمة المطلقة للعدد ج 


ہے ی 


وبالتعویض فى الصورة الکارتیزبه نجد أ 5 دام 


» المعادلة الكارتيزية هى : أى أن ص = م بن + ى 


ي اهاي توت كوم 


۱ 3 
1 3 
le <<‏ 
وبالتعویض فى الصورة الكارتيزية : ۱ 
ص - - بت وص - -ب من + اب و 
3 بن م وا 3 تک یی لك 
من بسن 0 2ك اب «وبالقسمة علی اجه | ب ۳ 


أوجد املعادلة العامة لکل مما يأق : 

المستقيم ل, الذى ميله ۲ ويقطع من الجزء السالب لمحور الصادات جزءًا طوله ۷ وحدات طولية. 

(۲] الستقیم 1 الى بقل من الجزء الموج لحور السینات 6 وحدات ويقطع من الجزء السالب 
775 ا 


| ۱] معادلة | لستقیم ل, هی : ص = م من + ى 


جن لت 
[؟] معادلة الستقیم ل ھی : حك م كك ۱ وس ڑا 
تد وا 
اوجد طولی الجزءين المقطوعين من المحورین بالمستقيم : ٣س‏ +۸ ص - ۲۶ < . د ےم 
ملاحظات 
٭ المعادلة : اس + ےی ص + ی - ٠‏ حيث ۲ »س لا یساویان الصفر مها ۲ 
تسمی بالصورة العامة لعادلة الخط الستقیم. 1 


5 TT فا ت2 اای‌ان | _ -ح]‎ ٦ اذا کان‎ ]١[ 


وهی معادلة مستقیم موازی لمحور السینات ویمر بالنقطة | 


Ad ۲‏ از نیس 5 11 
رجہ 1 


وهى معادلة مستقيم موازى لمحور الصادات ويمر بالنقطة ( حت 


اہر و فان : سے 


وهی معادلة مستقیم يمر بنقطة الاصل. 


1 رقف تقاط الستقیم مع محور السينات 5 


ا 
0 وت 3 ۱ 
ميت - بیو 


مع اه الموجب طحور السینات ثم آوجد إحداثيات نقطتی تقاطعه مع مور ۱ 
الد 323 5 
8 7 عامل ن 
یل پچ وہ اہ 
5 الیل السالب. چ 
٠. ,‏ قياس الزاوية الحادة التی ظلها کے هو 19 ”م* ىه (د ه) 
ولایجاد نقطة التقاطع مع محور الصادات نضع س = ٠‏ انی رہ 5 
١ <‏ لاو 1 
5-2 جج .*. نقطة التقاطع هی (- 
حل آخر لایجاد نقطتی التقاطع مع محوری الاحدائیات : 
٦‏ ا کے -۱ 


نات فی النقطة (-۲ » ۰) ویقطع محور الصادات فی وو 


(۶۵ ۲-۰ ۰ ب-(۱ 0۷۰ ۰ ح- (0 ۰ -4) تقع على استقا: 


آثبت أن النقط : ۲ - 


ey جيه و۷‎ ENE 
می اس 1 کے را‎ 
النقط ؟ »ب » ح تقع على استقامة واحدة.‎ ۰ 
د:۰ ےڈ سس صن ات سار ا کا ا‎ 
0 . حل اخر: .۰ معا نجل‎ 
١ - ی ص + سن‎ ١- < دلة ٢ح هی : ہج ہے ای‎ 


+ النقطة ب = (-۲ » ۷) تحقق العادلة. 
سر ة 


2 المعادلة العامة لكل من ابلستقیمات الآتية : 
۱ : 0 
لستقیم ل الذی يمر بالنقطة (۳ » - 


الاتجا الوجب لحور السينات زاوية موجبة قرا ! 
Nr‏ )مستبا 0 سها 


[۳] الستقیم لم الذى يمر بالتقطة (-۲ » -ه 1 
]٤[‏ الستقیم ل, الذی یمر بالنقطة (۶ نا د <0( 


[6) الستقیم ل, الذی يمر بالنقطة (-۲ » ۷) ویوازی محور السینات. 

[7] الستقیم ل. الذى یمر بالنقطتین (2 » -۲) » (۰ » ۳) 

| ۷] الستقیم لي الذی يمر بالنقطة (۱ ٥ض‏ - = ۰ 
[۸] المستقيم ل, الذی يمر بالنقطة (۲ » ۳) عموديًا على الستقیم الذی میله ۳ 


) والتجه ى = (۴ اميه اتجاه له. 3 ويح مثلث رء وسه النقط ۱2-۱۰ 04) » ب سے( 


أوجد معادلة المستقيم ا مار پالرآس ۱ عموديًا کون 7 


.امس و و شک وا وس ہے 


ا ”ا ۲۱-۰۵۰۲ 
FS‏ =( » ۲) عمودى على المستقيم ل 
TT o‏ 


۳ ۰ 


ا ر ات تا 


ص + ۱ 


(۱] معادلة الستقیم ل هی : رح = 71ء سے : 


(۳] ۰۰ ميل الستقیم ل, < فا ۲۱۲۰ = ۳۳ 

ت وچ را ہا 
م سه مم می ولھ ا 
[۴] .۰ ميل الستقیم ل, = ل ارد 


۳ معادلة الستقیم لم هی : "اخ - ل | ای اس - - 5۲۳ :ك‎ .٠ 


[ج] التجه ی = (ه » ۱) متجه اتجاه للمستقيم ل, ل 


2 یی + ۲ 0 
ا معادلة المستقيم ل هی : ص ۷ زاك اص-۰2۷) 


و معادلته تکون على الصور الصور 


[3] .۰ ميل الستقیم ل, - غ = و لا ' ) نقطة على المستقيم. += 
3 ما الستعيمال هی ده ۳ 07 تو پاپ ے :اه + ۱۲اب )۱( ۱ 
۲ ',' مساحة الثلث = ١‏ وحدات مربعة, 
ميل المستقيم الطلوب - ع ا 
ETT‏ ۱۷۲-۳ ۱ 
٠٠‏ ميل الستقیم الطلوب - -۲ ا 


۷۳+ 


E. il 


وهای" دوت کوم 
3 
1 
معادلة الذ ت8 
وبالتعويض فى (۲) : على لخط المستقیم 
۳ ۱۲ 


NN ا‎ E 
1-11 7 


٩ < ومنها ب‎ ۲-۲ 
EC DE ECER 


5 ص ای ۳۱ج دض ٦>‏ 
۔ معادلة المستقيم هی : حك م © - ١‏ | ای اس ص ١>‏ | 


أوجد مسقط النقطة ؟ (0 ء ۰) على المستقيم ل : ۲جس + ص = 0 


و من أسئلة الكتاب المدرسی © تذكر © فهم 0 تطبیق 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


(و ادا كانت :۰ ۳(۲ ٠)۴‏ جازه ۱۰) فان میل .5.۰ ہی 


e 8‏ ی ا (ز) -۱ (ب) + (ج) TG ٤‏ 
کر ہو وی سے ك۵ (۲) المستقيم الذى معادلته العامة : ٤‏ س + ۲ ص + ه = ۰ یکون ميله = ا 
تج ہر II‏ 0 (ب) ج (ج) + 0 
بفرض نقطة ب هی مسقط النقطة ؟ على الستقیم ل (۳) المستقيم ا مار بالنقطتین ٤(‏ » -۲) » (ه » ۲) یکون ميل الستقیم العمودی عليه =  ...............‏ ۱ 
٠:‏ معادلة الستقیم ل هی ۲ مس + ص = ه (۱) (1) ۰ (ب) + (ج)- 70 
ميل الستقیم ل = -۲ (4) إذا كان ميل الستقیم : (۳ ۲+ ۱) س - ۲ ولص + ۲ - ۰ یساوی ۲ فان : !>« 
۔ میل اب = + 1 005 (ج) + 


معادلة اب هی فح - لل 
ای ان س - ۲ ص = ہ 08 
بحل المعادلتين )١(‏ » (۲) تیم ۱۳ 0 وص = 
ب- (۱-۰۳) (1) ۱۱ (ب) ۵ (ج) ۱۱ وہ 1 
ی آن : مسقط النقطة ! على المستقيم ۲ س + ص تہ هی النقطةاب = (۳ » -۱) ۵ إذا توازی الستقیم الار بالنقطتين (۳ ۶ ۰) ۰ (۰ ۲۰) والستقیم ص ۱  "‏ ۲ 
لإيجاد ؟ (ح »ء) صورة ! (۰ » ۰) بالانعکاس فى ۱ تقد ال فان عم راد ۶(« < 5 ١‏ 9ى9 « 10111 )از تی 
۰ ۹ اد 1 2 ِ 2 
سی مت وٹ 0ت 6 ف اعت - رم ۱ (1) ۳ (ب) ۳ (ج ۲ 
E‏ م (۸) 22 إذا کان الستقیمان : ٣س‏ - ۲ ص + ۰-۷ ۰ ای + ی 78 
ىح = 6 رح ۱۳ 1> )<( فان وہ ا ۰۱۷۷ آا 


(۱)1 (ب) ۲ (ج) -۲ ۱ 
[۱] میل ! لستقیم الذى يصنع مع محورى الإحداثيات رم - )٩(‏ ميل الستقیم الذی يصنع مع الاتجاه الوجب لحور السینات زاوية موجبة جيب 
00۳ و 500 لساقت يساوى ۱ زو ١‏ 1 0 
| ۲ ] مساجة الثلث الذى یصنعه | ۳ کے حك ١‏ او (ب) م جو 
ا اا 5 ۷٣۷‏ ۵۶ محورى الاحداشان (۰0) الستقیم الد 2 ا د الاتجاه الوجب لحور || 
۲ مريعة. 5 لمستقيم ی بصع راویه موجبه فد E OT‏ چاو اج 
متجه اتجاهه - 97ء و وک وو ار سس ربمت ۱ ۳ ۲ 
۳ (۰ ۱۰ (ب) (۰۰۱) Sie‏ 


۱ (01 المستقيم الذى معادلته ص 7 3 کے ۳ 
e‏ ( 
اع لك 0 
ات 9“ من ک5 
ا" نے 4 
٦ء‏ سسا لمك 8۷۷ 
()؟ -ب (ب) 1 7 کل سے ۰ 7۰" 
4 9) إِذا كان : ی = (؟ ۰ -ه) متجه اتجاه لستقیم ما ےت 0 3 
الستقيم ما عدا التجه سے ٠ ٦٦‏ .۹۷۷ ۰۳۰۳ ۰ ۱۲ 
ظ Ee e‏ (ج) (۲ ۰ ۵) 2<0 
4 و6 هه انا کان ےت 0:7  .‏ 
دا اه د27 ااا اا ۳ ۳ ۳ ۳ ۵۳ ۱۲ 
١()1( ۱‏ ¢ (ب) (۲ ۰ -۱) (ج) (-۱ ۰ ) (د) (: ۰-) ۳ 
۵ 6 ذا کان ميل الستقیم = حك فان متجه اتجاهه يكون کک ا 
(e )۲-۰۳( )[(‏ | لنات 
(ج) (۱ » -) ٣‏ .وت 8 9 
۵ 2 إذا کان : ١(‏ ۶۰ ٣٠ھ)‏ ه) متجهى اتجاه لستقیمن متعامدین فان : = 0ت ` 
١‏ 1 (ب) عد (چ) + رد) ^ 
© 0 متجه اتجاه الستقیم العمودي على محور الصادات یمکن أن یکون و 
060 (ب):(:۱) (ج) (۱۰۱) رب ۱3 ۰ ۲ 
4 09 كل من العلاقات الآتية تمثل خطا مستقيمًا ما عدا 5 
(ز) ص ہے (باس > ه (ج) م کک = ۱ (د) ص = اخ 


(۲۰) معادلة المستقيم ا مار بالنقطتین ٤(‏ ۰( )۰ 


12 :۶ ص < ۱۲ 


(ب) 4 حكن ۲ ص - ۱۲ 


( د د) ۲ص + میں = 8 
(۲۱) معادلة الستقیم الذى یمر بالنقطة (۲ » 


۲ ديوازى محور السینات ھی و کے ےکی 
(1)س + ۲ < .۰ (ب) ص + ۲ = . SY‏ 
0 83 العادلة الكارتيزية للمستقیم الذ فا او 
با = 4 
ی يمر بالنقطة ( ۲ ا محور المنادات دی ' 


۲- = (ب) ص‎ a 


۲ 1 (ج)سن < ۷ (د) سن = 3 


جزءًا مؤجبًا من محور الصادات مقداره ۵ وحدات هی . 


Or 


٦‏ © العادلة التجهة للمستقيم الذى يمر بالنقطة  ۲(‏ ۵) ویواز: 
20 دك (۳ ۰ (o‏ 


(ج) ع e‏ 


© ۱ 
(۹) العادلة التجهة لحور السینات هى ..............- 7 3 
(1) ی -(۱۰۱) +2 (۰۰۰) (ب) ی (۰۰۱) +۱ 
(ج) ی = لت (۰۱ ۰) (ه)ي 22( ۱۶ 


جا 7 00 1 


EE 


او 


بالنقطة (. . » ) ومتجه الاتجاه له (- -۱ » ۶) هما . 


5 


9 المعادلتان البارامتريتان للمستقيم الذى يمر 
7 سی 2 » هن ٥٥‏ ۶۲۴ 21 ۱ 


| کے ص 0+ ك 
(ج)س - 0 + راك » ص < - 2 (د)س < بے E‏ ۶ [ی 


9 المعادلتان البارامتريتان للمستقيم الذى یصنع مع الاتجاه 


الوجب لحور السینات زاوية موجبة بک ۱ 


© 

E هما‎ )٥- » ۳( وسر بالنقطة‎ ٥ 

(1)س = ۲ + لو » ص --و + ك (ب)س = ۳ + لھ » ص = ه + لے 

(ج)س ۱ + ٣ل‏ » ص ۵-۱ لے (د)س ٣ - ١<‏ لے » ص = ۱ + لے 
© 69 الستقیم ل :سس = ۲-٢‏ لع ء ص - -۱ + ٤‏ اك يمر بالتقطة SEES‏ 

۱ <( (ب) (۲-۰۱) 7 عھ  .0‏ 
© 9 الستقیم الذى معادلته التجهة هی م = (۲ ۰ -۱) + لت (۲ » -۰) یکون متجه اتجاه العمودی 

علبه > ..: 

و ہیا (ب) (۱-۰۲) (ج) (۰ » ۳) (د) ده »۰ ۲) 

(3 إذا كان الستقیمان : ٤‏ س +یص + 4 -. ۰ م = (۰۱ه) + ك )٦٦٦(‏ متوازیین 


فك EE‏ 
(ب) ٣‏ (ج) ج ۲ 
امس بت = (۱ ۰ ۲) عمودیًا ان تا 


e ۰ >‏ 
31 
لس 
ہے٣‏ 
ٹا 

۲ 
4 


(1)س +۲ ص + = . اسه o‏ 


(ب) س + ۲ ص - م = . 


(ج) س - ۲ ص = . ا ںا ار ا (ز)- + ا ات (ج) ١‏ 7 

6۸ إذا كانت معادلتا الستقیمان الذين یحملان قطرا متوازی الأضلاع ب > 
الات ارتفا ایا م۱7۳۱ E.‏ 
00+ (ب) ES ٦٦‏ 0 


میسو اصع (ج) رباعی دائری. عین۔ 
© 69 |ذا كان ١ی‏ متوسط فى ۸ ۱ب ج الذی فیه ۱۰( ۲۰) » ب ےت 
فإن معادلة الستقیم المار بالنقطة (۱ » ۱) موازيًا !۶ هي یت 


(9 المستقيم 1 7 )]) +21 (۰ ۱۰) یوازی 
)1 ) محور السينات. 


(ج) الستقیم سس = ص 
کت 3 مساحة التلث الحدد بمحور السینات 


(ب) مرن الصادات 


(د) المستقيم ص = ۲ 


وو ااا والستقيم ؟ سس + ۳ من 2 ٩‏ 


(1) ۲ص كدو ص ۷ ۱ 
(ج) ۲ سس ٩+‏ ص - ۱۱ = . 


(م معادلة محور تا 9ل كيد ۱۱۱ ۰ 3 


۳ 
ج) ۲ 
| ای دس کس 
ا نج ۱ 


(د) ۱۲ 
(؟ 1 (1)س +۲ ص = . 
ی بن رغد ١)‏ 5 


1 (۳۸) المستقيم العمودى على المستقيم := (۰۰۰) +ك (۳۷ ۱۰) یصنع مع الاتجاه الوجب E‏ 


۲ 


(ج) ۲ من - ص - ه . 


بت هي مستویاث علیا 

اهتذكر ٭فھم وتطبيق .ˆ 1 
E‏ ۱ : اتیملرفاها على محورى الإحدايان ' 

(م) إذا كانت 0ل SS‏ 3 

فإن معادلة الخط الستقیم الذى يحمل هذه القطغة هى 


(1) ۲ حص + ۲ ص - ۲۸ سب (۱) 6 جح اب ۱۱ 
5 


(ج) ۶ سس + ٩‏ ص = ۵۲ و اچ مہات ۳ (ب) ۳ س + 4 ص د ۱۲ 
4-2 ۱ ۱ -۱) فان مقادلة المستقيم ذى یقسم أب بنسية ۲ :مه ١‏ 
66 إذا كان :117 + ٢)‏ سا( ۰ -1) فإن 5 2-٦‏ 
7 هی SS O as‏ 
جن ع کن 
(1) 4 حس + ۲ ص > 6 تا 6ا + ۲ص < ۲۵ ۳ 90 ا بكرن 
3 ى رح فى الشکل امقابل : 


(<)۸ ج + ۶ ص < 5 57 2 ۱۵ 


إذا كان طول ۴ب = ۲ ۲ وحدة طول 


۱ 0 أ ۱۱ 


فإن معادلة القطر الآخر فى لے ۸۹.۱۱21 ااا ا 0 


(1) ضس + ۲ ص = ۲۱ ۴۷٦‏ 


(ج) جى + ۷ ص = ۳۱ ([ 0 ۲۰.ص 2 ۲۱ ۱ 
69 إذا كان الستقیم :٢س‏ + ص د ۱۲ يقطع زيا موستا من محور السینات طوله 5 و۳ 


وجرا سالا من محور الصادات طوله 4 وحدات فان : + ۲ ب < وم 


0۳ (ب) ٤‏ (ج) - (د) کک 


)گت ۸ ۱ (ب) ص = ٤‏ (ج)س - ٤‏ (د) س ۲آ 


610) معادلة الخط الستقیم امار بالنقطة (۳ » ) ویقطع الجزئين الوجبین لحوری الإحداتيات ا 


( أ ) ۲ض + ص = Yt‏ 


٣ )1(‏ سس + ۲ ص - ٢٦٢‏ = . 
ب) یں + ص = ۸ 
(ب) جس + ۲ ض = ٠١‏ 72 9 
(ج) ۲ س + ص = ف 1 ج) ۲ ی - ص ۸= 
7 ,0۸ ۱ ظ (ج) ۲ س اص +۸ 
و ۱ (د) ۲ س + ص ۸ = . 
) ومیله > + ومحوری الاحداثیات 3 


(۵۷) مساحة المتلت ا لحدد بالستقیم ا مار بالنقطة ٢‏ (۲» ۲ 
۱ فى ۰ وخده مریعه. : 1 | 60 فى الشکل القابل : 
۱ 000 (ب) ۳ 3 ۹ 
(ج) ع )8 معادلة ب هی یں 


60 معادلة الخط المستقيم الار بالنقطة (4 » ؟) ورتیل , . ۱ 
اون القع عن مهوری الإحداثيات جزءین ب ۱۳ ۱ 


« 2۲ 15 7 


کی (د) ۲ دم 5 (د) ۲ س - ۲۷۲ ص -۱ > . 
7 ۷ ۰ ۱ 1 تن 


3 ید 3 ف الشکل ادقابل 
6 60 ف الشکل القابل : 
5 مساحة الشکل الظلل = :۰ وحده مرنعه 
إذا كان : وح = ی د ء اه (د ح) = : 
7 1 1 0100 
أى مما یأتی یعتبر معاد 
اوخ و (ج) ۸ 
للمستقيم وھ 
۰ 22 کا چو 
مہ ری با © فى الشکل ا مقابل : 


وض جس 


69 فى الشکل المقابل : 


2 )ها سعارك اس ات فی 

)۲۲-۰۱( ۵+6۰ (i) 

(ب) ی > (۸ ۰ ۶) +۵ (۲۲-۰۱) 

(ج) ی = ۰۱۲ ۶) +۵ ۲۱-۰۱ ) 

(د) ی - (۱۲ ۰ 6 + (-۱۰۳۳) 
69 ف الشکل ا مقابل : 


دائرتان متطابقتان فإن 


وحن ود صن > 


670 فى الشكل المقابل : 


)سس 6ب سس 


داثرة مرکزها (۷ » ۸) » الستقیم اب مماس لها عند النقطة م 


۱ 
فإن معادلة الستقیم اب هى E‏ 
۱ (1) ہس + ۲ ص = ٩0‏ 
۱ (ب) ۲ سس + وص = ۳۵ 
(ج) ۲ س + ه ص + ٩0‏ - . 


(د) ٣س‏ + هو ص = ٩۵‏ 


4 


ثلاث داوئر متطابقة متماسة مثنی مثنی إذا كانت : 


(ب) ص = . فان مساحة الشکل الرباعی الظلل = مم وحدة مریعه. 
]ں٣‏ صن د ! (1) ۲۶ (ب) ۲۱ 
(ج) ۲۸ (۵) ۲۰ 


وب جء مریع فيه  :‏ (۲ ۰ ۲) عب (۲۰۱) 
فان معا ۸١‏ کا ا ا 


(۶)۱ سب ۱۳۱ وی 2 < 


)»لحن ١‏ 2 
6۵ 69 فى الشكل امقابل : 


(د)ره سحن ہج 


۱ (ب) ۶ حنى + ه كن - ۱۶ 


1 (د) هس + ۶ ص . 


اذا كان معادلة المستقيم ل هی سس ١‏ ص + ۱۲ < . 
» معادلة ا لستقیم لہ هی س - ص + ۶ < ۰ 


۴ (۷) فى الشکل القابل : 

اب حو مربع فيه :و (-5 ۰ ۶) 
۱۳۱۰(۲) .مودعم تب ۳ 
)ىد( 0۰ 0 كا" 
7 رك 2130۱ (۱-۰۳) 


مہ - (۰۰) + له (۲۰۱) 


سب 


۳ 
۶7ھ 


7 موقع 27 کا در دوم 
۱ ۰ مستویات عليا 
5 م تطبیق 
و ۱ 


٭ (۷) فى الشكل ا مقابل : 


إذا کان : اب ح<ء » ح< ف ۸1۶ 


وتذکر وفهم 

ووه ! إذا كانت معادلتا الستقیمین ل » ل, هما غلی الترقیب ۳ سب ۳ 
نب اہ مد 
(۱) آوجد ميل الستقیم ل, (۲) اوج 37 
777577 


() إذا كان الستقیم ل, يمر بالنقطة ١(‏ ء ۳) فأوجد قيمة :۱ 


مریعان متطابقان » ه (۰ <( 
ئ3 و طق ار 
کا معادلة المت له هی EE‏ 
( )س -۲ ص +1 < . 


یت ن لا 


وم أى ا مستقیمات الآتية يكون موازيًا محور الصادات ٠‏ وأيها يكون ھا 


وھ 1 الأصل » ثم أوجد إحداثيات نقاط التقاطع مع محوری الاحداثیات (إن وجدت) : 


نت ۰ 2 
له 09 ق الشكل ا مقابل : 

إذا کان : كس حء ء و ح م لدمستطيلان متطابقان 

وکان ؟ (۸ » ) فان معادلة الستقیم ر هی E‏ 

)1( ۰0 جك )<( 


0 ۲ ۲ :` (۲) سن +۲ ص < .۰ 


(۳) ۲ سن + ۲ ص = ۱۲ (ع) ص -ه - . 


6 آوجد الصور الختلفة نس یسم الذی : 
۱ ۱ 5 8 ۹ 
(ب) ی (۱ )دك ( 4 موجبة قيا 
(ج) ی <(۲۰۰) +۵ (۲۰۳) 
(د) ی <(۲۰۰) مول 
ث ©" فى الشکل امقابل : 


رو ۱۵۶ 


۲ ۰ 00000۰۴۳ 213 


(۵) £3 يمر بالنقطة م (۲ e‏ أ مو ا 
له (دے ؟ح) = 0 ال اه ل ل صن ب ۰ 


(0) يمر بالنقطاق (۳ » ) عموديًا على التحه ا ۱۱ ۰ ۳ 


أ( 00 شا 
۰ (۸) يحمل متجه الوضم ؟ = (۲ » -۲) 

(ب) ۲۰ : 
(ج) ۶0 0 أوجد المعادلة العامة للمستقيم الذى : 2 
)١( 9‏ 02 يمر بالنقطة (۲ » -4) ویوازی الستقیم : ی + ا ۰ . 
الأسئلة المقالية > rR‏ ۱ ۴-۰) والتجه اب حیث 22-1 شا مس 


3 آوجد ميل الخط ابلستقیم المار بكل زوج من النقط التالية » 
وآیها متعامد : 


ال ںا ۱ 


)٥(‏ یقطع طولًا قدره ۲ وحدة من الجزء السالب حور السا 
لمحور الصادات. : کے ا 


ا ۲-۲۰-۰۸ 


0-۰0۰۰ (1) 
Fee ۰ 7 @ 


تا : 
۳ و٭تذکر و فهم و تطبیق ۰ 3 
۱ ماه الوجب لحور السینات زاوية موجبة قیاسها [1۳ . 
)٥(‏ يمر بانقطة (-۰۷ ۲۴۲ ) ويصنع مع الاتجا لوج . 2 
(۷) يمر بالنقطة (۲ ےا نے کس کھت 
- (۲ ۰ -۲) 6 = (ه 4۰) 


زی سر بالتقطة (۳ » ۵) عدودیا على الستقیم آب حیث : | 
E NEK.‏ 

ay ٤ lS LOI I 
۰ ۷ (=۴: کے ی على اب من تقطة اتل ت‎ 7 
اعت کک‎ 

8ع آوجد معادلة الستقیم ا مار بالنقطة (۲ ,۲-۰ وميله >۴ وإذا كان هذا الستقیم يمر بالنقطتین (۱ ۳۲۲۰ 


3 »س) فأوجد قیمتی : ؟ »ب e‏ 
الا آوجد معادلة الستقیم الذی میله م » والار بالنقطة ( » 6 ما هی نقطة تقاطع هذا الستقیم مع محور الصادان؛ 


3 =( 6 ب> (۲ 6 ۳( يوازى المستقيم المار بالنقطتين 
ن الستقیمین. 


۷ 
1 
۸ 1 آثبت أن المستقيم المار بالنقطتين : ! = 
1 تح (۲ ۰ ۲) 6 ۶= (۳ ۱-۰) ثم أوجد معادله کل من 


و ادع إذاكات ۶( <( 3 ب (۲ (e‏ 6 ح(۳۳) قلاث نقط فى الستوی ۰ 7 


تحت احظ الع بت » ثم آشت أن النقط ؟ ء ب » ح تقع على استقامة واحدة. 
2 


Tw [EW OE 2 ١ 
: = ۱۲ + ص‎ ٣ - اوجد طول الجزءين المقطوعين من المحورين بواسطة المستقيم : ۲ س‎ 8 


أوجد معادلتى المستقيمين اللذين يمران بالنقطة (-۳ » ۲) ويوازيان المحورين. 


أوجد معادلة المستقيم الذى يمر بالنقطة (۲ » -۲) ويصنع زاوية موجبة جيب تمامها 


ی 


2 إذا كانت : ؟ - ٤-(‏ <( 7 س < (-۱ ) ٤‏ 
قآوجد معادلة المستقيم المار بالنقطة ح والنقطة (۲ <( 


2 ا ات 5 
3 ۵ اذ كانت : ۲ یف 0 < ہے 7 فأوجد معابلة الستقیم الذی يمر بنقطة 


27 الدا ۲ 
تقسیم س من الداخل بنسبة یز ساس امس و حمل و اصن پت 


0 1 الربط بالهندسة : اب قطر فى دائرة مركزها ۶ فا کان ص ۱6۷ »۰ کسی ۲] 
1 فأوجد معادلة الماس للدائرة عند نقطة ؟ ê‏ 


وع الربط بالهندسة : : إذا قطع المستقيم ؟ سس ٤+‏ ص ١١‏ = 
النقملتين ؟ » ب على الترتيب فأوجد : 

(۱) مساحة سطح ۸ و اس حیث و نقطة الاصل. 3 ا 
کچ ھت 06 


م 


ا معادلة الخط المستقيم الذى يمر بالنقطة (ه سووےٹی ۱ 
لحور السينات جزٌا طوله ٤‏ وحدات ومن الجزء السالب لحور الصادات جز طوله ۳ 


لع أنبت أن النقط :؟ - (۳-۰) ۰ ب (۲۰۷) ۰ <-(۱۰۱) فى رؤوس مق 


9 یٹ ۶۴ :س = ۲ : ۵ فأوجد احداثیی النقطةء ؟ nba‏ 
يصنعها المستقيم ل مع الاتجاه الموجب لمحور السینات إذا كان 


أوجد قباس الزاوية الموجبة التى د 
1 (۱)ل : ص د ڪن 


Em E 
التجه رم = (۳۷۸ ۰ ۱) متجه اتجاه العمودی عليه.‎ )0 


0 آوجد الصورة التجهة معادلة الستقیم ل ٢:‏ سس - ۲ ص - 1= . 9 
۱ 9 1 ۳ تہ ۳ ۳ 
آوجد الصورة المتجهة والصورة العامة معادلة الستقیم ل :سس - کو وت 


یا 6 و 
3]ْ أوجد الصورة المتجهة لمعادلة المستقيم ل : حك +2 - ١‏ حیث ۶۱ ۰ ہس 


0 آوجد معادلة محور تماثل ٤ TEDE 2< ٩‏ = 


9 دا کات : ۰(۱ 62" ۰ (۷۰۳) ؛ حرا ۰ -۲) 
» فآوجد معادلة الستقیم الذی يمر بالنقطة ! وینصف بح 


رو 


1 


للا سح مثلت رءوسه النقط ؟ =( را 0 =( رن 5 <٤‏ 
آوچد معادلة المستقيم المار بالرأس | عموديًا على ساح EYE‏ 2 


۳3 م ستوب 50 
o E‏ . عي يم 
۱ 6 0 + لے ( ىم ۲( 
0 آثبت آن املعادلتين : م = (-۱ <( d+‏ (1 
تدلان على نفس الستقیم. 


ابا شاریہ: 
أب حو مریع فيه 2 ۳۷-۷ + ۲) ٥(2‏ ۽ ۶) آوجد دلتی 
1 (۲ ء ۶) 


۱ کے 
2 ؟ب > متلت رءوسه التقط ؟ 7 , 
أوجد : 1 ۹ 
(۱) معادلات المستقيمات الحاملة لأضلاعه. (۲) معادلات المستقيمات الحاملة لتوسطاته, . 


یتو اعت ء م = (ه » -۶) هی مركز الدائرة ا مارۃ برء‌وس بس التلث ٩ب‏ ح حيث : 


5 )۲۰ء = EV‏ > ح = (٢ء‏ .) ثم أوجد معادلة الماس للدانرة عند نقطة | 


لا اختر الإجابة الصحيحة من بین الإجابات المعطاة : 
و (۱) الستقیم الذى يقطع محور السيتات فى النقطة (؟ » ۰) ويقطع محور الصادات فى النقطة (۰ »ب) 


(ب) (+۰۱ + 
(ج) ( ۰۲۰ + -) 


60 لا اتا‎ rl 
٣ ث٭ (۲)اذا کانت الأجزا ء القطوعه من محوری الاحداتیات السینی والصادی | اموجبین پور سا‎ 


هی ؟ »ب على الترتیب وکانت الأجزاء القطوعه من محوری الاحداثیات | لسینی والصادی الموجبين 
بواسطة الستقیم ل, ھی ۲ ۲ » ۲ ب على الترتیب فاٍن “0 

200۶ (ب) ل, 7 + 

(ج) ل, rJ‏ = ط(۱۱۔)) (د) غير ذلك. 


(۳)إذا كان ل, مستقیم يمر بالنقطة ! !(۲ + ۲) ویصنع زاوية قیاسها ۱۰ مع الاتجاه الوجب لحور اليا 
فإذا دار الستقیم ل حول نقطة ! زاوية قیاسها ٠٠١‏ 7 ۲ ل ةا | 


قی الوضع الجدید هی 0-7 
الاج دجن د (ب) ص + سس = ۱ 
رج ۲ س + ص 2 ۱ 


(۶) معادلة الستقیم الار 


(د) ۲ س +۲ ص - ه 


00 0 


(1) سن + ص = ۷ ا 
لاس - صن ج دا 


(د)(1) » (ب) معًا. 


(ج) ص + ۲ س - ۱.۰ 


1 


(ه) إذا ۷ »8) » ا » ) فان النسبة التی بة 


القطعة الستقيمة ام هن رت 1 
(1) ۱۰۴ (ب) ۲:۱ (ج)۲ ۲۰ 
)٦(‏ مسقط النقطة ٢(‏ » وس 
ر) ٩٩‏ ه) (ب) (< ۰ ۵) (eon‏ ۱ 
(۷) صورة النقطة (۳ ۰ ۸) بالانعکاس فى الستقیم ل سن + ۲ هن لا #9 
رنب مدا( 


(۸) إذا كانت النقطة ؟ (۰ » ۰) هی صورة النقطة ب ٤(‏ ۰ ۲) بالانعکاس فى الستقیم. 


فان معادلة الستقیم ل هى ا 


(1) سس = ۲ ص 


بب ی+ هن ۰ ۲۳ 


(د)س + ص < 5 


(1)س دع (ب) ص > ۶ 
(ج)س + ص = ۲ دای ص ۶۰ 
(00 فى الشکل امقابل : 
دصر ۱ 


فان ماه ا کت 0 و 
(1) چ ج ۱ 
)+22 
بحي کے 


۵ (0 ف الشکل ا مقابل : 


1 6 فى الشکل اماب ۱ 
اذا كانت معادلة المستقيم أت 


NRA‏ اس وس مریگ 
() ۱۵ (ب) ۲۰ ھی ۲ س + ۲ هن = ۱۳ 
۷۵ (د) ۳۲ فإن سدہ امک ہا یع 4 
O e =)‏ ۱ ۱ (ب) ی (۰۷ ) +1 (۳ ۱۲۰ 
ہب - ۳۰۷۵۰۲۰۳ زعت كا 
00 ق الشكل المقابل : 0 فى الشكل ا مقابل : 


إذا كانت مسلاحة ۸ اب‌ح< ۱۵ وحدة مربعة. 


02 فى الشكل المقابل : 


مساحة المثلث ؟ بح 


69 فى الشكل المقابل : 
المعادلة الاتجاهية للمستقیم بح هی 
(1) ۲۰۰ ۱-۰۱۵ 
(ب) م < (۰۲ ۰) +2( ۱-۰ 
(جای ۲۰۰ +9 جد م 
(o)‏ رر )+۵ وديم 


إذا كانت معادلة الستقیم اب هی حب + كك = ۱ 


فان المعادلة البارامترية لس ۱3 ۶9۹9 
)سن = ۲+ لح ¿ كن -< ۶ 3 2۷۲ 


رب 
کر (ب) س - ٤:‏ + 2۲ کی = £ ۶ لت 
جن ١‏ 
0 1 (د) جل = ۲ + ۳۲ لح + ص = ۶ + ۶ لے 
وى ا سے رد 5 ص = ۲ + ٢‏ لے 0 
ا ا 
إذا كان ۲ موحد دوو 
فإن العادلة التجهة للمستقيم ل, هى یک ھا 
(N<9 ۵+ (< (= (i)‏ 
(د) ‏ 9 (. ۷۰) + لح (-۰۱-) 3 


(ج) ی - (۲۰۰) + ت (۱۰۳۷) 
(د) ی < (۰ ۲۰) جك (<Y)‏ ۱ 
(6۸ ف الشكل المقابل : 2ہ 
إذا كان :قح - ۲ رے ا ۱۳ 0900 


تب 
٦‏ 


هی ۲ سس + ۲ ص ٦>‏ ۳ 9 
فان المعادلة التجهة للمستقيم اح هی ... 
0 ج( 4 e‏ 
(ج) م غ ( ۲۰۶ 


لت 


© 69 ف الشکل امقابل : 
إذا كانت مساحة الربع #ب ۳٩ - E‏ وحدة مربعه 


چجے 
 »‏ (-۱۲ 3 .) فان العادلة التجهة للمستقیم هب 


(1) ی < (۲۰۰) + (۲۰۳۲) 

(ب) ی <(۰ ۰ ۲) +2 (-۲۰۲) 

(جای =( ۲-۰ + ك ۴۰۲( 

Fe YY داك‎ (e (< واس‎ 

© المعادلتان الوسيطيتان للمستقیم آب هما ES‏ 

(1)س ۶-2 +۲ لح ص= ٤+١‏ ك 

(ب) ین ۳- اك" .۽ ص -1(ع 
(ج)س - ٤‏ + ٣لم‏ » ص -*-(ع 
(د)س <۳- لے » ص ‏ ؛ +۲ اك 


: فى الشکل المقابل‎ 6١( 


إذا كانت مساحة المستطيل وبء و = ۰ وحدة مريعة 


فان معادلة اب هی ہد مم می 
(1) ۲س دص +۲۰ 2 . (ب) ۲ س + ص - .۲ = ٤,‏ 
(ج)۲ س - ص 2 .۲ (د) ص = ٢س‏ + ۲۰ 


0 ف الشکل المقابل : 
إذا لكان : و؟ » وت مماسین للدائرة م 


عند ؟ » س فان العادلة الاتجاهية للمستقيم وح 


ری =( +<( += وديم 
(ب) ی( ۲۰ ) جك ۱-۰۲ 
(ج) ۰۰۰ +۵ ۱-۰۳ 
هم( 0 


و فى الشكل امقابل : 


أوجد ؛ 
)١(‏ ميل ۶ ثم استنتج ف (د ه) 
(۲) معادلتی EP‏ 0 


9ع اوجد معادلة الستقیم الذی يمر بالنقطة ٤(‏ » ۲) ویقطع من محوری الإحداثيات جزاد 
تس : 2 
۲ 


وموجبین مجموعهما ۱۶ 


و أوجد معادلة المستقيم ا مار بالنقلة ۳۱ 3 ۲) ومیله سالب والذی یصنع مع : دور 


مساحته ۱۲ وحدة مربعة. 


/ 


9 فى الشکل ا مقابل : 
و !بح + وم ےی مربعان 
7-7 |1 يس {a}‏ 


03 ۱( > 


وجد مساحة | 


۳ 
۰ ۱ 1 
۱ ۱ إ هيل الستقیم ا سن + ص + ی . 
ا TT‏ ار 
: اج 2 -- | يساوم حك 
۰۰+۰۰٣۴‏ لته 
بر 9۳۸۵ 7 
8 منال ١‏ 
لان الل ص٩8‏ 
أوجد قباس الزاو یه الحادة بين المستقيمين : 
ل Oc Y= rid < EE UE‏ +21 (۱-۰۷) ۱ 
e‏ 
يصقة عامة ينتج داتمًا من تقاطع | لستقیمین زاویتان [إحداهما مكملة للأخرى] : - aE‏ 6[ + ۱ 
۱ ا “< ND‏ -| ادمح | | 0555[ 
اما قاتمتان أو إحداهما حادة والأخرى منفرجة. .2 ۱ ۰ ۱ ( ا( چا 
ص لم - Av‏ 


+ إذا كانت ھ هی قياس الزاوية بين 
المستقيمين ك ٤‏ لب اللذین میلاهما ۱۳ ٤‏ ۲۳ 


حاول سج 
۰ لی , ۲) (a+‏ »۱) 


أوجد قباس الزاوية الحادة بين الستقیمین : ل :می + هو ص - ۲ 


إذا كان قياس الزاوية بين المستقيمين ل, :سس ۲ ص + ١‏ ۳ : 
. يساوى مع" فأوجد قيمة : له 


حیت : م 3 [. ۰ خ] 6 م -طاص 0 م = طا هص ص 


ت 


مع ملاحظة ما یأتی : 
۱ »ل :ج + لو ص +۳*< 


[]إذا كان ظل الزاوية موجيًا فاننا نحصل على الزاوية الحادة. 
2-5 ور ا > - ۱ ۰ ا لے 1 سم 3 لصل ےگےےے ست ۲ 
| ؟ ]| إذا كان ظل الزاوية يساوى الصفر فإن قياس الزاوية بينهما يساوى الصفر ركد E‏ 
[ویک ون ۱۳ 5 وا تقیمان متوازیان آو منطبقان] ۱ ۱ 0 2 5 2 ك 
COT‏ ظا نات Rt ANN E‏ ۶ ۵ 26 بن ۱ 
|" ]| إذا کان ظل الزاوية غير معرف فإن قياس الزاوية بينهما پساوی ۹۰" لع 27ے 
[ویکون م, م, = -۱ والستقیمان متعامدان] ۱ 229 ۱ 
2 1 0 0س 2 و سكم 
2 قياس الزاویه النفرجه = قياس مكملة الزاوية الحادة. فا الق ESN;‏ 
د ۱ 
—-١ ۱ ۱‏ 
لالت 2 
١ 59‏ لع ۳ ۱ ۰ ٣-1‏ 
2 2 یل تا يسوي 2١ت‏ ا ۰ ۱ کڈ پچ سے ی ۱ 
أوجد قياس الزاوية الحادة بين الستقیمین : ہے - 2:7 a‏ سے | 
کت ۱ 3 و رز 
۰ ۲ + ۵0 = ۰ ۰ ۷ھ ١ ١‏ . البح 2 ہہ 
ل :جن ص 0 : ۲ جسن + ۶ ۷ سل کہ ڪڪ <<« 3 5 
١‏ ل <> a ۲ ۱ EK 2 ۲ N‏ 


EgyHigh.Com 


۳۹۰ 


أوجد قباسات زوایا امثلث ؤس < الذی رءوسه : 


7 مر ٠‌‌ی‏ 0( < ح - (۱۰۳) وا 9 ۳ 
با سس ا > مه < فا (د ۲۸۶۲ . 
ے ے 7 .۰ = 7ئ ۸ ب (دا) = 2 
۰ 
لك 7 الصادات 0 | ارہ A‏ ,. 
لا وہ جا 7 ازی محور ۳ SSS‏ 2 : 0 
میل و ٦-٦‏ 3ئ (غیر معرف) آب يود ٦ ١ - 0١‏ 5 چ ن (دح) ٩۲۵‏ ۲ ۱ 
سح : 8 نات 2 BET‏ 3 
» ميل بح = بل = ج = صفر > بح یوازی محور السینا 0 0۰ 
بت 8 ٠ی‏ یےء ۳۱۸۰- ۳۳۸+ ۳۵ ) - ۲۲۳۷ ۱ 
“مغل اس < ج دك ( ۱ 9( م ۱ 
 » ۱ 2 °. EE E (OE (DE‏ < حادتان: e‏ الق < × حاصل ضرب طولى أى ضلعين × جيب الزاوية | 9 بو 
2 = ل »ىاب« حما = + x 1.1 \ x x‏ ما YA‏ 
من رت موچ چس یی 
۱+ صفر کہ 
.*. 9ه (دح) >۸ 0۲" ف ( )< A‏ (۲۹۰ +۸ ۵۳) < ۵۲ ۳۱" 
اح اند 


٭ لتعيين نوع الثلت بح حسب زواياه (حیث ؟ ح یمثل طول أكير أضلاع مشت از ونا 
|[ |إذا كان : (اح)" > ١‏ + سح" _ فإنالمثلث منفرج الزاوية فى ب 
۲۱ ]ادا كان : (٤ح)'‏ = (|-)" + دح" . فان الثلث قائم الزاوية فى ب 


[۳آلذا كان : (اح)" < (س)" + سح فان المشث حاد الزوایا. 
آوجد قیاسات زوایا امثلث الذی رووسه : 
۷ ۰ +-(۱۰۱) ۰ 2 رك )ثم آوجد ساحته. 


ىی۔-۔ ۔۔ ` 
۰۰ =( + )+ (٣-۔۲)۱‏ ۲۹2 وحدة طول. 


بش ہی الزاوية فی ت 


© 


[] من أسئلة الكتاب العدرسن 


«تذكر 


أسئلة الاختيار من متعدد 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الإجابات امعطاة : 


۱ 
)١(‏ 64 قياس الزاوبه بين ال تقدمين اللذين ميلاهما ۲ » ۲۲۰ يساوى 2 


(1) ۲۰ (ب) ٦٦‏ (ج) 1۹۰ (د) 2۵ 
: کے 
(۲) قیاس الزاوية الحادة می الستقیمین اللتين میلاهما ج ۷ یساوی کت٦٦‏ 
(1) ۲۰ (ب) "٦٦‏ (ج) e) ٤٥‏ 


۰ ۱ ۷ کہہے 
(۳) قباس الزاوية الحادة بین ! لمستقيمين اللذين ميلاهما ‏ » ۾ يساوى تقرييا ا ا 


(1) ۲۲۸ (ب) ۱۶ (ج) ۲۲ (د) ۱۵ 
)٤(‏ 223 قياس الزاویة بين المستقيمين : ۲ سس =۲ » ص = ٤‏ یساوی ا ات 

(1) ۹۰ (ب) ۶۵" (ج) ٦٦‏ 1ج 
وا لا ری اللكادة ین ل :ی ۰۰ )۱-۰۳۵۲ 

۶ ۳( 2+۰( ۱) ساری 

(1) ۲۳۰ (ب) 60 (ج) ۰" ۳ 


۳... قياس الزاوية الحادة بین المستقيم : 1 س - ۲ ص + ه = . والمستقيم الذى ميله 3 بساوی‎ )٦( 


0 (ب) ٦٦‏ (ج) ۳۰" (د) ۶06" 
(۷) قياس الزاوية الحادة بين الستقیمن ل : ص - ۳ سن - و د . 0228.7 
سای وو ری 
® (ب) ٤٥‏ (ج) ۱۰" ۷ 
© قراس الزاویه الحادة بن الستقیمین ل, : ۵ <(۲ ۰ ۰) +۵ ۱۰۲۰ > ل ۲س 
وی سا اہ 
20 (ب) 6" 0 (د) 0۰" 
ا و یہ ۰ ٦‏ یی (۲۰۱) 
ا SEG‏ 
(1) صقر (ب) ٤٥‏ 


د قياس الزاوية بين المستقيمين ل, : م (۲۰۱) +۵ (6-۰۲) ۰ ل, 


حت سے ہے 


:خی طق رت 


RN ۳‏ 
20 0 (ج) هع (د) ۰" 
(«) قياس الزاوية الحادة بين المستقيمين ل, : ۲ سن + ۳ ص - ۱۵ “ل :=<( 
بساوی تقریبا Ea‏ 
(۱) 0۲ (ب) 0۱ (ج) ۳۹ (۰) ۳۸" ۱ 
0 قياس الزاوية الحادة بين الستقیمین ل, : ۲ سن - ص - ۰2۲ ءل :س 2 )ص ۱ ار 
بساوی تقرییا . 5 
() ۱۹" (ب) 3۷۱ (ج) ۱۸ (د) ۷۲ ۱ 
68 قياس الزاوية الحادة بين المستقيمين : سن - ١‏ ص > جن ٤+‏ ص- . هو ليسي 0000 أ 
(1) ۱۵ (ب) ۳۰" (ج) 60" (د) 5۰ ۱ 


69 قياس الزاوية الحادة الحصورة بين الستقیم : مس - ۲ ص + ۰-۲ والستقیم الار بالنقطتی 
٤(‏ ۰ -۱) » (۱۰۲) يساوى تقرییا E‏ 


AAS) ۷۱ Té (7)‏ (ج) ۲۲ ۷۰" (د) ۲ ۱۸* 
©0 قباس الزاوةالحاباة بين المستقيمين : ۲سن - ص - ه > ص ] یساوی N‏ 
۷ (ب) 1۰ (ج) “٤٥‏ (د) ۱۲۰ 
٦‏ قباس الزاوية بين المستقيم ا مار بالنقطتین (۰ » ۲ (-۲ » ۰) وا لستقیم ص = ٠‏ بساوی فا کے 
0907 (ب) ٦٦‏ (ج) 66" (د) 5۰ ۱ 
9 63 قياس الزاوية الحادة بين الستقیم :2 - ۱۰۱۲۰۲ 0 ۱۳۳۲ ۱ 
هو سس نے ((.|ى ا " ۳ «(چ ۱ 
ED‏ (ب) ۶۵" O‏ (د) ۱۳۵ ۱ 
۸ إذا كان قياس الزاوية بين المستقيمين : ج < ۷ ۽ ص ]سن +۲ يساوى ٩۰‏ 
فإن : ؟ - با 0 3 
(1) صفر (ب) ۱ (چ) ٠‏ کے 
9 إذا كان : !)2 0۰ 25 © <(۲2 , )٤-‏ فان قياس الزاوية الحادة بيا ۱ 
سم ا ا 
فور لوہ5 ) 
٥‏ مجموعة قيم لت التی تجعل قياس الزاوية الحادة بين | یما 
1۲ : 
ع رت ۱ ۱۳ 
زا 9 (ب) ۲-۱ ۶ 2 ج 


EgyHigh.Com 


ايجي هاي دوت كوم 
و تصلبی9ا و مستویات علب 
و غشمہ 


و تذکر 


)١(‏ معادلة الستقیم ل الذى میله موجب ودعر 


707 9 اس ۰۶۲ 
رات ۹ھ . 
(ج) ص + لاسن - ۲۹ = ۰ (ر) ص- لاسن + 

۲ > =( - ) ص 
69 قداس الاو رین ١‏ ی وکن +ب ص+ ھ > ٠‏ +=( 


اف روز A‏ 
نا (ب) "٤٤‏ (ج) 1۰ 

8) إذا كان : ؟ > . عبت > - قان قياس الراوية بین المستقيمين 
تسكاوئ الات 0 
9 (ب) ۶ 


9( ۲2 یبین الشكل القابل قطعة آرض مثلثة الشكل 
إحداثيات رقوسها هی : ! (1 ام 
(٦ 6‏ قإن : 


ء ح (۰ 


ولا : قياس الزاوية الحادة بين ؟ح ومحور السینات 


ماوخ -- وب اود نکی یس 
YD‏ (ب) ۷۰ 

(ج) ۶۰" (د) ۱۳۰ 

انیا : قياس الزاوية بين الستقیمین ح ء ساح یساوی r.‏ 
() ۳۰ (ب) ۷۰" (ج) ه4* 


راسد (۰۰) + ك (۰۰۱) (ب)ي >( »)+ ك ری 

ری < ( ۰ ۰) +2 ۱ ۱۰) (د) ی = ( ۰ ۰) + لت (۱ ۰ ۱) 

رگ از التدهة لسعم على هی ۰293ء 

( )م <(۰ 1۰)+ھ ۱ ۱۰) 
۱ (ج) ی دزا ۰) +۵2 (-۱ ۱۰) 

خامسًا : العادلة الكارتيزية للمستقيم ا ار بالنقطة ح , 


(ب) 7>( +۰)+2 (۱۰۱) 
(د) ی < (. ۰ + ك (۱ ۰ ۰) 


ديوازى آب هی ہی 
ات (ج) سس + ص = ٦‏ (د) یس 
سادسًا : مساحة سطح المثلث ١‏ ب ح تساوى گج رہ 
۱ ص07 
لاگ پت (ج) ۲۹ (د) 1۸ 


بالنقطة )١١ ٤(‏ ویصنم مع الستقیم :٢س‏ - ص ۲ ۰۱ | 


 ؛ وجد قياس الزاوية الحادة بین كل زوج من أزواج المستقيمات الآنية‎ 7 ١ 


رم ل :م له (۰۰۱) 2 ل ooo‏ چ 
۳۷ 


60 ۵ ل :م =( ۰ ) لئ (۱»۱) » لاحن كن 2۳ ۱ 


محل :سس +۲ ص +0 .۰ » ل :اس ص ۲ . 


م و ل نس + ۲ص( ۰.۶۱ ¿ ل 0 ۳ 
)٥(‏ ل : 
E OIG)‏ ہی ںا « 


۲۰ سن + 6 کے ١‏ 


: ۵ 
o 


ہے بك (۲-۰۱) » ل :س ۵1۲۲۲ ۰ 3 


ل : جن + هی - ۶۵ ۰ 


8 أوجد معادلة ابلستقیم : 
)١(‏ الار بالنقطة (-۱ "سا.۳ سن +۲ ص اح ٠‏ زاویة ظل 


ات 


@ المار بالنقطة )۲ 6 وا ویصنع مع | لستقیم ۰ 7 2 )۲ 1 ee‏ 7 ا 


8 إذا كان ص هو قياس الزاوية بين المستقيمين :یں ص +1 < ۰ اسں۔ 
۱ فأوجد قيمة : :۱ 
8 إذا كان ظل قياس الزاوية بين الستقیمین : له ص + سن ۱ ۰ ۱۵۲ 
| آوجد قيمة : لے 

و إذا كان قياس الزاوية بين المستقيمين سە ضا5 
۱ فاوجد قيمة : لے 


کو جرد رد 


ا هاي دوت کوم 
قي مستویات علیا 


E E‏ هر © نسیب 
E‏ ) 


ہے ای ٦‏ سیف ۳ 


جو وھ ا بالنقطة (۳ ۰ -۱) 
8 مستقیمان میلاهما م » م وظل قياس الزاوية بينهما "۳ ویمران 
[2 , 

أوجد معادلتیهما علما بأن م > ٠‏ 


0 0 E 


8 220 ۲ح مشت فيه : ۲- (۰ ۲۰) 2 لد 7 اف 
1 

آوجد قياس زاوية  :‏ 
68 آوجد قیاسات زوایا ۷ (eS‏ 


1 8 3 RE (6-0 = 


ثم أوجد : مساحة المثلث لأقرب وحدة. 


8 2 ۲ب ح متت فيه : - (۰ , ۵) پت »)1 » < (۱ <"( 
)3 
آثبت أن : المثلث متساوى الساقين ثم أوجد قياس زاوية ؟ 


ثم أوجد : مساحته لأقرب رقمين عشريين. 


و بح مثلت قائم الزاویة فى ؟ ومعادلة سح هى م = (۱ ۳۰ CEC‏ 
ومعادلة آب هی ی = ١-(‏ ۰ ۰) اك (۲۰۱) آوجد : ى (د احت) 


۵ کان المثلث سح قائم الزاوية فى س حيث UE‏ 0 


0 ب (۵ < ¥( 6 ح ١(‏ كا ” 
0 


۲ : E SS SE TERE 
eto.» وجد قيمة و تم اوجد هداس کل من الزاویتین الاخریین.‎ 


B 
SF (۳ 3 ۱ے یو میں ماس <( 0 ب = (-۲ 00 0 = زه‎ 
4 202 آوجد : قياس الزاوية الحادة دای‎ 

8 

5 
را مت مہو م 
)۱ ا کی مدو ار مت حو يبد حل یت ۱ 

۱ 1-2201 CD) 
ا‎ : 


تست 


ل لبت درت أن المثلث الذی معادلات الستقیمات الحاملة لأضلاعه هی : 70 


AÛ‏ نئل تقیس مهارات التفگیر 


12 اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


ت 


ات 9 > 2( ۱-۰) » خد( 


فالبت أن | المستقيه “ل 0 ...0 


الساقين رأسه ١‏ 


۳ دل عن ۶ کل ۶ ای > حجن = ۷ض بج ا ۴۰۰ ۷ س + ۳ 7 


هو مثلث قائم الزاوية ومتساوى الساقين. 


۳4 و 


ا (۱) قباس الزاوية المنفرجة بين المستقيمين :ص - (۲ -۲۷) (س +ه) احم 


Oe 3‏ 
(1) ۱۵۰ (ب) ٦٦‏ (ج) ۱۳۰* 
65 د. نھیچڑائال الزادية بيتهما سار ی ۰٦٦٦٦٦٢‏ 
قان میل ابللستقیم ل = 0( STS‏ 3 
(ب)± ۱ 


(د) جميع ما سبق ص 


)٤(‏ فى الشكل امقابل 
إذا كان : ما ۵ = 
فان النقطة ی - E‏ 
(1) )۸ <( 

(ب) (۷ ۰ ۰) 
(ج) (۱ ۰ ۰) 
۷ ) ۱ 


:ن الضلعه التساوین فى ال ۲٣٠۰‏ 
[وجد معادلة أحد الضلعین ویین فى تم الزاود 


۱ 


اذا کان الخط المستقيم ل يصنع زاوية جيب تمامها يساوى للدم 8 


2 م مس -- ص + ہیں سج O‏ 


() فى الشكل ا مقابل : [وجد : معادلة الخط المستقيم ل إذا كان يمر بالنقطة (۱ »-5) ٠‏ 
ود rS Sy‏ مم SS‏ (آ",.ب. ‏ ہت ۱۱ 3 کے 
٦ 5 FE‏ 3 3.۱ تا +5 
5 8 آثبت أن الزاوية بين المستقيمين :كن 7 سس ن 
(ب) -۲ قیاسها ثابت لجميع قيم س ١‏ وأوجد قياس هذه الزاوية. 
2 3 
مت 9 فى الشكل ا مقابل : 
حك . 
کے معادلة ل, هی : سن + ۷ ص = ۷ 
> (7) ف الشکل ا مقابل : ۶ 6 ص - 
إذا كانت کال اس سی تكن + ۴ ض٦٦‏ - . 
وكان سا =۷ ۴ے 
قان : لا 0 = | 
N‏ ۲ 6 سه 
آ0س 
(ب) کچ 
(ج) ^ 
(د) د 0 


(۸) إذا دار الستقیم ا مار بالنقطتین ؟ (۲ ۰ ۰) > -(۲۰۲) حول نقطة ؟ بزاوية قیاسها 40" فى اتجاه 
ضد عقارب الساعة فان معادلة الستقیم أت فی وضعه الجدید هى ۱ 
(1) ۲ س +ص ٦ً‏ 


(ب) س - ٣‏ ص = ۲ 


ج) سس + ۲ سے 
۳ تک (د)س + ۳ ص = -۲ 


(۹) فى الشکل المقابل : 
“êb‏ 558 
;0 (ب) ۳ 
6 @ ۵ 5 


ارعمود المرسوه من نقطة إلى 


طول 


+ طول العمود (ل) المرسوم من النقطة (س, » ص) 
إلى سس المستقيم الذى معادلته : أ سس +ب ص + ح - . 


| 
تحدم العلاقة : | طول العمون (ل) - 3)1 ت 


الا 


'فللحظات ھا 
ظ اليك 1 


۱ | إذا كان طول العمود الرسوم من التقطة (سن, » حص,) على الستقیم : 
٠٠9٣ ۱‏ 07 لضف وان النفظة کون واقعة على المستقيم. 
| ؟ ) طول العمود ارم من بفطة املا > )على الستقیم :٣س‏ + ص ہی - - بساوی ڪڪ 
لے سم المرسوم من النقطة (س, ۰م ) على محور السينات = | ص | 
ع فيل تو المرسوم من النقطة إبن, » عن,) على محور الصادات = | سس, | 
| ی إذا كانت جن ۰ »السب » صم) نقطتن فى الستوی الذى يحوى الخط المستقيم 
۴س +ب ص + ح = ٠‏ وكان اراہس صاصم ١‏ 


۶س + بص +حلهما تفس الاشا کات ال ۱ ۱ 
٣٤ ۱‏ موی جانب واحد من الخط الستقیم وان اخلفا 


ایم في = 
| سورة آلکارتیزیه فى ۰ چ 3 


۰ الصورة العامة فى : اجن یہ 


. ی م(۲)۳+(۲۵ 


1 ماب مس چس مختن م القط لیم 
2 مك 


3 ۱ 
آوجد طول العمود المرسوم من النقطة (۳ » ۱ 1 ےے ١‏ 
)٥‏ إلى الخط المستقيم : خا 
۰۲۶ )+ 2 (: ۰ -۲) 


92٤ 


a. ہم‎ 


= +۰۱ ۲) + لت ٤(‏ ۰ -۴) یمر بالنقطة (-۱ )٤‏ ومیله> حك 


۳ 
سے ے حك ٤ ٠.‏ ضل- ۲-۸ حل ۳ 


1111۷ 


حاول بنفسك 
د المرسوم من النقطة (-۲ ء ۳) إلى الخط المستقيم  :‏ = (۳۰۱) + ك( ۲۰ 


أوجد طول العمود 


[وجد طول العمود الرسوم من النقطة (٤ 6 ۲( - ٣‏ إلى ا مستقيم ا مار بالنقطة ب = (-۲ 57 )٠‏ ومیله = ج 


۷ معادلة المستقيم الا بالنقطةک = (-۲ » ۰) ومیله = + هی : 


ص-. ۵ > لے ہے _ ۱۳3 لسن + .= .` 


٦ ۲ + بن‎ 


| ۵ وک تايراع +۱۰ ؟ 3 


+. طولآلعمود ال إلى تم ۲۲ 1 


إذا كان طول العمود الرسوم من النقطة (۷ ء ح) إلى الستقیم :٦س‏ - ۸ ص + ۱۷۲ ۱ 


يساوى ۳۲,۵ وحدة طول فأوجد قيمة : ى 


اسح 27553552 o‏ 
۳ ۸-۷۷۱۱ + ۱۷ | ۷ _۹۱ہ-۸حا 
۲ نے سے 
32۳ ۱ 
۵ - ]وه - ۸ | 7ی ح - ۲۵ ۶1 وم دم ح - 18 
¥ 
اديوه امه ھت نیہ جات ۲ ای کات ےت 


مستقیم طول العمود النازل من النقطة (۲ ء ه) عليه يساوى ۲ وحدات واطتجه 
اوجد معادلة هذا ابلستقیم. 


ا فرق ايجي هاي دوت‌کوم 


:2ه 


۳ کر باه 
۱ .2 . ای زع ع -۲) متجه عمودی على الستقیم. سس 
٠.٠‏ التجه (۳ » ۶) متجه اتجاه للمستقیم. ال ب بلول سو الوم من امرك ما ۰ ۶ 08901 23 
۲ + (۸) 
معادلة الستة 8 ماص + << .۰ ۱ 
دلة المستقيم هی 7 ٹا e‏ ہت 
» ۰ طول العمود علیه من التقطة (۲ » ه) < ۲ وحده یی = NEXE‏ 
ت0 5 1 SO‏ . المساحة = ۲ نق ی رضح 
۱۵-۸ += |= ۰۰ ح ۶ . دی 


۰ | ۲-۲۶ هو تا ۳ 


۹ ۳ وو 
ل ےا ب = ۷ + ۱۵ > ۲۲ 7 تال | 
ہہت ۱ = (-۲ ۰ ۲) تقعا e‏ 

> = ۷ - ۱۵ < ۸ .'. معادلة | للع فى سد حب 0 ا 1 یت آن النقطتین : ؟ 9 ` 
1 ن:۲ یی ص +۱ = ۰ وعلی بعدین اف کی 


7 
20 


1 یل ۱ صن تس ارت 


الحصل 


| ۶-۳۳ ۱+۱۷] _ 
اطول العمود مات ا TEST‏ = 
E‏ | -۱ 


۱1+ 


سح مثلث رء وسه = (۱ 0 6 ب < (۵ =( 3 == (۱ 0 ۰ ) أوجد مساحته. 


غمعمشأ« بح ۱ 
تعتير أحد الأضلاع ولیکن بح هو قاعدة المتلث ونوجد الازشاع وهو طول العمود | فلا 79 ہت ل 
إلى الخط الستقیم سح وتوجد كذلك طول سح ثم نحسب مساحة المثلث كما يلى :, وت وم 


سے EE‏ وحدات طولية. ا 


ک یو ری 73۹.22 0 
تاي خی جج ہے 6ص ۶ص ۲ - . 
51 سے وت 


۶ 
"ھا 


3 
۰ ۱ 
8 


*. النقطتان تقعان على جانيين مختلفين من الستقیم ل 


آثبت أن المستقيمين ل, ء ل, متوازیان وأوجد البُعد بینهما ق كل مما يأق : 


۲ ۰ یی کےا ۱۵ 2 ۳-4 | اوت EAE‏ 
.. طول العمود من ا کا کے لية. 
Ek +۹۷‏ 


۳ ۱ 
.. مساحة ۸ اس جع ج »ا ۷ ع - ۰ وحدات مريعة. 


۱ 8 انان :عن - ۲ ص۳۳۱ 6 ل : ۲س - ۶ صن +2۷ ۰ 
ول بنفسك 2 سام a> ys‏ 

اک كانت النقط : ؟ = (-۲ »> ۳ ١‏ ک0 زا < ٢(‏ » -۵) + لح (۲ 20-6 1 لر : ی < (۱ .07+1 

٠ E 5 : 1‏ ۱ ۰ 9) تمثل رووس مخت اوج ۲ از 5 


الا طول بي 


ا معا الستقه بت 
[۳] طول العمود الساقط من ؟ على ب : 


۸ے 


آوجد مساحة الداترة التی مرکزها النقطة م ١(‏ ۰ ۲) 


وهسها الستقیم الذی معادلته : 


)۲, ۱٤ = ۲ سن +۸ ص ۲ = . (حیث‎ ٦ 


7 توت كوم 


E) 
7ھ‎ 
0 


٭ قبوضع سس = ١‏ مثلا قى معادلة | لستقیم ل 
۰ ص - ا 
یی )۱ 6 0ی“ 


NATE 


اس + ی ص + = ۰ + اس بد قل 
.. البُعد بين المستقيمين = طول العمود الرسوم ا اا 
1 ۲+ بے 


من النقطة (۱ » 1) على المستقيم لب 
oY 3 aE Zl‏ 
او می ا ۲ 
[۲] التجه ی = (۲ » )٤٤‏ متجه اتجاه للمستقیم ل, 
> التجه ی = (-5 ۰ ۸) متجه اتجاه للمستقیم لم 
> <(٦ء۸)‏ <- (۳ )٢ی‏ ۵ .. 


» .* النقطة بر (؟ ۰ -۰) 3ل 


وحدة طول. 


6 ل :سن = ٦-‏ لع ۰ ص - + له لت ۳ 


. = ل : ۶ س + ۳ ص-۱۱۰‎ ٥ 
لد میت ا تقیمین = طول العمود الرسوم من النقطة (۲ » -5) على الستقیم ل,‎ 
۳۲ 9 ۹ 0 
و وا ادا‎ ۹+۷ 
: تقح على آحد منصفی الزاوية بين المستقيمين‎ )١ » ٤( : آثبت أن النقطة‎ 


ل : ٩‏ سن ٢۳‏ ض- م ۰ ع ل کی ۵ +۲ وج ؛ ص - لو +۳ 


r 
النقطة تقع على آحد منصفى الزاوية بين المستقيمين‎ 


ل » ل إذا كانت على بُعدين متساويين من المستقيمين. 
٦ء‏ الستقیم ال ۱٩12‏ _ ۱۸-۷۸-۳۱ 
رت 
۹+۷۳ ا 


Cel 


.۰۷۶ وحدة طول 


م1 یں اق هن ض۴ 
» معادلة ل هى : ١‏ ےت ای :سس - ۳ ص + ع = . 


” بعد النقطة (4 )١6‏ عن الستقیم ‏ < أ لل ۱۱۰-۱ 
ا ہی 
- ۱۰۱ وحده طول 


1 ١ النفظة (ع +0 کے‎ ے٠‎ )٣(۱۶ )١( هن‎ 
9,1 11 ٦ ٤ (٦ ۸ 


البعد بين المستقيمين المتوازین - 


وچ ہی اسنلةالکتاب المدرسى 


زمر اسئلة'الاختیار من متعدد 


اخار الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


(۱) طول العمود الرسوم من النقطة (-۳ 3 ٥‏ إلى محور الصادات بساوی EAR‏ 


العمود الرسوم من نقطة الاصل إلى الستقیم ۲ س - ٤‏ ص - ۱۵ = ۰ 


....... طول العمود الرسوم من النقطة (۰ » -4) إلى الخط الستقیم س + ه = ۰ يساوى‎ )٥( 


(۷) طول العمود المرسوم من نقطة الأصل إلى المستقيم م = ١(‏ سداد 0 4 
() طول العمود الرسوم من النقطة (۲۰۰) علی الستقیم ۱۳ حر )+ 2 


4 طول العمود الرسوم من النقطة (-۲ » -) على المستقيم ر 1 ۱ 


على طول العمود المرسوم من نقطة 
إلى خط مستقيم 


ه تطبيق 


(ج)۸ ۲ 


(۲) طول العمود الرسوم من النقطة (-5 » ۵) إلى محور السينات يساوى رج ددد قح 


(ج) ۸ 


(ج) ۲ 


(ج) ۶ 


(ج) ۵ 


(ج) ۱ 


(ج) ۵ 


2 


r 
بے‎ 
(ج) ۲ مرا‎ 


٣ (ج)‎ 


0١‏ بعد التقطة (۱ » ه) عن الستقیم ا مار بالنقطتین (ه ۲-۵)  ۱(۰‏ ۰) د 


۶ (ج)‎ ۳0 ٢)1( 


ہے ورس و E‏ ہی 0ل 4 - 8 ا - | 
0 بعد التقطة ١(‏ » ہ) عن المستقيم ا مار بالتقطة (۲ » )٣‏ والمتجه (۲ » )١-‏ متجه اتجاه له 6۵ إذا كان البعد بین ل تقيمين ل ١‏ حن + ۶ ۵ ۰ ۲ 


دس ا گنی ۳ وحدا ت طول ھت رز فان بت ات یں 
(۱)ه (ب) ۵۲۲ (ج) ۰۲ رد) ۶ ۳و" ب ا (ج) ۳۰ 
9 حملت فيه : ۷۰۳(۴) » ب (۱-۰۷) » <(۲۰۳) فان طول العمود النازل من | إلى ۱ 60 فى الشکل المقابل : 


طول العمود الرسوم من نقطة ؟ على الستقیم سح 


(1) ۳ (ب) ٤‏ (ج) ه 
69 فى الشکل المقابل : 


الستقیم ۳ سن + ٤‏ ص + ٩‏ = ۰ مماس للدائرة م 
حیت م (۱ » ۲) فان طول تصف قطر الدائرة | ده 


3 (ب) آه 


(ج) ٤‏ (د) ۳ 
)١(‏ مساحة الدائرة التی مرکزها النقطة ٤(‏ » -۱) ویمسها ا! ستقیم ل : م = (۱ ۰ + ك (۱۲ 05 ۱ 
تساوی ...ل وحده مرنیعه ۸۹ 


99 
(ء صن + ۱۲ص - ۲۸ = وہ 


۲ - (ج) ه سن + ۱۲ ص + ۲۶ = . د) هس‎ : N TAS 
7۲ 4 1 | 0 لاد ی وت و ود ص٦٣٦ - ۔ یساوی ود میں وحدة طول‎ 
1 رتب الستقیمات الاتية تصاعديًا ی‎ ۷ 0 0 9 (i) 
AE کو ات ا ۸ ۱ وا 1 2 بن 1 - ع سے‎ : 
7 7 : 3 0 0 ۱ ا سن +۸ ص ۹ -. اہ‎ 6 (N ا تا ۰ )+ لح (؛‎ 
4 = ۱ 3 3 وی ۰-۰ وحدة 6 0 ۲ ب‎ 
: : ف الشكل المقابل‎ ٦ ١ (ب)‎ 3 )1( 


© البعد بين الستقیمین : ۲ س - ٤‏ ص + .۲ - . طول العمود الرسوم من النقطة ب على الستقیم ل جا نا 


aes CD CO, SS, rs! TE, ے٣٣ یىی‎ LSS. OOOO ARES SS 


يي هاي دوب كوم 


5 
"۲3 ہ تذکر وججم وتطبيق ‏ » مستویات علیا 
0 


۵ فى الشكل المقابل : 


إذا كانت م دائرة » اب مماسًا لها وكانت معادلة المستقيم ۴۱ 
» گانت النقطةی (4 » -) 


فى جں ‏ صل +8 2 . 


قان :سح عاسو = کہ ہر ہیں وحدة مربعة. 


(ب) ۱۰۲ 


0اچ 


0 مربع فيه معادلتى المستقيمين الحاملين لضلعين متقابلین فيه هما ص = ۳ » ص = -۲ 
فإن معادلتى المستقيمين الحاملين للضلعین الآخرين يمكن أن يكونا E‏ 


۴۳20 
E O) 

: ق الشكل ا مقابل‎ ١ 
ارتقاع القطعة الدائریة‎ 
الصقری الظللة - مہ٠٠ ويحدة ظول.‎ 
۶ )1( 
۲ (ج)‎ 

02 فى الشکل ا مقابل : 
قطاع دائری » الستقیم ل مماسّا لدائرته 
قان : ٩‏ م = مسا وحدة طول. 
(1) ۶ 


(ج) کچ 


71 ظط الاصل وکانت النقطتان (4۱ -۲) » (۳ ۰ ) على آبعاد متساوية مر 


الستقیم ل قإن ميل المستقيم ل یساوی ANO‏ 
(1) ۰1۳۲ + (ب) ۲ ۰ + 

سناوی مک 

0100 (ب) ال هما 0 | 


فان قل قيمة لطول ۴ے تساوی 
(ب) ۲ 


دح ےس 


3 9 تقطه الاصل على الممبتقيم : سن مرا © + ص ما‎ 2۶۷۷۹۳٣ 


8» إذا كان ؟ تنت تقیم : ۳س - 4 3 ع 8 
۷۵ قنتمي اللمستهيم 1 - 


یه 


5 


(ج) ۶ ۵ (د) ۶۰ 


أوجد طول العمود المرسوم من النقطة ى إلى المستقيم ل إذا كانت : 


۳ 0 2 ۹ء EN‏ 
(«)ی - (۱۰۲) ل : ۳ ی دغ ص 
3 تھ 5 1 ¢ ۳ كر 
وک پت )ی =( + ۰) ٤‏ انا ںا )۱ ۲) + ك ( ( 
(د) ص = ٤‏ » ص = -۱ ٣‏ ى - ( ( 6 ل ی ۳( < ه) + لی (۲ < ۶) 
O‏ قر ی - (۲ (6-e‏ الل ×٢‏ سن + ه ص - ٤۲‏ = . و 
29 
(0) ال ی = زه ۲( 6 ل : ۸ س + ۱۵ ص - ۱٩‏ = . 1 
(ب) ۰ e‏ نا جو وس سنہ ہے 
(د) ۱ ۱ (۷) ی,< (۲ ۱ 6 ل حك ب حك < ۷ 
0 ۰۰۲ ۴) م ل:(9 )سس +۲۳۲ ب ص- ۱۲ -. 
باحصا هی صر ۶ ) 6 ےت (-۱ ۲۰) ٤‏ ح - إلا » -ع) د 
0 ۹ ۳ 


أوجد طول العمود الساقط من ؟ إلى سح 


چ 
٤۸۰‏ وحده طو 


(ب) ۳ 
(د) ۳ 


88 احسب طول نصف قطر الداثرة التی مرکزها النقطة م - (۲۳ » -۱) ویمسها الستقیم الذی معادلته . 
ا ۱ 


3 آوجد بعد النقطة (۱ » -۲) عن الخط المستقيم ا مار بالنقطة (۲ » -۲) والذى یصنم زوایا متسا د 
مكلا من الاتجاهین ا موخت تحورا الشیتات والسال 1 ۳ مرو 


9 إا كان طول العمود الرسوم من النقطة (۱ » ح) على الخط الستقیم : 


اس کن کے 


»۳ وحدة ط ول» 
#5 


سیا 3 
(ج) ۳۰ (د) ۳۱١‏ 


ل ۱ 
لئ ےہ 
٠ 1 +‏ یساوی ۱۲۱ وحدة طول فأوجد قيمة کک 
1 
لا م رزر ی . 
5 كان طول العمود الرسوم من النة لنقطة ٢(‏ ء ۱) على ا لستقیم : 

۱ زا‎ O 
< : يساوى ۲ وحدة طول فأوجد قيمة‎ ٠ << 7 ۰ (د)‎ "6 
1 


8 


1 Com 


2 »تذكر © فهم ه افیش و مستویات علیا 


اه ا ۶۲-۰ ۷) ره ۱۳۰ 0 GE‏ 3 
زی اضلاع وأوجد مساحنه- 


4 /ذ! كان طول العمود الساقط من التقطة (۷ ۰ -۱) على المستقيم : چ انبت أن 


بع او مات وى رءوس متوا 


۹۰۲ | : ہے سے ۱ 
| شید یدیا rr‏ ال "وی شیه'متحزۂ 
ETT ul‏ 9 دع الربط بالهندسه : بح شبه منحرف فيه EIS:‏ » فإذا كانت : 
0 


متوا 
ہیں زيا ١‏ ٤ء‏ صن 
وت لیف سنا ۱۰۳۱ یا ار ۱۳۰۰ ( ۱ 
آوجد مساحه شيه المنحرف ۴ب <ء بردم عم ۱۲ وحدة مریعة» 


| ۰ وحدة طول, 
2 لمستقيمين :ل :م =( 6 ؟) جك (ہ ۲۰) > لم :م =(۴-۰۲) + ك ( ١‏ 


آوجد قيمة طف » تم 
) متوازیاز 7 ا 
0 موازیان ا قن الڑے التحه ۰۱-۱ ۷) متجه اتجاه له وطول العمود التارل عل دوا ۱9۳ 
ثم آوجد البعد بينهما. ar‏ آوجد معادلة الستقیم الذی التجه | مت 


۱ 


5 ۷ + ۳ی ئ0۵ بج ھن تا دم ے ہک 
بنناوی ۲۳ وحدة طول. ات 2 08000 


8 20 طرق : طریقان فتجاوران مسار الطریق الأول عق امیا ٣س‏ - ع ص - 7 - . 


أت أن النقطتن : )١ » ١(‏ ء (-۲ » ۲) تقعان على جانبين مختلفین من الخط الستقیم 
ومسار الطریق الثانی تمثله العادلة : ۲ س - ٤‏ ص + ۱۱ - . ۵ بت أذ 


,00,۰ 0 20 3-5 ۱-۲ بعدین متساوین منه. 
أثبت أن : الطريقين متوازيان ثم أوجد أقصر بعد بينهما. ۰ وحدة ا ع ادن مت وید 


[] هل النقطتان (۱ » 5) بي (-؟ ؛ ۳) تقعان على نفس الجانب من الخط ا مستقیم : 
| ۳ تن <ص + 2۲< ۰ آم على جانيين مختلفين ٩‏ 


3 إذا قطع الستقیم : ٤‏ س - ۳ ص = ۱۲ محوری الإحداثيات فى النقطتين f‏ ت فوجذ : 
(۱) مساجة سطع الثلث و اب حیث و نقطة الاصل. 


)٢(‏ آقصر مسافة من نقطة الاصل إلى الخط الستقیم ب ۰ وخدة مربعة » :7 n‏ 1 ا 9 ص + ۳ = ۰ یمس كلا من الدائرتين اللتن مرك ۳٣٣٣٢٢‏ و 
لم -(۲۰۰) » لم = (-۲۰۲) واللتان طولا نصفی قطریهما ۲ » ٣‏ وحدة طول على الترتیب 


هل الداترتان تقعان فى جانب واحد أم فى جانبی هذا الستقیم ؟ 


اقلا إذا كانت النقط =١‏ (- ۱۰) ۶ ۱۱۶۰ ۱۶) 4 چ( ۲ )هی رءوس مت قاو 


0 22ے 2 الكارة زب المشقيء بح 
0م السی ا من ا کے 0 م ادف © ) الربط بالهندسة : دائرة مرکڑھا نقطة الأصل فيها وتران معادلتيهما : 


2 ٤اس‏ - ٣‏ ےہ سے کے ار را بیو ۳ 09 
٥‏ وحدات طول » ۲ سن + ٤‏ ص - ۱۸ - . 7 ۲ وحدة طول ء ۱۲ وحدة مربعه» ص 6 ٥‏ حجن ۲ ص +۲۷۱4 <- . أثبت أن الوترين متساويان ف 


8 أثبت أن : النقطة (۱۱ ۰( 


أوجد مساحة المثلث الذى رءوسه النقط ؟ = (۳ <( 6 =( 6 > <-(۱ ۵ -۲) «۵, ۱۵ وحدة مربعة» هی مركز الدائرة الداخلة للمتلت الذی معادلات الستقیمات. 


۶۱۰ اش‎ ODA 


۳ س ٤+‏ صصح ۵ ۰ و ۰۰٠۷‏ 
فلا اب حء متوازی أضلاع فيه ۰ 1= 6۰) » سب (7,-)) ء ےد » -ه) آوجد: 


8 آثبت أن : اس 

: تقع على أحد منصفی الزاوية بين الستقیمین‎ )٦ (0 1 REED إحدائیی النقطة ء‎ )١( 

1 کیا ج ۱۳ 

_ ہے اکن 3 - ٣‏ و 
سباك الست ب ی (۶) طول العمود الساقط من ؟ إلى بح ۳ و 
)٥(‏ مساحة متوازی الأضلاع ابس حو 1۹ رن الرباعی ب حو الذی رء وسه النقط : 
۰ 5( 
«(ده ٤ء‏ ہ وحدات طول » ۲ سن - 6 ص - ۱۷ = . » ۷,۲ وحدة طول ٢‏ ۳۱ وحد کت (E‏ م 0۵:۰9 > جد (۲ ۰ ه) » ۶=«( 


7 مستويات عنيا 


جا 1 
۱ ليد المعطاة : 
KOD, 1‏ اجه 
کا ھک ت ھک کے وحده مريعة 
(1) ۲ (ب) 2 ۱ 
ا ب (ج) 1 (د) ۸ 
متساوی الاضلاع قیه :۲۳ 0 ومعادله کے هی س + ص - ۷ 
قان طول ضلع الت ؟ لح - a‏ هه »جوز وحدة طولبة 
رن 3 رب 3 3 
پر نک شه (ج) س رد) ۲۷ 
) معادلة الخط المستقيم الد ۱ : 
لمستقيم ى طول العمود المرسوم من (- » ۰) عمودیا عليه یساوی ۶ وحدات وهنا 


ال کاو و : 
لخط يصنع زاوية قیاسها ۷۱۲۰ مع الاتجاه الموجب لحور السیتات هی 


(حت ۳۱4 سین دیرب 


E‏ - 1 و2 
E‏ ہ6 ۰ 


ك (ئك) تقطة تقاطع ارتقاعات المت االڈی اضلاعه تنطيق على المستقيمات : 


سی ات > 6 کی > . ۶ت٣‏ حت ۲ ھی لتم لك وم جا را 
رت 6۰۱ CEO‏ (ج) (۰۰۱) (د) ڑچ سخ 
لله (ه) إذا كان : ح هو طول العمود الساقط من تقطة الأصل على الستقیم : 
سس + ی ص = ۲ بح قان : یمکن أن تساوی یب ال جوم 
A‏ (ج) 2 (د) جح 


که (1) ق الشكل القابل : 
اذا کات معادلة ل, هی ۲ س + ۳ ص :لے < . 


> كاله پل هی ۲ ہت ۲ نحص << + 


ل ھی ۲ جن ۲۰ حن - ۶ 


۲ AVA وا‎ 


(1) ۳ (ب) -ه )9 


١١٤٤ 


0 1( [ ا اف حیت‎ E 


ل : من الخارج 


الداخل ۱ 
۱ تون (د) ۳ :۲ من الخارج 
(ج)۲ : مں 
۱ یی كن 3 ۲ کن ری 
E‏ 5 + ض + ٩‏ = وتيعد عن لمستقيم 
و زی نقطة على النظم ۳ 2025 لك ا 
ا دار “أه وحدة طولية 


ES ۰ 0۱۰ (2‏ لك كت اوت 


ال 0 (٤‏ 0 
فاوجد طول : 


» 3 وحدة طول» 


08 اوجد معادلة ا1 تقیم الذى يمر بالنقطة (۲ 3 ڪڪ وطول العمود الساقط عليه من نقطة 0 بساوی ۲ 
3 


» لابن + ۶ ص + ١.‏ = ۰» 


روسن ۔- ۲ = . 


8 إذا كات : ٠)١0 ١( - ١‏ » ب (۱۱ ۱۱۰) نقطتین تایتتین قأوجد النقطة (آو التقط) ح التی تنتمی لحور 


ہے د_ شر نج م( کا » .)1 53ء0 
للا آبت EAN Sem EDE e E E‏ تی 
فى روس شبه منحرف متساوی الساقین. وإذا كان ۴ج ٦‏ ہ٤‏ = 7و۲ 
فاوجد إحداثيى النقطة ص وطول العمود النازل منها على ۲ ای ات ا 
۱۸ 


EgyHigh.Com 


الدرس الرابع 


ط المستقي 7 


إذا تقاطم الستقیمان ل, 
فى نقطة قإن العادلة العامة لجمیع الستقیمات الارة بنقطة تقاطعهما هی 


: سس + کے -۰ ۰۰ ل :ان تب ص دح 2 . ۱ 
م (3 سن +سم ص +ح) + ل (' سن + ص +ح) = 
حيت ^ £3 »ل3 
© فى حالة أن م = صفر فإننا نحصل على معادلة الستقیم ل 2 
٭ فی حالة أن ل - صفر فإننا نحصل على معادلة المستقيم ل, 
کی حال آن م ۶ صقن » ل “صقر فإننا تحصل على المعادلة العامة لٹی ممستقيم يمر بنقطة تقالع ا 
ل » لب بخلاقهما وفى هذه الحالة يمكن كتابة المعادلة (۱) على الصورة : 
س + سم ص + ى + 2 (ژ, س +سم ص + حم) = صقر 
حيث اك ثابت لا بساوی الصفر. 


7٦5‏ مسر در 
آوجد معادلة ا مستقیم ا مار بنقطة تقاطع ا مستقیمین : 


۲ + ۲ ص = ۱۸ - >1 کے 
وزیا ریم 


الكل 
ا ا لوكت كا اد ری ہیں | هی ۱ 
٣٦‏ 2 لم ین یہ 200 
© > التفكلة 6 تة ل Er‏ 
٠‏ التقطة (0 » ؟) تقع على هذا المستقيم. 
۰ فهی تحقق معاران. 


CEN‏ ا ل ات 


7 
ء۶٦‎ 


20 0 


۲ رم - حل وبالتعويض فى )١(‏ : 


. معادلة الستقیم الطلوب هی ۱ 
۱ 1 و ۷ 


+ ۲ ین + ٣ص‏ نو پوت 


آی سن + ۲ ص - ۱۱ -. 


يد نقطة تقاطع المستقيمين : ۲ س + ۳ ص ۸۹۷ » هن -۲ ص - ۷ 1 
مهما جيرا وذلك بضرب المعادلة ا ۳۶۰۰٠٠٦‏ 
E‏ 

6 سس - ٦‏ ص = ۲۱ 

پالجمع : 
. ین - ۲ وبالتعویض فى آی.من العادلتین. .. ص - ۶ ۱ 
.. نقطة التقاطع هی (۳ » ۶) ثم نوجد معادلة الستقیم ا مار بالنقطتین (۳ › )٤‏ » (ه ۲۰ 


,۰ ۱۹ حن - ۵۷ 


اہ معادلة Ch‏ الذی هر بنقطة تقاطع الستقیمن : 


۲ س + ”رص = ۰.۹ ۶ سن + ه ص = ۱۵ ويمر بالنقطة (ه » )٥‏ 


رمته ھت 
آوجد معادلة الستقیم المار بنقطة تقاطع ابلستقیمین : ٣س‏ + ۲ صا ۱۰ 
٤‏ س لاص - و = . ویکون عمودیّا على ابلستقیم : ۲ س + ۷ ص - ۶ = 
EAE‏ 
العادلة العامة للمستقیم المار بنقطة تقاطع المستقيمين بخلافهما هى : 
ا عر ۰ + لے (ه س - ۲ ص - )٤‏ = . 


۳ ميل ال مستقية : ۲ ۱ ۱۳۳ هو‎ ٠ 
کی ا‎ 


میا ال 
7 و - ۲ لے ص 
(۳ +۰ ع) + ص (۷ - ۲ لع) - .2-۱ لح < . 


زط اد ۰ 4 
2 سوا 
۳۷ لوط ۷ ۱ : 


Hi 


موق يجي مر تک 


وبالتعويض فى (۱) : 
٦‏ ۷ 00 ۶۱۰۶ 
أ عن - هن ۶7۸۷۷5 


: در E‏ 
جع سک 


ای ۲۳ ج + ۲۷ هن = :۱۱ +11 
ی ۱۴۳ ن - ۴۸ ص = ۱۹۰ = : 


ایا سن بت کک و٩‏ <.: 


آثبت أن المستقيمين : ٤‏ جن - ٣‏ ض + ۷ 2 ۰ 
ثم أوجد نقطة تقاطعهما. 


٭ لایجاد نقطة تقاطع الستقیمین نوجد أولا العادلة الغافة للمستقيم الثانى 


۰۰ میت ود << ۳ 
: المستقيم التانی يمر بالنقطه (۲ » ) ومیله = > 
ا 
جج < ۱۱ 


.+ العادلة الكارتيزية هی : 1 


أى ان العادلة القافة هی : ۲ حس + ٤‏ ض - ۲۱ = : 
+ بخل العادلتین : ٤‏ جن = ۲ هل + 2۷ : (۱) عن + 4ض - ۷۹ = ۰ (۲) ما 
بضرب الغادله (۱) × ۱٩ .. : ٤‏ عن - ۱۲ ض + ۲۸ د . 

بضرب العادلة (۲) × 
بجمع (۲) » (4) : 

ری ۲۵ حل = ق = : 


وبالتعویض فی )١(‏ : 


۳ . ۹ کن ۱۲ ص- ۸ک 


.٠.‏ هل = و 


)۵ > ۷( : نف التقاطع هی‎ ١ 


۶۱۸ 


, ه) جك (-ة » ؟) متقاطعان على التعاما‎ +۷  , 


على الفعادلة العامة للخط المستقیم المار 
بنقطة تقاطع مستقیمین 


۱( من اسنلةالکتاب المذرسی | ها نذگز ‏ هد ...و 


استلة الاختیار من متعدد 
اختر الإجابة الضحيحة هن بین الإجابات المعظاة ؛ 
0 ۰ بھی 
401 »© (ب) (۶۰۲) (ج) (-1 ۲۰) 
ماس رف .دہ ١‏ 
(ب) ۲ حن = 48 : 
۸ء عن + 4 عل ۱۲۱ 
(۳) معادلة الستقیم الذى پوازی محور الضادات ویمر بنقطة تقاطع | لستقیمین : كن : ۳ 


۱ ه حن - ۲ کن = ` 


(ج) ۱ حد» ان 25 < « 


۱ او ری لس‎ A) 
7 ۷ » ۲ < معادلة الستقیم ا مار بنقطة تقاطع الستقیمین + سن + هن‎ )( 


سک کے اس مور ہاج 


(ج) جن + حن + ۲ = . (د) ۲ جن - 


(۷) العادلة التجهة للمستقيم ا مار بالنقطة (۳ ء مہ 3 


۳ س + ۲ كن - ۷ = ۰ 
(ز) ی < 0 ہک فا ۳ 
(ج)ای = او عو رتا 


ی 
و تطبیڈ ےئ ہچ 


9 
2 و تذكر و ققم 


E AYE رر‎ 
۳۱ E 

إن :ی - ۰۲۵ .)+ له (۲۰۲) هی و 

(1)س ص +2۱ .۰ 

(ج)س + ص - ١‏ - ۰ 1 
© (4) العادلة التجهة للخط الستقیم المار نقطة تقاطع المستقيمين لو :7-1 7 ' 
»ل, :سس + ص = ۱۳ ومتجه اتجاهه ٤(‏ » ۱) هی 


(ب) م - (ه 0۰) + ك ٤(‏ ۱۰) 


(د)ي د (۵ ۰ -۸) + له (4۰۱) 


(1) ی( ۱۰) + له (ہ ۸۰) 
(ج) م = (ه ۸۰+ ك ٤(‏ ۱۰( 
۰ (۱۰) معادلة المستقيم ا مار بنقطة تقاطع | اق می : ین - واص - 5۷ 


ویوازی المستقيم : ی > (-۱۰۱) +21 )٤٤٤(‏ هی ا سا 


٤ ) 1 (‏ س + ه ص - ٤۱ا‏ = . (ب) ۶ جن - ه صن + ۱۶ 


(ج) و سس - ٤‏ ص - ۱۶ = . (د) ٤‏ سن ۵ ص - ۱٤‏ = . 


» . < ۲ - ص‎ ٣+ معادلة المستقيم ا مار بنقطة تقاطع الستقیمین : ۲ سن‎ 0١ 


ويصنع مع الاتجاه الموجب لمحور السينات زاوية موجية قياسها 6 فى 1 ما ديا ١‏ 1 1 


( )سس + ص = . 


(ج) س - ص = ٢‏ 


۰ 09 عدد المستقيمات التى تمر بنقطة تقاطع مستقيمين = اللي ا ہے کت 
(1) صفر. (ب) ۱ (ج) ۲ (ه) عدد نا 
ار مره سا با 9 ۱۰( 
قان : لح - ا 9 3 ۱ 
ا با 5 5 
ل ۷ 
9 إذا مر محور السينات بنقطة تقا المستقي 
فان : 2 OTR:‏ ہی وا > سس + ص + ١ - ١‏ 
یت 2 (ج) ت E to‏ 
© (00 نقطة تقاطم | ۵ ۱ ١‏ 
طع المستقيمان 7 لك رخ 2 کا ار 
٦ 7‏ 3 لت ی 
0 <( 


(ب) (۲۰۳) 


(< ۱-( (ج)‎ EE 


» ۲ ص - اچ 


)١(‏ حجن يح حا ا 

(۱) (۱) فقط. 

(ج) )١(‏ » (۲) معًا. 8 
۷ أ سح مثلث فيه معادلة اب ھی س ٢-‏ ص + ۵ = ۰ 

فان ای من الستقیمات التالية يمكن |یجاد محادلته ا 

( | ) الستقیم سح 

(ب) الستقیم ؟ء حيث ۶ متوسط فى ۸ ٢س‏ ح 

(ج) الستقیم ام حیث ۵۲ 1 ای 

(د) الستقیم او حيث ؟و منصف را۰۰ 20 
> (۸) ف الشكل امقابل : 7 


معادلة .هی س + ص + ۱ - . 


» مغاذلة 9 ی ۲۲۶۵ , 


e 


وكذلك قذيفة من مكان آخر لتصيب نفس الهدف متبعة المسار فى الخط | لستق 
فإن معادلة الستقیم الذى تسلكه قذيفة من نقطة (ہ » -۲) لتصيب نفس | 
(1) هس + ص - ۷ = 75 


(ج) ء جى - ص - ۲۳ < . 


لاسنله المقالية 


۱ 
۱ ۱ ٣۴ں‏ +۲ ص < ء ۲ سن + ٣‏ ص = ۱ ویمر پالنق 
١ ۱‏ 0 


آوجد معادلة المستقيم ا مار بنقطة تقاطع ابلستقیمین : 
٤‏ س + ۲ ص - ۲ = ۰ ونقطة | 
7 ) یم 


۲ س + ص = ۲ 7 


0 . ” 
گاب هاي درت كوم 


0 سس تد توبات علیا 
a Ed 5 ۳1 5‏ و لمي كي مستویات ع 


۵0 آوجد معادلة المستقيم اللتجھة المار بنقطة تقاطع | سپ 
3 


3 أوجد معادلة المستقيم ار بنقطة تقاطع المستقيمين : 
6 . ويكون موازيًا للمستقيم : 


یں - ٣ص‏ + و < . ¢ ہے دص  -‏ > 


جن ص + ١‏ د . 


أوجد معادلة المستقيم ا مار بنقطة تقاطع الستقیمین : 


7۳ تہ الثان ۔ 9 
ہیں -ص دہ ۰ مس + ۲ ص = ١‏ ویکون عموييًا علي الستقیم الثاني ۳ 


8 2 آثبت أن اي تقيمين : ۲ س - ۲ ص (r < ۲-( 21+ ۰ ۱( < ٤ . = ٤+‏ 
۱ تم آوجد نقطة تقاطعهما, 


للا 20 آثبت أن الستقیمن :سس - ٤‏ ص +۱۶ - . ؛ ہیں مص + <. 

| متعامدان تم أوجد نقطة تقاطعهما ومعأدلة الستقیم ا ار بنقطة التقاطع والنقطة (۲ » ۱) 
«(-5 ۰ ۰/۲ كييص + ينك 

للا أوجد معادلة المستقيم امار بنقطة تقاطع المستقيمين : دوت 5 


٣س‏ + ص -۱ = . 6 مت - ص + ۲ < ٠‏ ويقطع من الچزء السالپ لحور الصادات 
جزءًا طوله ۲ وحدات. 


0 


۰ س + ص + ۲- :1 

8 أوجد معادلة اد مستقیم الذی هر بنقطة تقاطع | 01 3 

۱ سين داص ۰ 0 سب +۲ ص <۱ ویقطع من الجزء‌ین الوچبین لحوری الاجدافیات 1 
طولین متساویین. + ص -۱ 3 
وين ص - ۱۱ 

GG a Naca E: JES BEA 

٣ 3 ۳‏ سس ۱ ضص ۱ لم :ص =( ؛ )+2 (۳ ۷) فاوجد : 
(۱) المعادلة الكارتيزية للمستقيم ل, ( قياس الزاوية بين الستقیمین ل ۳ ۹ 
(۳) نقطة تقاطع الستقیمین ل » ل, ین 1 


(ك) معادلة الستقیم الذی يمر بنقطة تقاطع المستقى ين والنقطة (۳ 


3 | طول العمود المرسوم من نقطة تقاطع‎ )٥( 


مت ہے 
لي الخط الستقیم الذی معارلته : 


.-٩- سض - ۶ ص‎ ٢ 


۱ 1 (0) مساجة ستطع الملث المحيد پالستقیمین ل ؛ ل ومحور السینا 
8 اق فمحور السينات. 


0 الربط بالحياة : طريقان مستقيمان معادلة 8 7 پا سے 
الصادات. ی۶ (۱۳) و 
ا 


٥‏ سسں سے ۰ ص 


(< ۱۳ 


۳ ومعادلة مسار الثاني : ؛حن ۲ ۲ کل ۲ ۱ 0 
آثبت أن الطریقین متعامدان : ثم أوجد : 
(۱) نقطة تقاطعهما . ۱ 
(۲) معادلة المستقيم الذى يمر بنقطة التقاطع والنقطة (؟ ككل 0 
رم ملول أقصر ببد من تلان ا 
() مساحة سطح المنطقة الشثة المحددة بالطريقين ومحون ۰۱۶ ۲۱ 3 


(ج) مستقيمات متقاطعة فى النقطة (۲ » -۹) 


(د) لا شیء مما سبق. 
ہہ (©) إذا کان : ٢بح‏ شكل رباعى فيه معادلات الستقیمات التى تحمل 
؟ هی س +۲ ص ےچ , عنى-١1‏ ۶ سي = ار 
على الترتیب فان قياس الزاوية بين القطران ٢ح‏ » ۶ب تساوء 
(ز) ٩۳,‏ () * تھ کے 
ل (©2) إِذا مرت الثلاث مستقيمات : ٣س‏ + ص - ۲ - ۰ 58 
۰ س - ص - ۲ = .۰ بنقطة واحدة فان : لع = ..... 
(9)1 (ب) ۲ 
۵ (ه) نا کانت الستقیمات :ی + - ؛ 


7 ےت : 2 
۲ ص ۱ 
5 


موقع ايجي هاي دوت کوم 
33] ايھ بسع مستویات علیا 


#8 آوجد معادلة اهستتیم الذى هر بنقطة تقاطح اللستقيمين ٠‏ ۱ 
بې وض دع » سس - صی - ۲ ومطول العمود التازل عليه من 


نقطة الأصل يساوى وحدة طولية, 


رص ٠١ -١-‏ ۲ س-) ص ' 


9 آوجد معادلة ابلستقیم الذى هر بنقطة تقاطع الكستقيميئ + 
ی( )جك ومع < مس -(۱۱ , 2+6 (۲ 
من التقطة (-۲ ۶ ۱) یساوی د ۲۴ وحدة طول. 


۽ ۱) وطول العمود النازل عليه 
ص + ۷ سرت 

8 إذا كانت :۴= (۱۰۱) ۰ --(۶۶۷) ء ء- (۷۶۲) ثلائة رژوس فى الشکل الرباعی الا 
ات حء النی قيه : ی (دس) = ۹ آوجد ء 


(۱) معادله سح (۲) معادلة ح۶ 
(۳) احداشی التقطة ى يصن +۲ سن - 1۸ = ۰ 6ص + سس - ٤‏ = . ۲( چم 


دوت کہ 


1 


الرجاء الدعاء لمصور الکتاب 
بالنجاح والتوفیق 
وفقنا ووفقكم الله جمیعا 


